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LIBRAlkl E VUI BEI\~~o~·ard S.1111l-Gcrm 111, 63, PARIS, !Jo. 

li nc ,,.uffil pn~ . pour résonclrc lcs 11rohlimc~ 1lr g~on1tllrie 
de suvoir son cours. li fnul encare SU\Oir l'uppliqucr . el e.~ 
rc!sulla t nc peul êlrC oh\l•nu que p11r de tr(s ll01llh1·('t1ll. t xcrcit'c~. 
aux11ur ls on doit s"cntruinrr dcs ln da"'"' de 1.)1111\i·itlrnr. 

l.cs drH•1r,; q ue dorrnc lc prof .. ss ·ur nr prm u1I pns l'lr,• N l 
ooni hrt suíhsant pour nrnH r l'rll•\'t' con1111c il 1:011,·icnl 1• 11 n1e 

.t1•s 1.:xnmcns. Le prOfPSf'CUr l11i-mú111e n'ro111muml1 1111 lrnvall 
pcrsonnel , s11 pp\c111cnt.iirc, cc trarall •1u1 csl s1 ftconct (' ). 1111 
en trou\ CL'tl l e~ clem enls ei-npri!s: 
Prc1111cr lwre 11'i111t1•1tw11 : ~ésolulion des problcmcs élé­

mentaires de géom é tric , pur E. J. l lo:-o;:;r.r, prt1t'c~•r 111· 1\ 

l' Eculc pr ima1re super 1cnr c de C:w n. - Un vol. IS/ I'.!." ", 
5• êililiu n . 2115 F 
Le J:'rand .avnn1a.i;e do ce livre e&l qu·t t •ltmonlC' 1•011r nimi d 1re l'' ~co !\ 

pt~cc 1'ed1tlce i:Mmctriquc. li .ne vous pr~scnte toul d'nbord, <!l _une .L une , 
,
1
uc d e' p ropnélê< 10111 à fa1t êl~nll1n\ntres; ti ,·ous rl'U•I matlrn de lcnr 

e m JJlOt par une apphcalion a de nomhreux nJNCi•·ca; 1l \'ous fa.milin rlsc 
i\\'eC ch:J.CUOe d'el!C> Üll \'OU5 dit, f•OUí dtnqUC gr11uptl de pr<>bltmC:S, tjUCllO 
e,;t la prllprt~tt\ 1111e ,·nu> nllcz :1,·v1r fL nppli11urr \ 'ous puu"oi fair" ,lin s1 
rap1dc mcrit d~ numbreux cxrrclC<'~. 1•! ~dlc ~ 111nastii1uc , . .,u~ (11rtitle vilc. 

L 'auteur vous indique h111l a tlix mnni~res d., mo11trcr t'l'g11lí16 cio de ux 
seg mPn ts de droite• .. d" duux ~llf!lCB. 1\tJ rrou\'Cf que deUX droilrs sont per· 

f~nt1ic11la1r~s. ou b1,'n j'arallclc~. MC 1 vou~ pr.,nd rn 11urlqlh. &r•rte l'· 'r 
a m:u n ~n. "~us fa1~nnt aire licaucour d'exrrr1ccs rMrc~µm.d:111t 11 di:quo 

manH:rc d applt'luer tdle ou lclh: proprtl.'tc A 111 lln de ch&'l"" r roupQ. 
cere nela ll l. t i VOU> pr~sente UllC SêfÍI' d'CXcfCICCS pnnr \O~l]l!elS il \ Olli !Oh!" 
le soln de t rou ,·cr . \1arm i lcfi di,·e r~ mod•'S •ll' clémonelrn1inn possihlcs,i:Cl lli 
qu1 con,·1cn t P lus oín encorc. de• prohl•' 1111•s 'ª"' nucuia' indlc:iti11n . 

L'aute ur \'OUS a donc ~nut.:1111 11'1ü1on.I m.:11s J'tllÍt à pclil 11 vnns a l als~li 
cherchc r seut. pour dl!\'clopper ,·otrc in1tiat1.,.c, , 

Exercices â faire par tranclics, c11 plusi.:urs années : Exe rcices 
de géométrie (avcc solu lio ns), vnr T u. c .\ l\Cl:S="ET, doclelll' 
és sciences. professcur honornire au Colli:gc Chnplnl. - :~ vol. 

~ i8/ i'2<m ou 9 fasciculcs, énurnérés en rega1·cl du lilrc du pt·é-

sent livre. 
Dans chaque .rasclcule les e~rcices sont pr~~entés, a nlll nt que possiblo 

pnr ordre de d1fficu lte cro1ssanle L •l livre 1 cu .. outlcnt li !; lt> ll\' t " li 
~M : lc livre 11 I. 319 , le li vre 1 V. 151 , lc Ih re \ '. !~! ; le livre VI ! 30 · le 
livre \'li. ~3~. le llne \'111 (courbcs u •uellcs). 3~~('); lcs Compl~m~nts. !1 ! . 

L es ComplimenLJ comprennent. d ans la limite du programme de la classe 

de ~l alhématiqucs: 

(1 ) u La dircclion ,lu lra,·ail lournl tolo du mailrú e'l cncoro plu~ 
imporl anle que cl'lle tks C'l:c rcices exéculliR en sa prl:sence n (Circu· 
lai,... lu 31 ao•lt JV:!·V de .li le .\/i11utl'e tlc !' fo slr11rli1111 puúlirp•e .) 

1. ") Ellipse. Bí . - llypcrboh'. ti~ - 1',1rabole. 10\l. - l'roprlétée 
conununcs aux lrois cooiques llircc' l'i cr~ dr.~ rnniqucs. Sr cliuos planes 
du cõoe et du cyliodre de révolulioo , fi:!. - lléllce, 16. 

1 
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1. llea anrlr~ dan• le ph n or1rnlê. 
11 Tranuormat1011 1111 1 lan P" I! .,,11t; dl r~ctc Tral\.llatlon. RotaUon 

S~ m~1 rtO por r•('J>l'rl li Ull J•Ol ,- J 'J'r11.', forniat1011 d u plftll par~galitê lnnne. 
~.\·tn?'lf'h• 1 u r ... p1·u1 t fl. urTe 1lf1)\ ,, 

111. \'nct.c~r8 rort~, Jlft" 1111 &XP 11 .. 15100 hnr1uonl•p1 a. Sommo g6om._ 
Ili 111<" d r wct<-11". lln.rvc·utrcs. !\' !~ti 1tion~ m• tnq.m• da111 1~ trbn lc darlll lri 11uadrllalUe. ll.elaUon 
dt• ~tf'\' ,lft t. • 

\ '. l'ai n t~ ~" ~i1:nr d r»•I" d dri·itvs clln1·011rn11trs tl nnl lo l rlanglc. 
\' 1 P111111o~1fll't' d ur, pi.111L pnr r11··11•Tl ,, \111 t·erc'ei .\ xe rad l_;-~l tio deu 

Ol'N"lf·S ç:rutrc rnc\11· il Jc t rolK r~r !:..!... <:erckB o r th•)Jr:o11nu x . 11 n t~Cf'.'!~OK de 
<'('l r rlt•a. l'lu~an1u:•r ti un p1H11l l'ar r lJ111ºr t à tarrn &phf-re- Pl:ln ro.chcal de 
dt.•U 1 ~J 1ht•rt·~. \ ~ ,--, rntlil nl t\o trnlS Kph1'rr .... C,C'Ul l'ü rtulwal dt.J qualru Bphê1'81. 
~l'ht rls c1rtlu1J:nnn.lf''I l•''l'~l'n ll l d'' tiph~rt~I. 

\'11 . l l r1111ol h•'l"l :;in11lit11tlo. \"Ili. 11Ji•cr 1t11 \ 1tar11wni•1110J1. l'olalre d'un polnl par rnpportll un cercle, 
p11r rnpport li uu~ splwro. 

l .X . 111\'l'Uin n 

J\.radC('S ti 1"11s11gc de~ ~lt1•cs qui ui~1mt au:r. grandes école1 
((]ul'l•pH's Íil ~•:knks pr uvcnl si•rvir eles lu Scconcle): Exer­
ciccs de gêométric modcrne, prt!cc!di•.ç de l'e.rposé élé-
1111:11tairc eles 71ri11cipe1 /c.ç thc!o rfo~, par G. P.\PEl.lRR, ancien 
él i~w .i,• 1 · 1~,·ule n.ir1111tlc ~upérkurc• , af!'régé eles sciences 
111al ltémali1111e,;, profe~~Pur ile !tlathén111liqucs spéciales au 
\yCLic ,rnrlêans . - :1 Yol. 'H/1 ~cm (groupo.nl chacun 3 fo.sci-

cuk:;) . » 
On vcnel aus~i les ncuf fascicules séparémrnl: 

1 : Géométric dirigee. 
li : 1'ri111svcrsale~ . . 

III: J)it•ision ct {aisccau hannoniqucs. 
IV : J>6l1•s ct polaire.~ .. 
Y : Jlapport a11hannonique. 

YI : Jm•crsion. . 
VJI : Jlomoaraphie . . 

Ylll : /l! vol111ion .. 

285 F 
285 F 
285 F 
285 F 
285 F 
285 F 
285 F 
285 F 
285 F IX : Gc!o111é tric projective. Application au.i: coniques. 

Fn s'cxcr••:rnl avrc ces précieux fa•cicu lcs k • M~ves srntiront moins lea 
etlcls do li\ ai6pari\iOll du l:l daSSL' tlu ~(ath~mati<(UCS ôlémenlaires supê­
rit'Or~S, qui ex1stail autrt'foi> dans lcs grnnds lycees. 

E:rcrcices à l'usag• d, s cli'ves qui vmlcn t clevenir forts: Com­
plé m e nt s de g_éo m ét r ie moderne , pnr Charles l\JrcuEL, 
anr.ien élevc de J'Erolc normalc su périeure, rloctcur ês sciences, 
profcsscur ele )l athémaliqncs spécialcs o.u Jycéc Saint-Louis. 
- Uo vol . :l:lj t'.<m, ;)• éuilion.. 576 F 

Problêmes d'agrégat ion Cllalhémnt:ques élémentaires), 
par J. DoLLO:-<, profcsseur ai;régé au lycée de Houen. - Un 
vol. -l"ltU.•m, :l• édi lioo . . 768 F 

tJIUIRlE V O l BERT, Boulevard Saint.-Germalo, 83, P .ll\18, 19. 

ÉLÉMENTS DE CALCUL OIFFÉRENTIEL ET 
INTÉGRAL, p11r W.-A. l;11A:-;V1LLF. ct P.-F. S!111TH. 

- 1 
1 
• édition françai~c. Un vol. 'J.5/ 16•,. de 548 pagcs. 

15S·S F 

Ou Ire Ir• cxrrci•"'' ce>mpl~lrmi;ot réM?ln~ l\ ' "'Pl'"i des putiea corre.•\~~ · 
dant..!9 dn cnur• ~e 11 º'" enl 2 11.1!5 rirrc1cr~ proro~•: t •4• de calcul • 1lfo· 

reotiol, 1 0:•7 ,fo c;i.lrul inlL'gral . 1 • • 
Ces cirrcice> formenl "" ::rn11p<·• . <lí'nl clioc11n !O prcseo\e 1mmé<hale· 

mrnt apre! la l'orlia 1hfo1 i.p~o '111i y corr~'\'º" ' I . l.a 111.archa eal ,loaaêe 
pollr qucl<}UCJ1-ttn• de ccoi c u :rcict'5 ; lo r~•" Ili li , ,h\r n1r, pour lciua . 

ÉLÉMENTS OE GÉOJ\\l~TRIE ANALYTl~U~,_pnr 
p .-F. s~11 rn cl .\ .-:S. tiAt.1:, prnft·~~!'llf n 1 U111vers1lc de 
Roclu•gler. - ;-,• {•Jition frani;.1i~c. Un vol. 25/16<m d" 
4:16 pagcs. . 864 F 

Comm" lc lin c préci·1lcnl. 1'011Hngn . lonnn u.n !rêa gr~nil n?mhrc ( 1 l 20) 
de prohlcnll'O il rio>o mlrc, cln.-(•, Stlll' 1 lO r11hr1q11ea. lct t\USM lei tta11lla\ll 

à oblcnir ~ont intli<tués. 

ÉLÉMENTS OE MÉCANIQUE RATIONNELLE, 
par 1'.-F. S\JtTll el H. Lo:\Gr.~:Y, profcsscur à l'Uni­
vcrailé ele Yale. - 4• éclilion franço.ise. Un vol. 25/16ºº

1 

de 3 20 pagcs. . 768 l•' 

!'>Gá prohleo1os ã ré•oudre. 

L'enscicrncmcnt anx Btats-Unis est dilTérent de ce qu'il 
est cn Fr~ncc; il esl hcaucoup plus pratique. En mathé­
matiques, nolammenl, « on nc conpc pas lcs cbeveux cn 

~ .._ qunlrc », ponr employer une exprcssion un pcu risquéc 
.it'nis asscz rí·pnndm•. 

~ Le calcul rliffércnti el, rar exemple, csl un instrumcnt 
1 <le traYail J onl onl be,oin bcaucoup <lc pcrsonnes qu'un 

cxces de consi<l:·rations 1héoriquc" rcbutcraicnt. Un livre 
amérirnin 1 rl.·s bil'n adaplé à ce bcsoin csl celui qui a pour 
titrc J~léme11 ts de cnlcul tl~fférenliel el intér1ral, par MM. GRAN­

v11.1,1i , pri'.·siclcnl dn Colfr;.(C Je Pcnsyhaoic, cl SmTH, pro­
fosgcnr à l'UniHr~ité de \ale. li csl lout aussi utile en 
franco; aus~i ~a traclucli"n e.Ians nolre langue a-t-elle cu 
raeidemcnt onze é<lilions. 

Dans \e m~mc ordrc d' ic.lécs nous ª'ons p•1blié une tra-
duclion des Elémenls de géomélríe analyti11ut: ae Sloll'tB et 

Gu.a. 



<:e ~in!I c~l ou no p1•11t pl11;; Nl-111c11luirc cl .il inlére111m:a­
q11n11l~té d,• yunc~ izc11'4 olihg<'·~ par ll'S nt!crssMs. de la y1e 
de •1u1ttcr 11 r rgn•l \('s t'• t ,1hli'lllcll11'11t~ 11'i11~tr11rl1011 ap~ 
leur~ •~tml•·• scco11tl11in•s. 1~11, 1 i d.-. 11111~ alluchnnl, pour 
<'<'li'\ '!ui onl pri~ .r,1úl ,111'l 111,1tln!11nll1q11c~. " ,·dle forrne 

. . o t P?rla1ll' ti•· . la lwa11lt'· (') ll , q11<: ,ie ,,1ir co1111111:nt.on. pc.u 
1·c~nutlrc s1111pknll'lll, por 1,• cukul, cl po11r a111s1 d1re 
1111"cn11iq1u'111~11t, J,·~ pn•hl«111cs qui , 111u 1.1 gl-omélric pure, 
vou~ nwllraicnl ;;1111wnl ,lan~ 1111 i.;ru ml c111hturn:1 ! 

/\ n•t: h• linl' de M \1 . s,11 r11 ,.t\l ,1.1\ 1>n c~l vi te initié • 
la lh(•oric 11.1r ln pra111111•' Lc~ .111L,•11 r~ '"llU fonl faire une 
multillHlc ,\',,.,.1•rt:ic.-~ ,1111plcs, ~r11,\ués, qui vous meltenl 

inst'n,;i lilcnH'nl 1'm1t1I b1cn .:n 11wi11s. 
l.c liHc trOU\C une scrnudc clicnti•h' parmi lcs fulur!I 

c1111<lidal!> aux grandes t•coh·s qu1 onl la géomélrie analy­
tiquc ;, lcur programmc En l'{olmlianl ils acquierenlsans 
cfforl une prcmi~rc i11ili,11ion 11ux méthodes de la géomé­
lric anal~tiqu.i. l.\ompusJC~ lors à ln pratique, l'aridilé du 
rours ~ i\lathémaliques spt;ciales disparait ensuite pour ,.... 

cux. Lcs memes qua lilés d'cxposilion, le! mêmes avantages 
se retrouvent égnlemcnt Jnns lcs Éléments de Mécaniqae 
rationnelle de SMtTll ct L o!'iGLR\', quí, comme les Elémcnts 
de GéomJtrie analytique, a alleint tres vile sa 4• éditton. 

)oumnL 28/:u•m, auec)igurcs et êpures dans le te:11te, paraissant le rer 
ct /.: r5 de chaque mois. du 1"' octobre au 15 juilleL, Jondé par 
l.I. \'u1eE1tT - Prix de l'alionnnm<'nl : France, 700 F; 
Elr:mgcr, 800 F. (A. quclque i•pm111c de l'année q te l'on 
s'abonnc. on rcçoi l lous lc,; numéro< parus dcp1w; le 1 er ottobrc.) 

Ce j .... rnal •'•drouc 1us c•ndi,lol• an• é··olcs •• au baccalau réJil (< • el 
•• r"'''"'' ª'º" ., .. ·~.,, {,lhe• qu1 Jol'·rn• plu• tard éludier lo! •cicncc• 
t.c J"" ro•I P'"P"'º cl 1Ô!0'1l •lc• I" !.leme" aot>mmcol ""u1 P"'º' 1u 
ba«alauri'•l , 11 puhlio lei ooml du oboon,;1 1y1ol •n•·oyé do boonOI 

a.olullODI. 

Numéro spécimen sur demande. 

------------------------
(') Oisrours du préoitlonl t!u con,011 aus funeraillc• de Paul P .. nnli. 

QUFSf6ES DE ARITHMETICA 

Theoricas e praticas. livro officialmente ado­
ptado no Collegio Pedro II, por Cecil 
Thiré ... . ................. . 

EXERCICIOS DE ALGEBRA 

Livro officialmente indicado no 
Pedro II. por Cecil Thiré .. 

Collegio 

...... 

10$000 

6$000 
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SEGMENTO DE RECTK- MEDIDA DE UM 
SEGMENTO 

1. - Um segmento AB foi prolongado de um comprimento BC 
cgual ao triplo de AB e depois de um comprimento CD cgua\ a 
~ de BC. Suppondo-sc que AB é cgua\ ã unidade cxprlmir os 

oumcros que medem respectivamente AC, AD e BD. 
Resp. 4,•/. e ª/• 

2. - Um segmento AB foi prolongado de um comprimento BC 
egual á metade de AB e depois de um comprimento CD egual :i. 

'/• de AC. Suppondo-se BC egual á unidade exprimir os oumeros 
que medem respectivamente os segmentos AC, AD e BD. 

Resp. 3,ª/• e ª/. 

3. - Um segmento AB é dividido cm trcs partes descguaes 
AP, PQ e QB. Qual é a condição para que o meio M do se· 
gmento medio PQ coinciEla com o meio do segmento total? 

Resp. E' tiecessario que AP = QB. 

4. - Um segmento AB, dividido ao meio pelo ponto M, é 
prolongado de um certo comprimento BS. Sabendo-se que AS 
é cgual a S6cm e que BS mede tscm calcular a distancia MS. 

Resp. 37cm 

'5, - Sobre um segmento AD, que é dividido ao meio por um 
ponto M, marcam-se os pontos B e C. Medindo AB, BC e CD 
rcsp~tivamentc 3m, sm, e 2"',5 calcular BM, CM e DM. 

Resp. 2"',25; Z-JS; s•;s 
6. - O scimcnto AB é dividido por um ponto M em duas 

partes AM e MB que estão entre si na razio '/•· Calcular AM 

e MB, Sílbcndo-se que AB mede 320m. 
Rc5P. 200• e 120• 

• 



ANGULOS - COMPLEMENTO E SUPPLEMENTO 
DE UM ANGULO - ANGULOS OPPOSTOS 

PELO VERTICE 

, t - Calcular Q complemento de um angulo cuia terça E cgual 

• 22•35•32• .. ResP. 22•13•24• 

8. - Calcular a differença entre os complemento• de dois 

ani;ulos que medem respectivamente 28º5' e 37"27'. 

Resp. 9'22' 

9. - Achar um angulo sabendo-se que o triplo de seu sup­

plemcnto é cgual a 229º14'33• .. 
ResP. 103•35•9• 

10. - A somma de dois angulos é egual a 92º. Achar esses 
angulos, sabendo-se que um delles é egual a '/• do supplemento 

do outro. 
Rcsp. 48' 1 44" 

11. - Converter cm gradas um angulo de 36º28'40•. 

Resp. 40-, 5308 

12. - Converter cm graus, minutos e segundos um angulo 

de 72',2256. 
Resp. 65'10" f)4 

Jl.. ~ 13. - Na figura ao lado o angulo 
-~--11A:~~~r:::1C~ A é egual a '/n da somma dO! angulos 

JJ B • C e D. Calcular os angulos Â e ;, - . 
Fig r. Resp. 20" ~ 160' 

_,_ 
14. - Calcular o angulo A. na figura do prob1cma anterior, 

suppondo que esse angulo é egual a 1/1 do angulo B, mais a me-

tr.dc do angulo e. Resp. 45" 

15. - O angulo À (fig. 1) augmentado de 48• é cgua\ a 

1/, da aomma dos angul~ B, C ~ D. Calcular A • 
Resp. 20" 

16. - O complemento do angulo À (fi::" 1), augmentado de 
15º, é cgual a 1[. da somma dos angulos B, C e D. Calcular A. 

Resp. 20" 



PERPENDICULARES E OBUQUAS 

).. 11. - Dados dois pontos A e B e uma recta S, achar um ponto 

l d.i rccta S, que seja equidistante de A e B • 
R11p. I I cs intersecção da mediatri1 do 

segmento AB com o rtcla S. 

18. - Para que posição particular dos pontos A e B, em rela· 
ção á recta :;-, o problema anterior apresenta uma infinidade de 

soluc;õcai, 
Rts/1. Quando A t B são symclrico1 

em rela,ão á recta S. 

19. - Para que posição particular dos pontos A e B 9 pro­
blema J?, não tem solução? 

R11p. Quando A 1 B nlM no mesma perpen­
dicular d rtclo S, o ponto I, que resolvi 
~ trobletna, 1 um po11to do infinito. 

20 • ..: Dados dois pontos A e B ·! uma 
recta S, determinar um ponto M sobre a 
recta S de modo que a somma AM +MB S 
seja a menor possível (fig. 2). 

M 

··ª ,• 

s 

t ;,., 3. 

Resp. Oblem-11 o ponto M unindo-,. 
o ponto A ao symetrico de B em 
f'ela,ão d recto S. 

21. - Dados o angulo S e um ponto 
A, determinar os pontos M e N, sobre os 
lados do angulo, de modo que o caminho 
AM + MN +NA seja o menor possível 
(fig. 3). 

Resp. Obtém-se os pontos .M t1 N 11nindo-11 o symelrico de A 
1m relarão o um dos lados do ongulo com o symelrico 
em r1la,iio ao outro lado. 

-9-
.A 

s~ 
.B 

22. - Dados os pontos A e 

B' situados de um lado e outro de 
uma recta S, determinar um pon­
to M da rccta S de modo que a 

diíferenc;a MA-MB seja a 
maior possivcl (fig. 4) • Plg. 4· 

Resp. Obtem-se o ponto M uni11do-se o tioJtto 
~ ao iymelrico de B em r1la,ão ó rtcta s. 



TRIANGULOS - LEI ANGULAR DE THALES 

23. - .Nurn mangulo isosccles ABC um dos anguloa 6 
' ma os outros dois. Calcular A, H e C. egual a '/ da som d . 

Rcsp. l" sol.: 30•, 75• q 75• 
2" sol.: 120', 30' 1 30• 

24. - Nnm triangulo f et ABC tado de 20' , aJ sosc cs um dos angulos, augm,.n· 
• " ~gu a ·~ da so d · cular A B C . -• mma os outros dois. Cal· 

' e • 
Resp. l" sol.: 30", 75• 1 75• 

2" sol.: 120', 30' 1 30' 

25. - O triangulo ABC é equifatero e o tri-
11~gulo ABM é isoscelcs. Calcular os angul f 
triangulo ABM b os t o , sa endo-se que o angulo M é 

/J ._---'.8 rguaJ a 'l.. vezes !:! angul(! CBM (fig. 5) • 

Fig. 5. , Resp. 6'40' 

26· - Num triangulo iRosceles "ABC -
base, é egual a '/J!J da somm o engulo A, opposto ã 
cular A• . a d~~ externos em B e em C • Cal· 

Resp. 20" 

27. - Num trlangulo rcctangulo ABC 
nos vale '/a da somma d . um dos angulos inter-

as outros dois. Calcular B e C. 

Re sp. 211' 1 10' 

3Rº422!.-Ca 1 Nlum trianguto recfangulo A BC o ' . cu ar o 1 angulo e mede 
CM com o lado B~~gu o agudo formado pela bisscctriz interna 

Rrsp. 70'39' 

-t1 -

. 
29. - Na figura 6 o trian-

gulo ABC é equilatcro e o trian­
gulo ABM E isoscelcs. Calcular 
o angulo agudo formado pela 
bissectriz AS, do angulo BAJI, 

com º lado BM. 
e B' ' ..., ' 

..... ' .. ' .... ~ 
" .. ·111g. G. 

30. - Na figura 6 o trlat{gulo ABC E cquilatcro e o triangulo 
líBM E isosceles. Determinar o angulo formado pelos prolonga· 

mentos das bissectrizes BF.. ~ AS. RtsP. is• 

31. - Na figura 6 o triangulo ABC é equilatcro e o triangulo 

ABM é isosceles. Calcular 91 angulos e:itternos do triangulo 

1wp. 120", zscr , w total ACM .. 

1 

32. - Nurn triangulo isosceles ABC ~ an­
gu1o A E egital a.ª/• do angulo M formado pelas 

bissectrize11 BM e CM. Calcular A, B, C. 

Resp. ZO", 80", 80" 

)3. - Num triangulo isoscelcs ABC (iigu· 
ra 7) o angulo M, formado pelas bisscctrizes B M 
e CM excede o angulo A de 74". Calcular A, 

13 B e C, sendo B=C., 

_ fiJt. i· Resp. 3Z-, 74" 1 14" 

34. - Num triangu1o ABC (fig. 7) o angulo A é cgual a 
1
/1 

do angulo M, formado pelas bisscctrizcs BM e CM. Calcular os 

angulos Â, B ~ '~ sabcnd()·SC que o angulo e excede o angul~ 
Rup. 30", 10' 1 Btr B de tO•oi 
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~ 35 - Num triangulo isosceles ABC 0 
t B J.. • aa-

gn o e: egual a /, do angulo s formad 
pelas mcdiatrize9 QS e PS. CalcuÍar os -..: 
gulos do triangulo, sendo B=C. 

Resp. 36•, 72" • 12" 

36. - Num triangulo isosceles ABC ( fi. 
gura 8) o angulo A é cgual a •t d .B !i f • o angulo 

' ormado pelas mcdiatdzes PS e QS 
cular A B C • Cal-

• . . 
Pfg. 8. · Resp. 20•, 80º e 80º 

E 37. - Calcular o angulo M, for­

mado pelas bíssectrizcs internas BM 
e um tnangulo rectan· e CM d · 

guio ABC. ~ -- e 
A' Resp. 135º 

3 

Fig. 9· 

8. - Calcular 0 1 s angu os agudos B C d 
rectangulo, sabendo-se que a te e e um triangulo 
augmentada da quinta parte d rça parte do <>ngulo externo em 8, 
da diffcrença entre os ª"" ,º a~gulo externo cm e. é egual a '/, 

.,u os mternos agudos. 

Resp. 30- e 6()9 

39· - O quadrilatero ABCD é d 
l)Osto pela diagonal BD cm d . . ccom· 
o triangulo ABD . ois tri:mgulos: 

é cqutlatcro e 0 tria 
BCD é isoscclcs Calcul ngulo 
drilatcro sabcnd. ar os angulos do qua-

• O-Se que O a ui C 
a '/u da somma ng 

0 
é egual dos outros trCll (fig. 10) ., 

Res/J. 22"30', 138'45', 138º45' e 60' 

e 

Pi;;. io, 

1 

\ 
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40. - Na figura 11 do triangulo ABC 
e cqutlatero e o triangulo BMC é isoscdes. 
Sabendo-se que o angulo M é egual a qu:i­
tro vezes o angulo ACM, calcular os an-

gulos do triangulo BMC. 

M 

Resp. 70º, 70- e 40" 

41. - Na fig. 11 o triangulo ABC é 
8 

e s 
equilatero e o triangulo BMC é isoscclcs. Ftg. 11. 
Sabendo-se que o angulo externo MCS é cgual a '/• da sonuna 
dos angulos internos M e B do quadrilatero concavo ACMB, cal-

cular MCS. RtsP· 100-

42. - O triangulo ABC (fig. 11) é equilatero e o triangulo 

BCM é isosceles. Sabendo-se que AM :=BC, calcular o angulo BMC. 
Resp. 30-

43. - O quadrilatero ABCD (fig. 10) é decomposto pela dia­
gonal BD cm dois triangulos. O triangulo ABD é eq_uilatero e o 
triangulo BCD é isosccles. Calcular os angulos desse quadrilatero, 

sabendo-se que o angulo externo em B, diminuido de 18°, é cgual 
a 

1
/u da somma dos outros tres angulos internos não adjacentes. 

Resp. 60", 140º, ZO- e 140" 

44. - O quadrilatero ABCD (fig. 10) é decomposto pela dia­
gonal BD em dois triangulos: ABD e BCD, sendo o primeiro equi­
latero e o segundo isoscclcs. As bissectrizes BM e CM dos angulos 
;"ternos B e C do quadrilatero formam um angulo que é egual a 
s vezes o angulo e. Calcular os angulos internos do qua.drilatcro. 

Resp. 60-, 1409, ZO- e 440" 

45. - Num triangulo rectaogulo ABCD a differen<;a entre os 

angulos agudos é egual a 15º41'28". Calcular os angalos agudo• 

desse triangul?.• 



c&6 
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-..J.... ~. - Num triãíigulo rectangulo 
ABC a altura AS forma com a me· 
diana AM um angulo de 22º. Cal· 
cular B e C (fig. 12). 

Rcsp. 56° e 34º 

Fig. 12 

47. - Num triangulo rectangulo ABC (fig. 12) a mediana 
"AM forma com a bissectriz BF os angulos adjacentes BFA e 

BFAf. Exprimir este em funcção do angulo B. 3B 
Re#. 

2 

. 4i'-bis. - Num triangulo rectangulo ABC (fig. 12) a me· 
diana A M forma com a altura AS um certo angulo .- Ex · . .. . prt· 

m1r X em funcção dos angulos B e e. 

48 · - Na figura 13 exprimir o 
angulo m em funcção dos angulos 

a, b e e. 
Resp. m = a + e_ b 

49 · - Na fig. 13 exprimir o an­
gulo i cm funcção dos angulos a, b e e. 

Resp. i=180º+b-a-c 

Resf'. B-C 

l•'ig. 13 

50. - Na figura 14 exprimir o 
angulo ,'t' em funcção dos angulos 
111, 11 e p. 

}<'Jg. 14 

Rcsp. x = m-n-/1 

51. - Na figura 14 exprimir o 
angulo b cm funcção dos angulos 
tll, n e p. 

Resp. s = 180º + "+ p-m 

-15-

52. - Na figura tS ex11rimir o an-­
gulo y cm funcção dos angulos a, b e e. 

Rcsp. y:b-a-c 

53. - Na fig. 15 exprimir o angulo 
f em funcção dos angulos a, b e y. 

.~ F \ 54. - No triangulo isoscelcs ABC 

_,:' . a bissectriz externa BF forma com a 1
. ·if / 

/ 1 / bissectriz interna CF um angulo de 10º. 

,' Calcular A, B e C. I 

I 

JJ 

Fig. tG. 

Resp. 20º, 80" t 80º 

'-<. 55. - Num triangulo rectangulo ABC (fig. 12) a mediana Alif 
forma com a bissectriz interna BF um angulo de 105º. Calcular 

Resp. 40° 1 50" os angulos C e B • 

56. - Num triangulo ABC trac;a-se MS 
parallela á base BC. Por que ponto deve 
passar M S para que se tenha a relação 

MS:MB+CS? (fig. 17). 

Resp. Deve passar pelo po11lo ele 
interscc,ão das bissectrises 

i1dertUl.f· 

B 
.4 e. 

Fig. 17. 

,,,>( 51. - Num triangu\o ABC os angulos variam segundo utm. 
progressão geometrica. Determinar esses angulos, sabendo-se que 

o menor vale 25 • /t do grau, 

Res/1. zs• '/t, sJ..• 'li e 102• •1, 



e L----=-_._..__.. ! s /I! 

fi9 18.. 

-16-

58. - Num trlangu1o ABC a 

altura AM forma com a bisscctria 
AS um angulo de 10º. Calcular 'li 
angulos A, B e C, sabendo-se que a 
difíerenc;a entre os angulos B e C 6 
cgual a 1/1 do angulo A. 

Rcsp. 60º, 50º e 70' 

POLYGONOS - SOMMA DOS ANGULOS INTERNOS 
E EXTERNOS - DIAGONAES 

~. - Qual ~ o valor do alll1J}o externo de um polyaono 

regular convexo de 18 tadoel 
R11t. Zll' 

60. - Calcular o angulo interno de um po1y1ono regular con­

vexo de 32 lados. 

61. - Calcular o numero de lados de um poly1ono regular, 
sabendo-se que o angulo interno excede o angulo externo de 

172º30'. 

62. - Quantos lados tem o polygono regular cujo angulo in· Lf i 3, 0 :: t\t>("' •.l 
terno é egual ao quadruplo do angulo externo? 

Resp. 10 

63. - Quantos lados tem o polygooo regular cujo angulo 

externo é '/• da somma dos internos? 

64. - Dados dois polygonos regulares P e P', este de 11 + l 
lados e aquelle de n lados, dizer quaes são esses polygonos, sabcn· 
do-se que o angulo interno do polygono P: excede o angulo ex· 

temo do polygono P de 104'. 

Resp. P é um entteagorso ' P', um decagotta 

65. - Dados dois polygonos regulares Q e Q', este de 11 + 2 
lados e aquelle de n lados. calcular o numero de lado• desses 

Ohlft'llfh: - Sa!To lndlcaçlo contraria oa problcmaa formulado• 1obre 
polra111oa rcferem·H aempre a polyao1101 c:o11vu01. 

... "" "·'º 
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polrgonos, ea~ndo-se que o angulo externo de a ~ .,. da somma 
dos augulos internos de D'• 

Res/. O 1 um htxagono 1 Q', um octogono 

66. - Sendo A, B, C e D os angulos de um quadrilatero. 
determinar esses angulos, sabendo-se que a somma dos dois pri­
meiros é egual a 120º e que os quatro angulos formam uma pro•. 
porçilo continua, 

Resp. 40', 80", 80' 1 160º 

61. - Tret polygonos P, () e S têm respectivamente 11, n + l 
e • + 2 lados. Calcular 11, sabendo-se que o total da somma dos 
angulos internos desses tres polygonos é egual a 27~. 

Resp. 6 

68. - Dados dois polygouos regulares P e Q, dizer quacs são 
esses polygonos, sabendo-se que o angulo externo de P é egual a 
'/,,, da somma dos internos de Q e que o angulo interno de P é 
o triplo do angulo externo de a. . 

ftesp. l' sol.: Quadrado 1 dodecagano 
2" sol.: Peulago110 1 decagono 

69. - Quantos lados tem ~ polygono regular cujo angulq 
interno mede 157"30' l 

Resp. 1& 

10. - Quantos lados tem o 1>0lygono regular cujo angufo 
cxtern~ augmentado de ~s· e cgual a ·;~ da somma dos internos? 

' . 
Resp. 8 

71. - Quantos lados tem o polygono regular cujo angulo 
externo augmentado de 36° é egual a '/•da somma dos internos~ 

Resp, 10 

-19-

12. - Em um quadrilatao convexo ABCD OI anpto1 lnter­
DOI variam numa progrculo arithmctica cuja razão 6 esua1 a 
12". Calcular !:li angu]oe dwe quadrilatero. 

R11/. 1Z', 84º, 96• 1 10/r 

13. - Os angulos internos de um quadrilatero convexo n­
riam segundo uma progreuio arithmc:tica. Calcular esses anp­
los, sabendo-se que o menor excede a ~ão da progressão de 40-. 

Ru/. 60", 80", 100- • 120" 

14. - Calcular OI anguloa internos e uternos de um semi-
hexagono regular, 

15. - Quantos angulos agudos p6de ter, no maximo, um poly· 
gono convexo qualquer. 

76. - Calcular o angulo formado por duas bisscctrizea inter· 
nas de dois angulos consecutivos de um rectangulo qualquer. 

R11p. 90" 

77. - Num polygono regular convexo ABCDE ••• a bissectriz 
interna do angulo A forma com a bisscctriz interna do angulo D, 
um angulo igual a •1. da somma dos angulos intem.;,is do mesmo 
polygono. Calcular o numero de lados desse polygono. 

Resp. 9 

18. - Calcular o angulo formado pelas blssectrizes AM e CM 
de um pc:ntagono regular convexo ABCDB. 

78-bis.- Um polygono ABCDE ... f regular. 
.4.M e CM forIDÃlll uru &ngulo de 60•, Quantos 

\)Olygono? 

Rtsp. ZH' 

A& bis~ectrtiea, 
lados tem esse 

Rcsp. 12 
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1'9. _ t'm pol)'fODO ABCDB ••• ! regular. A• bis~zes 
intcnaJ .,ui c CJI formam um ~ulo M que é egual a /, do 
aagulo intuoo do polnooo. Calcular o numero de lados deuc 

polysooo. 

80. - . Cllcular 0 •rwulo formado pclo1 prolongamentos dos 
lad<>s ..t.B e DC de um pentagemo rqular convexo ABCD. 

Rtsp. 36• 

81. - Prolongando-se os lados AB e DC de um polygono 
regular convexo ABCDE ... obtem-se um angulo de 100º. Quan­
tos lados tem esse polygooo? 

Resp. 9 

8ZL - Prolongando-se os lados AB e DC de um polygono 
regular con\·cxo ABCDE . . • obtcm-se um angulo que é egual a 
U do angulo interno do polnono. Calcular o numero de lados 
desse polygono, 

Resp. 18 

83. - Sobre cada lado de ym parallelogrammo qualquer, e 
pela parte exterior deste, constroem-se quadrados. Calcular os 
angulos internos do quadrilatero que se obtem wúndo-se os cen­
tros dos quadros obtido. 

Resp. São todos eguats a 90" 

84. - Quantas diagouacs tem um decagono? 

Resp. 35 

BS. - Qual é o polygono que tem 20 diagonaes? 

j RtSp. O oclogoM 

/' 86. - Quantos lados tem um polygono cujo numero de lados 
, é qual a 'J, do numero de cliagonaes? 

Resp.' lZ 
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Y 11. - Dadol dois poinODOI p e Q, que Um ~llmellte 
ÍI e •+6 lados. calcular •, .abmdo-1e que um doa po171oaoe tem 
39 diaconacs mais do que o outro. 

R11,. J 

} 81. - Em doi1 pol)'IODOI convexos P e O o numero de ladot 
differc de uma unidade. Calculu o numero- de lados do poly• 
gono P. sabcndo-1e que o numero de diagonu• de um dcllcs 6 
qual a ª/• do numero de iram da somma doa ~ulos intcrnoe 
do outro. 

Rts,. 11 

)/ 89. - Dados dois polygonos P e O. que t&n respectivamente 
" e "+2 lados, C2lcular "· sabcndo-1e que o numero total de dia­
gonacs dcucs doiJ polnonos é egua1 a SS. 

Rts,. B 

/. 96. - Dois polygonos têm respectivamente " e " + 4 lados. 
Calcular "· sabendo-se que o numero de diagonacs de um dcllct 
dividido pelo numero de dia&onaci. do outro é egual a 111

/ •• 

Resp. B 

/\, 91. - Trcs polygonos têm respectivamente "· n' e n• lados. 
Calcular "• n' e n", sabendo-se que esses trcs numeros formam 
uma progressão arithmctica e que os tres polygonos têm conjun­
ctamcntc 46 d:agonacs. 

Rt1p. 5, 1. ~ 9 



MEDIDA DE ANGULOS - QUADRILATERO 
INSCRIPTO 

Fig. 19 

92. - Na figura 19 a corda AM 
~ egual ao lado do octogono r~gular 
im;cripto e a corda BS ~ cgual ao lad.J 
do penlagouo regular inscripto. Cal­
cular os angulos agudos formados 

A pelas cordas AS, MS, MB e CB com 
o diamctro CD, que é perpendicular 
ao diamctro AB. 

Resp. 54º, 31"30', 67"3()' t 45• 

' 93. - Medir o angulo formado 
pelos prolongamentos das cordas BM 
e SA da figura 19. 

Resp. 13"3()' 

94. - Medir o angulo formado pelos prolon)lamentos das 
cordas CD e BS da figura 19. 

Resp. 36º 

95. - Medir o angulo formado pelos prolongamentos das 
cordas AM e CD da figura 19. 

Resp. 22" 30' 

96. - Na figura 19 medir os angulos agudos formados pelas 
cordas AS, MS, MB e CB com o diamctro AB. 

Resp. 36º, 58º30', 22'30' • 45• 

97. - Na figura 19 medir o angulo agudo formado pela 
corda M B com a tangente á circumferencia no ponto B. 

Re1p. 67º30' 

Oburvarllo - Compl•tam se os enuncladoi doa 
CODl e CDllDci1do do problema ga, problemu 93 a 101 
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9B. - Na flpra 19 medir o qulo agudo formado Pela 
~da JIS com a tangente i circumfcrencia no ponto S. 

R11t. 76º Jf1 

99. - Na figura 19 mwir o anguto circumscripto fo~ 
pclaJ tangcntct i circumfcrcncia aos ponto1 M e S. 

Rup. 219 

100. - Na figura 19 mwlr o angulo formado pela tangente 
A circumfcrencia no ponto M com o prolongamento da corda BS, 

l!Jl. - Na figura 19 medir o angulo formado pela corda ÂM 
cc.m a tangente A circumfc:rcncia no ponto S. 

102. - O angulo e.i:tcrior S ( figu­
ra 20) tem 60º. Calcular o numero de 
graus do arco CD, aa~ndo-sc que a cor­
da AB é cgual ao lado do trianqulo 
cquilatcro inscripto. 

Resp. 30" 

cm 
arco 

R1sp. 49º JO' 

103. - O angulo S, medido 
graus (figura 21) excede de 12° o 
CD e é egual a 'I• do arco AD. 
<ncos AB e CD .. 

Calcular o angulo S e 'li 

~s 
Fig. ar •. 

Resp. 24º, 60' • 12' 

104. - O angulo S, medido cm 
graus, excedo: de 12° o arco CD e 6 
egual a 1

/, de arco A B. Calcular 
o angulo S e oi. ar:os AB e CD (fi· 
1Ura 21). 

Rtsp. 36º, 96º • 21º 



( f' 21) exce~~ de 105 - O angulo S. mc.Jadu em grau' •!!· , h 
. CD . ..1 a "/ da so111111;1 dos arcos compre CD· 10 u "rco e e egu.., • 

didu~ entre seus lados. Calcular o angulo S • 
Resp. zs• 

Fig. 22 

106. - O arcl'l AB (fig. 22) CX('C· 

de CV de zo•. Calcular cases arcos, sa­
bendo· se que o angulo formado pelas 
coidas AD e BC mede 70º. 

Resp. 80' e 60' 

107. - Drterminar o angulo formado pelos prolongamentos 
das cordas AC e BD, sabendo-se que o arco AB {fig. 22) ex­
c<:de o arco CD de 20ª e que o angulo agudo M, medido em graus, 
vale '/a do arco AB. 

Resp. lfJ" 

108. - Qual é a relação existcntt entre os angulos A e B 
no quadrilatcro concavo mscripto ADHC {fig. 22) ? 

Resp. São eguaes. 

109. - Na fig. 22 o angulo M, expresso cm graus, excede 
de 24º a semi-difíercnça dos arcos AB e CD. Calcular M, sa­
bendo-se que os uumeros de graus dos arcos CD e AB estão 
entre si na razão de '/a. 

Resp. 44• 

110. - O arco A B (fig. 22), o angulo M e o arco DC, me­
didos em graus, valem juntamente 108ª. Calcular os numeros de 
graus dos arcos AB e CD, sabendo-se que a angulo M, cxpress~ 
cm graus, excede de 6º a differcnça entre os arcos. 

Resp. 51• 1 21' 

lll. - Calcular o angulo M (fig. 22), sab.:ndo-se que o 
numero de graus do arco CD ~ cgual a '/u do numero de graus 
do arco Ali e que o angulo M, medido cm graus, excede de ~· 
a differenc;a entre os arcos AB e CD. 

'*•Ui,,. 

112. - A1 bam ~ mn trapezio inscrlpto são íf B e CD. Cal­
cular os anguios internos d~se trapezio, sabendo-se que AB 6 o 
lado do dccagono regular inscripto e que CD é o lado do triaD­
gulo cquilatcro inscripto. 

R11p. 111•, 111', 69' 1 69-

113. - Num trapczio inscripto ABCD, cujas bases são AB 
e CD, o arco AB é egua) a'/• do arco CD. Calcular os anguloa 
internos A e B desse trapezio, sabendo-se que os arcos AB, BC 
e DC, medidos cm graus, são expressos por numcros inteiro, e 
que o arco BC está comprel:cndido entre 609 e 70-. 

Resp. Z sa1u,õ11: 125' JO' 1 64' 30'; 114' 1 66' 



S LEI LINEAR DE 
LINHAS PROPORCIONAE NTÕS DETERMINADOS 

THALES - SEGME DE UM TRIANGULO 
PELAS BISSECTRIZES COMPRIMENTO DA 
- SEMELHANÇA 
cmCUMFERENCIA 

"'}. 1 .. d triangulo determina , 115 _ Uma parallela a um ª"º e um 
d 7m e t2m Calcular os segmen· t1ohr(' o sci:-tmdo larlo scgmrntos e · 

· 1 d que mede 57m, to~ determinados sobre o tercei.·o a o, 

Resp. z1m t J6m 

116. _ Um feixe de cinco parallelas corta uma transve~sal 
d Sm 7m 2m e 9m respectlva-em quatro segmentos, que me cm , , • . 

mente. Calcular os segmentos determinados pelo mesmo feixe 
cm outra transversal, sabendo-se que o segunclo segmento com­
prehendido entre as parallelas extremas mede J4m,5. 

Resp. ?m,5; 10m,S; Jm; 13m,s 

117. - Os lados de ur.1 triangulo medem respectivamente 20m, 
22m e JQm. Calcular os segmentos cm que a bissectriz interna 
divide o lado maior. 

Resp. J1m,28 ' lSmJl 

118. - O perimctro de um triangulo é de J6m e os lados são 
proporcionaes aos numeras 3, 4 e 5. Calcular os segmentos deter­
minados S!lbre os lados pelas Ires bissectrizes internas. 

119. - Os lados de um triangulo medem respectivamente 6m, 
llm e ISm. Calcular de quanto é preciso prolongar o lado maior 
para que elle encontre a bissectriz do angulo externo. 

Res[', 18"' 
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120. - 01 lados de um trf· _.,. 
angulo medem, rcs11tttivamcnt~ ,,.~· 

~ ,,,,,,. 
9-, 7m e Bm. Calcular o segmento 4 
DD' determinado pelas bisscctrl· ' ............ , 
zcs AD e AD' sobre o lado BC ...... , 
de sm, ./J .O e ------"J,• 

121. - Os angulos de um trlanguto rectangulo valem 6Q• e 3()9 

respectivamente. Estabelecer a razio entre os segmentos deter· 
minados sobre ~ lado opposto pela bisscctriz do angulo de 609. 

RtJ~. 'I• 
122. - Dois lados de um triangulo medem respectivamente 

4Rm e 64m ; a partir do vertice commum toma-se um segmento de 
de 18m sobre o primeiro lado. Determinar o segmento que ~ pre­
ciso tomar sobre o segundo para que a recta que passe pelos ex· 
tremas desses dois segmentos seja parallela ao terceiro lado. 

123. - Duas transvcrsaes partem do ponto A e encontram 
duas parallelas; a primeira corta as paraltelas em B e C e a ~e· 

gunda em D e E. Sabe-se que 
BC=4m; BD=I2m, CE=J-:m e 
AE=l&n. Calcular AB, AD e DB. 

R1sp. AB=Bm, AD=10m1 66, 

DE=S111,33 

1Zf. - ~obre duas paraltelas tomam-se 1eis pontos A, B, C, 
em uma, e A', B', C', na outra, de maneira a tcr-ae AB = Zm, 
BC = Jm, A' 8' = tm,24 e B'C•= Jm,1. Pergunta-se se os segmcu­
tos .iA', BB' e CC', prolongados, passam pcl~ mesmo ponto. 

Rtsp. Não 
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-1,.. 125. - Um triangulo, cujos lados medem SQm, tSOm e 130m, 
respectivamente, é .icmelbante a outro, cm que o perímetro vale 
39m. Calcular os lados do segundo trianb'lllo. 

Resp. Bm, 18m B 13m 

126. - Os lados de um triangulo medem respectivamente JJm, 
J7m e 20m, Em out.co triangulo semelbr.nte, o lado homologo ao 
menor lado do triangulo dado mede 19m,S. Calcular os outros dois 
lados do segundo triangulo. 

Resp. 2Sm,S 1 30m 

127. - As bases de um trapezio medem respectivamente 32m 
" e 20m e a altura, 9m. Prolongam-se os lados não parallelos até 

se encontrarem. Calcular u alturas dos triaagulos assim for­
mados. 

Resp. 15111 1 24• 

X 128. - 'As bases de um trapezio medem 28m e 42m e a altura, 
J2m. A 3m,6Q da base maior traça-se-lhe uma parallela. Calcular 
a parte dessa parallcla comprchendida entre 9s lados não paral­
lelos do trapezio. 

Resp. 37m,BO 

129. - Pelos pontos A e B de uma recta, traçam-se perpen­
diculares e sobre cllas tomam-se os segmentos AC = tJm e 

C BD= 7m. No segmento AB, que mede 

-~-
]) 2Sm, toma-se um ponto P tal que oa 

angulos APC e BPD sejam eguaes., 
Calcular AP e BP. 

A p B 
Fig, ~5.. Resp. l6m,z5 e Bm.JS 

130. - As bases de um trap~zio medem, respectivamente, ll~m 
e 6m e a altura, lSm. A uma distancia de IOm da base menor tra­
ça-se uma paralleJa ãs bases. Calcular a parte dessa parallcla com­
prehendida entre os lados não parallelos. 

131. - Num ltapezio ABCD, tomam-se 
sobre os lados AD e BC, a partir de D e C, 
respectivamente, comprimentos DE e CF pro­
porcionaee aos numeroa 2 e 3. Unem-se 01 

pontos B e F. As bascs AB e CD medem, 
respectivamente, 3Bm,S e 12m45. Calcular BP.. 

Resp. 22111,81. 

8 
A B 

~6· ~G.1 
132. - Dois polygonos semelhantes têm respectivamente 28()111 

e 16Qm de perimetro. Um lado do iirimeiro polygono mede lSm; 
determinar o lado homologo no segundo polygono. · . 

Rtsp. Sm,51 

133. - O perímetro de um polygono vale· Blm e uma diago­
nal mede 4m,S. A diagonal homologa de um polygono semelhante 
mede 3m. Calcular o perímetro dc:sse segundo polygono. 

Resp. 54111 

b~- · C X 134. - Os lados AB e AD de um re-
:tangulo ABCD medem lSm e 12m, respe­
ctivamente. Sabendo-se que M ~o meio do 

S .----- E · lado AB, calcular as distancias ES e EF, 
· _I _ sendo E o ponto de intersecção da diago-

M p 
Fig. 27. 

B nal BD com o segmento CM. 

Resp. ES=lOm, BP=? 

135. - O perímetro de um triangulo cquilatero vale 54m, 
l'Calcular o lado de um triangulo equilatero, cuja altura é egual 

a ª/• da do primeiro •. 
Resp. 1•,;J 

'( 136. - Dois triangulos rcctangulos ABC e A' B'C' tem OI 

cathetos BC e B'C' apoiados sobre a mesma recta MN. Por um 
ponto D de AB, situado a uma distancia BD=s do vertice B, 
tira-se uma parallela DED'E' i recta MN de modo que OI 
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segmentos DE e D'E' sdarn 
e g u a e s. Sabendo-se que 
A B = 12dm, B C = l()dm, 
A'B' = gdm e B'C•= 16dm, 
calcular s e DE. 

Resp. s=Sdm, 14,· 
DE=Sdm,71 

137. - Calcular !? comprimento de uma circumferencia de t_ai~ 
egual a 2m,4. 

RtSp. ism,oa 

138. - Calcular o comprimento de uma circumferencia cujo 
diametro mede l()m. 

Resp. 3zm,416 

139. - Calcular o raio de uma circumfercncia de }m de com­
primento. 

Resp. Om)S9 

UI). - Uma circumíerencia tem 4m,og4 de comprimento. Cal­
cular o raio. 

Resp. Om, 649 

Ul. - Catcular o raio da Terra, supposta espherica, sabendo-se 
que o arco de um quadrante, medido sobre um meridiano, mede 
approximadamentc lOOOOtm., 

Resp, 6366km 

142. - Trcs circumfcrcncias medem respectivamente lOm.27, 
Um,09 e 19m,Ol de comrrimcnto. Calcular o raio de uma circum­
fcrcncia, cujo comprimento seja eguaI á somma dessas trcs circum­
fucncias. 

Resp. 6m,425 

143. - Uma pista circu1ar mede 4m,25 de raio. Calcular o dh­
metro que deve tei: ~utra pista circular para que a circumfercncia 
aeja º triplº, 

Resp. 2Sm,5 

4 ---· 

-n-
U.f. - Calcular o caminho J)elam'ido em am minuto de hm'po 

por um ponto situado sobre o equador, sabendo-se o raio equa­
torial mede 6378km. (Considua-sc o movimeiito de rotação). 

Re~. '27829• 

145. - O raio do equador terrestre mede 6378k'", approxima­
damente. Determinar a distancia entre dois pontos tomados sobre 
o equador e situados a 32°28' um do outro. 

146. - Calcular o comprimento de um arco de 300 numa dr­
cumferencia de 10"' de raio. 

Resp. 5• ,2J6 

147. - Um arco de 75º25' mede 58ª,725 de comprimento. Cal­
cular o raio da circumferencia respectiva. 

Resp. 44•,68 

148. - Determinar o numero de graus de nm arco que tem 
o mesmo comprimento que o raio. 

Resp. 57•1J'3a•,4 

149. - Duas tangentes traçadas de um ponto fóra de um cir­
culo de lm,3 de raio intercepta sobre a circumferencia um arco 
de 0'" ,57. Calcular o angulo das duas tangentes. 

Resp. 27"7'18" 



RELAÇÕES METRICAS NO CIRCULO 

,;- 2l3. _ Calcular a ordenada que determina sobre o diametro 

correspondente segmentos de 4m e 9ia • 

Resp. 6"' 

214. - O raio de um circulo mede izm,5; calcular os segmen· 
tos que uma ordenada de 12m determina sobre o diametro cor­
respondente. 

Tl o '1 /) 

Fig. 37. 

Resp. 9"' e 16"' 

215. - Num circulo de centro O e raio egual 
a zm traçam-se dois raios perpendiculares AO e 
BO. Sobre o arco AB marca-se um ponto P tal 
que a distancia AP a uma das extremidades A 
do arco seja egual á distancia PQ ao raio BO 
que passa pela outra extremidade B do arco. 
Calcular AP. 

Resp. l"',464 

216. - Pelas extremidades de um diametro traçam-se duas 
cordas, cujas projecções sobre esse mesmo diametro medem 2"' 
e 3"', respectivamente. Sabendo-se que a primeira corda mede 6"', 
calcular a outra. 

Resp. 7"' ,348 

217. - Uma corda de um circulo mede 24"' e a flecha 9m, 
Calcular o raio. 

Resp. 12"' ,5 

218. - Uma corda de um circulo mede 96"' e a flecha tzm. 
Calcular o comprimento da circumferencia. 

Resp. 640m,886 

-33-

155. - Dois lados de um triangulo medem respectivamente 
J8m e 25• e a projecção do terceiro lado sobre o segundo mede 
3•. Calcular o terceiro lado e a altura relativa ao segundo. 

Rup. 20m 1 20m,2 

) 156. - As bases de um trapezio isosccles medem 7m e 13• 
respectivamente e a altura, 4m. Calcular o perimetro. 

Resp, JOm 

157. - A hypothenusa de um triangulo rectangulo mede 4()m 

e a razão dos cathetos é de 1
/,. Calcular as projecções dos cathetos 

sobre a hypothenusa. 

Resp. Um,4 1 2Sm,6 

158. - As diagonaes de um losango medem 12cm e 16cm, 
respectivamente. Calcular o perímetro. 

Resp. lf()cm 

\ 
, 159. - As diagonaes de um losango medem 9()m e 12Qm, respe-
ctivamente. Calcular o lado e a distancia entre dois lados pa· 
rallelos. 

Resp. 7Sm 1 72m 

160. - A somma dos cathetos de ~m triangulo redangulo E 
egual a Im,4 e a hypothenusa mede tm. Calcular os cathctos. 

Resp. 0"',6 1 om,8 

161. - A cliagonal de um rectangulo mede 3m,S e ;i diffe­
rença entre dois lados consecutivos é egual a ()m,7. Calcular p 
perímetro. 

R1sp. 9111,& 

162. - Calcular as dimensões de um rectangulo cuja diagonal 
metle Sm,S e cujo perímetro vale tSm,4. 

Resp, Jm,3 1 4m,4 
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163. _ Calcular as dimensões de um rectangulo cuja diago­
nal mede 75"', sabendo-se que elle é semelhante a um rectangulo 
cujos lados medem 36"' e 48"'. 

Resp. 45.. e 60-

161. - O perímetro de um rectangulo vale 70"' e as dim~n­
sõcs são inversamente proporcionaes a '/• e •;.. Calcular a dia­
gonal. 

Resp. zs• 
165. - Os segmentos determinados sobre a hypothenusa de 

um triangulo rectangulo pela bissectriz do angulo recto são respe­
ctivamente eguaes a 11 •;, metros e 8 '/, metros. Calcular o perí­
metro do triangulo. 

Resp. 48• 

166. - A somma da diagonal e do lado de um quadrado é 
egual a 7"',242. Calcular o perimetro. 

Resp. 1Z-

167. - A differença entre a diagonal e o lado de um qua­
drado é egual a 0"',828. Calcular a diagonal. 

Resp. Z-,828 

168. - Num triangulo rectangulo a hypothenusa• mede 25"' 
e um catheto, 15"'. Calcular a altura relativa á hypotbenusa. 

Resp. 12• 

169. - O diametro de um circulo mede 10"'. Calcular a dis­
tancia do centro ã uma corda de 8"'. 

Resp. J-

170. - Os raios de dois circulos secantes medem 4"' e 5m, 
respectivamente, e a distancia dos centros, 7"'. Calcular a corda 
commum. 

Resp. S•,6 

-as-
~/ 111. - A base BC de um triangulo isoscclca 
/ ABC mede 6m e a altura, Sm, Inscreve-se um 

circulo e traça-se-lhe uma tangente parallela 
ã base BC. Calcular a parte DF dessa para)­
lela comprehendida entre os lados AB e BC 
do triangulo. Calcular tambcm o raio do 
circule?• 

Resp. DF=Sm,?6; r=2m,(J8 

Fli:. 29•. 
-/ 172. - A base de um triangulo isosccles mede 6m e o raio ~ 
j::irculo inscript~ 2m_; calcular ~ rai~ d~ circulo circumscript~., 

Resp. fln,225 

173. - O raio de um Circulo mede 6m. Por um ponto P, di .. 
tante l()m do centro, traçam-se duas tangentes. Calcular o comprl· 
mento das tangentes comprehendido entre P e os pontos de coa• 
tacto; calcular tambcm a c~rda que une os pontos de contacto. 

/ 174. r- Os raios de dois circutos medem, respectivamente, 8m 
e Jm e a distancia dos centros, lSm. Calcular o comprimento da 
tangente commum cxtcrnaoi 

Rt1p. 14'4,1.42 

115. - Uma corda forma com um diamctro angulo de 45•: 
a somma dos quadrados dos segmentos da p;irda E cgual a 18., 
Çalcular ~ raio do circulQ., 

Rtsp. Ja 

174. - Os raios de dois clrculos conccntricos medem, rcspe­
cti vamente, lQm e SW. Calcular o comprimentQ de uma corda DQ 
circulo maior que seja tangente aQ m~r .. 



177. - Dua9 drcumferencias. de 
raios eguacs a 6m e 14m, respectiva· 
mente, são tangentes em C; traça:se 
uma tangente commum externa, CUJOS 

pontos de contacto respectivos sã~ A 
e B. Calcular os lados do tnan· 
guio ABC. 

Resp.18m,330; lSm,316; JOm,032 

118. - Num circulo de Sm de raio traça-se uma corda de 3~., 
Calcular os segmentos determinados por ess~ corda sobre o dia­
metro que lhe é perpendicular. 

Resp. lSm, 858 e om, 112 

119. - Sobre uma recta tomam-se dois 
pontos A e B, distante! Sm entre si. Pelo meio .:A~_4..,...,..~~ 
M do segmento AB levanta-se uma perpendi­
cular e sobre ella marca-se um ponto C tal 
que CM=2m,20. Calcular o comprimento da 
circumferencia que passe pelos pontos A, B, C_. 

Resp. 29mJ3 
Fig. 31. 

180. - Duas paraJlelas são cortadas por uma transversal. A 
parte da transversal entre as duas parallclas mede Im,414. Sa­
bendo-se que um dos angulos formados pela transversal e uma 
das parallclas é de ~s·1 calcular a distancia entre as duas paral­
lelaa., 

a{) 
A .8 

Fig. 32. 

Resp. 1111 

181. .._ Seja um segmento AB ==lí111 
e seja um circulo de centro e e raio 
-'fC=2m tangente cm A ã recta AB. Cal· 
cular o raio de um circulo tangente em B 
á recta AB e tangente ao primeiro cir· 
culo. 
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182. - As bases de um trapezio isoscelcs medem respectiva· 
mente 1om e 6m; os lados não parallelos formam com a base menor 
angulos de 120º. Calcular a altura do trapczio. 

Resp. j->,464 

183. - Num trapezio isosceles as bases AB e DC medem res· 
pectivamente 12m e gm; os lados obliquos AD e BC formam com a 
base maior angulos de 60°. Calcular os lados obliquos AD e BC, 
a altura DH e as diagonaes AC e BD do trapezio. 

Resp. AD= BC= 4 .. ; 
DH =J-,464; 
AC= BD = 10• ,58 

184. - O perimetro de um losango vale 4m e os angulos 
obtusos são o dobro dos angulos agudos. Calcular as diagonaes 
do losango. 

Resp. i• 1 1• ;32 

185. - Um triangulo rectangulo está inscripto cm um cir­
culo. Sabe-se que um dos angulos agudos é o dobro do outro e 
que a circumferencia mede 12Dm,5664 de comprimento. Calcular 
o perímetro do triangulo. 

Resp. 9Dm,46f 

186. - Calcular o lado do quadrado inscripto em um tri­
ungulo equilatero de 3Qm de perímetro. 

187. - Num triangulo ABC, a base BC 
mede 2dm; as alturas BD e CE são eguaes 
e cortam-se num ponto H, no interior do 
triangulo, tal que BH = 3HD e CH = 3HE. 
Calcular os lados AC e AB e as alturas 
AF, BD e CE. 

Resp. AC= AB = 1'"'.'13,· 
BD =CE= 11ª,63,· 
AF = 1'"',41. 

Resp. r~ 

A 

Fig. 88 
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188. - A base AB de um triangulo 
mede 8"' e a altura C H, 10ru. Calcular o 

pcrimetro do rcctangulo F G 1 l inscripto 
nesse triangulo e semelhante a um rcctan­
gulo cujos lados medem 3m e 4m. 

e 

Resp. 17•,5 

189. - Num triangulo rectangulo ABC R 
um angulo agudo é o dobro do outro. O pé FJg. 34. 

K da l.Jissectriz BK do maior angulo agudo B dista 25m do ver­
tice do angulo menor C. Calcular a bissectriz BK e os cathctos 
AB e AC. 

e 

F lf 

FJg. 35. 

Resp. BK = 25"', AB = 21•,65, AC= 37• ,5 

190. - A base AB de um triangulo 
mede 9m e a altura CH, 6"'. Calcular 

a diagonal do quadrado inscripto nesse 
triangulo, o lado do quadrado sendo 

apoiado sobre a base AB do triangulo. 

Resp. S•/)9 

191. - Dados a = tzm, b = 7m, e e = sm, pergunta-se se q 
triangulo ABC é rectangulo, acutangulo ou obtusangulo. 

Resp. Obtusangulo. 

192. - Dados a = 45 .. , b = 35m e e = 27"', pergunta-se se o 
triangulo ABC é rectangulo, acutangulo ou obtusangulo. 

Resp. Rectangulo 

193. - Dados a= 1sm, b = 13m e e= tzm, pergunta-se se o 
triangulo ABC é rectangulo, acutangulo ou obtusangulo. 

Resp. Acutanfiul~ 
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104. - Os tres lados a, b, e de um triangulo medem l()m, 15111 
e lSm, respectivamente. Calcular as projecções o' e b' dos lados 
o e b sobre e. 

R11p. 5m, 53 e 12m, 47 

195. - Os lados de am triangulo, cujo perimetro vale 32"', 
são proporcionaes aos numeros 40, 45 e 75. Calcular a projecção 
do maior lado sobre o menor. 

R11p. 13m 

196. - As bases de um trapezio lsosceles medem 738m e 
S48m, respectivamente, e a somma dos lados não parallclos é 
egual a 406m. Calcular as diagonaes. 

Resp. 667m, 54 

197. - Num triangulo ABC, AB=42m, AC=40m e BC=60m. 
Calcular a mediana AD. 

· Resp. 27m,96 

198. - Os lados de um triangulo medem lQm, Sm e 9m, res­
pectivamente. Calcular as medianas. 

Resp. 6m,89,- 8m,63,- 7m,8S 

199. - Calcular a mediana relativa á hypothenusa de um tri­
angulo rectangulo inscripto em um circulo, cujo raio é cgual li 
diagonal de um quadrado de Sm de perímetro. 

Resp. 2m,a2a 

200. - Os lados de um triangulo medem 7m, l()m e lSm, 
respectivamente. Calcular a bissectriz do maior angulo. 

Resp. jnl,9 

201. - Num triangulo ABC, AB::;:;20m, AC=22m e BC=30m. 
Calcular a bissectriz interna A D. 

Resp. 14m,68 
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2/12. - No triangulo de que trata o problema anterior cal­
cular a his!ectriz externa A K. 

Resp. 3JJm, 94 

203. - Xum tria11g11lo ABC a bisscclriz AI do angulo A deter­
mina ' Olirc: o lado /JC ~<'gmentos ele 4m e Sm, respectivamente. 
o pruductu <los la<lus AC e AB é cgual a 180. Calcular a bis· 
~ectriz dl. 

Resp. J2m,649 

204. - Os lados de um triangulo medem 8m, 6m e I2m. Cal-
cular as alturas. 

Rcsp. Sm, 332; Jm, 110; 3m, 555 

205. - Num triangulo ABC, AB=14Jm,25, AC=208m,JJ e 
BC= JISm,48. Calcular a altura AD. 

Resp. 76m,Bo 

206. - As bases de um trapezio medem 6m e lSm e os lados 
não parallelos medem Sm e 7m,211, respectivamente . Calcular a 
distancia entre os meios das bases. 

Resp. 4m,272 

207. - Os lados de um quadrilatero medem respectivamente 48m, 
40m, JOm e 14m; uma diagonal mede 40m e a recta que une os 
mtios das diagonaes mede ISm. Calcular a outra diagonal. 

Resp. SOm 

208. - Os lados adjacentes de um parallelogrammo medem 
respectil•amente 8m e IOm. Sabendo-se que uma diagonal mede 
óm, calcular a outra, 

Resp. 17m,088 

209. - As diagonaes de um parallelogrammo medem respe­
ctivamente 4m,690 e IOm, e um dos lados, 6m. Calcular o perímetro. 

Resp. 22m 

r t ( r'!IL 

-41-

210. - Dois lado9 adjacrntcs de um parallelogrammo me­
dem rcspccth-amente 3• e s• e formam entre si um angulo de 60•. 
Calcular as diagonaes. 

211 - A1 bases de um trapczio medem 4• e 10- e os lados 
/ não parallelos, 3• e ó•,708, re~pcctivamente; uma diagonal mede 

5'"; calcular a outra diagonal. 

212. - A distancia entre os 
centros O e O' de duas polias ele 
raios diffcrentcs é de 1"'.30. fa­
sas polias são ligadas por um~ 
transmissão (corr<'ia) que se cru· 
za formando um angulo de 60º. 

A primeira polia faz 100 revoluções cmquanto 
Calcular o comprimento total da correia. 

-

Plg. 36 

a outra faz 160. 

Rcsp. 4'",974 



RELAÇõES METRICAS NO TRIANGULO - THEO­
REMA DE PYTHAGORAS - ALTURAS DE UM 
TRIANGULO; MEDIANAS E BISSECTRIZES 

l.. 150. - A hypothenusa de um triangulo rec!angulo mede tOm. 
l A somma dos cathetos, que são proporcionaea aos numeras 3 e 4, 

é egual a 14m. Calcular as projccções dos cathetos sobre a hypo-
thenusa. · 

,f 
Resp. 3m,6 1 6"',4 

151. - A hypothenusa de um triangulo rectangulo mede 5(}111. 
e um dos segmentos determinados pela altura .. sobre a hypothe-· 
nusa mede JOm. Calcular a altura e os cathctos. ' 

Resp. h=24m, 4,· b=3Jm, 6; c=38m, 7, 

152. - Calcular os cathetos de um triangulo rectangulo, sa­
bendo-se que as. suas projecções sobre a hypothenusa medem 2m,8Ff 
e Sm, 12, respectivamente. 

Resp. 4m,8 e 6m,4 

153. - O perimetro de um triangulo cquilatero vale 450m . 
Calcular a altura. 

Resp. 129m,9 

154. - Os lados de um triangulo rectangulo são respectiva­
m~nte eguaes a Ja, 4a e Sa. Exprimir em funcção de a: 1•) 
raio do circulo inscripto; 2°) a distanCJ·a do d · cu1º' . . centro o car 0 
mscnpto ao centro do circul~ circumscripto. · 

e -, 

aVS 
Resp. a; -

2 
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X 219. - Uma cerda de am circulo mede 17'1 e a flecha cio 
arco duplo, i•. Ulcular o diamctro do circulo. 

R"'· 41•, 28$ 

220. - A flecha de uma corda de um circulo de 312m de raio 
mede 24'D. Calcular a corda. 

221. - Num circulo de lSm de raio uma corda mede 12•, 
Calcular a flecha da corda do arco duplo. 

222. - Uma corda de um circulo mede 3111,275; a corda que 
subtendc um arco duplo mede 4m,120. Calcular o raio do circulo. 

223. - Duas cordas traçadas pehu extremidades de um dia­
mctro medem Sm e l()m, respectivamente; a projecção da primeira 
corda sobre o diametro mede 6m. Calcular a projccção da segun­
d2 corda sobre o mesmo diametro. 

i, 224. - Num circulo duas corda~ se cortam; os segmentos 
file uma corda medem 6m e 9m, respectivamente; um dos segmen­

tos da outra mede lOm. Calcular o outro segmento. 

Resp. Sm,4 

/ 225. - Num circulo duas cordas se cortam: os segmentos de 
uma medem 4'D e 6m, respectivamente. Calcular os segmentos da 
outra, cujo comprimento total é de 9m,8. 

Resp. Sm e 4t't,8 

226. - Num circulo de lZm de raio duas cordas se cor­
tam ; o producto dos segmentos de cada uma é #mi. Calcular a 
distancia do ponto de intersecção ao centro. 
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227. - De um ponto A de uma cir­
cum f crencia de centro O e raio egual a 
8"' partem uma corda AC e um diametro 

1------=~4 _,rn. Sendo AM a projecção da corda so­
bre o diametro, calcular AC, sabendo-se 
que AC é egual ao segmento MO. 

1-'ig. 38. 
Resp. s•,856 

228. - De um ponto partem duas secantes a um circulo; uma 

mede 3m e seu segmento externo zm. Sabendo-se que a outra 

secante mede 5'", calcular o seu segmento externo. 

Resp. 1"',20 

2..'>9. - De um ponto partem duas secantes a um circulo ; as 
partes externa e interna de uma medem 8.. e 6"', respectiva­

mente; a parte interna da segunda secante mede •Sm. Calcular a 

parte externa. 

1 ·: 

Resp. 8"' ,374 

230. - De um ponto, situado a 10"' do centro de um circulo 

de 8'" de raio, traça-se uma secante tal que a parte interna seja 

egual á parte externa. Calcular essa secante. 

Resp. 8•,484 

231. - Uma tangente a um circulo e uma secante partem do 

mesmo ponto; a tangente mede 18m e a parte interna da secante, 
27"'. Calcular a parte externa da secante, 

Resp. 9• 

232. - De um ponto, situado a 5m da circumferencia de um 
circulo de 2m de raio, traça-se uma tangente. Calcular essa 
tangente. 
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( 233. - Pelo ponto A. situado 

sobre a circumforencia de um circulo 

de 2•,2 de raio, traça-se uma tan­

gente. Calcular 'o comprimento AD 

dessa tangente, de modo que a scc­

cante DF, traçada pelo penlo D e 

passado pelo cr.ntro tenha a parte externa ED, egual ao dia­

metro. 

A 

234. - Dado um circulo, traça-se um dia· 
metro AB e pelo ponto B traça-se uma tan· 
gente. Do ponto A como centro e com um 
raio egual ao dobro de AB descreve-se um 
arco que corta a tangente no ponto C. Tra­
ça-se AC, que encontra o circulo dado em D. 

Pede-se o segmento AD. 

FJg. 40 

235. - Dá-se o angulo XOY = 
= 30º e sobre O Y dois pontos A e 

B taes que OA = 4"' e OB = 9m, Por 

A e B faz-se passar uma circumfe­

rencia tangente a O X; sei a C o 

ponto de contacto. Calcular: 

lº) o comprimento OC; 
2º) o comprimento da perpemli­

cula r CD abaixada de C sobre O Y: 

Resp. AD= R. 

o.i:;...--~;:,w....::;.. __ 

e 
FJg. 41 

3º) o perimetro do triangulo ABC. 

Resp. OC = 6"'; CD= 3"'; 

AC+ BC+ AB = 13"',074. 



POLYGONOS REGULARES 

1 236. - Calcular o perimetro e o apothema de um triangulo 
~quilatero inscripto em um circulo, no qual uma corda de 6m dista 

4tD do centro. 
Rosp. 2Sm,9 e 2m,S 

'f 237. - Calcular o perímetro de um triangulo equilatero cir· 
cumscripto a um circulo de lQm de diametro. 

Resp. Slm,9 

238. - De um ponto P, situado a uma distancia egual á 2R 
do centro de um circulo de raio R, partem duas tangentes P A e 
PB a esse circulo. Calcular as tangentes PA e PB, o angulo APB 
!! a corda de contacto AB. 

' /'-' 
Resp. PA=PB=RV!; APB=60º; AB=RV! 

239. - Num circulo está inscripto um hexagono regular do 
21m de perímetro. Calcular ~ lado do quadrado inscripto nesse 
mesmo circulo. 

Res. 4m,9 

X 240. - O lado c!e um quadrado circumscripto a um circulo 
mede Jm,4. Calcular a altura de um triangulo equilatero -inscripto 
nesse mesmo circulo. 

Resp. 2m,55 

X 241. - Num circulo inscrevem-se um triangulo equilatero e 
um quadrado. Sendo o apothema do triangulo equilatero egual a 
2m,S, calcular ~ apothema do quadrado. 

ResP. 3m,s35 
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242. - Num circulo inscrcvcm·se um quadrado e um triangulo 
cquilatero. A diagonal do quadrado mede 3m,6. Calcular o al\(lthema 
do triangulo equilatero. . Resp. O•/} 

.\ 243. - Calcular o apothcma de mn hexagono regular inscripto 
cm um circulo, sabendo-se que nesse circulo está ;nscripto um tri­
angulo equilatero cujo apothema mede zm,s. 

\ 
/ 244. - O lado de um hexagano regular inscripto em um cir-
culo mede zm. Calcular o perímetro do pentagono rttnilar inscripto 
no mesmo circulo. 

Resp. 11m, 75 

245. - O apothema de um triangulo equilatero inscripto em 
um circulo mede lm,S. Calcular o lado de um triangulo equilatero 
circumscripto ao mesmo circulo. 

Resp. 1Qm, 392 

246. - Num circulo estão inscriptos um quadrado e um deca· 
gono regular; sabe-se que a diagonal do quadrado mede sm j pede-se 
o perímetro do decagono. 

Resp. Um, 72 

' / ,> 247. - O apothema de um hexagano regular inscripto em um 
circulo mede lm,732. Calcular o perímetro do hexagano regular. 
circumscripto ao mesmo circulo. 

Resp. 13m,BS6 

) 248. - O lado de um octogono regular mede 6m. Calcular ~ 
apothema. 

Resp. 7m, 242 

249. - O apothema de um thdecagono regular mede 2m,S •. 
Calcular o perímetro. 

Resp. 16m, 01, 
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250. _ Um trapezio isosceles está inscrlpto em um circulo de 
&n de raio; uma base é o lado do hexagono regular inscripto e a 
outra base é 0 lado do octogono regular. Calcular a altura do 

trapczio, 
Resp. 1• sol.: lOm, 731 

ze sol.: {)111, 345 

251. - A differença entre os apothemaa de um quadrado e Ultl 

triangulo cquilatero inscriptos cm um circulo 6 cgual à om,414. 
Calcular o apothema do decagon~ regular inscripto no mcs~ 
circulo. 

lm,902 

252. - O lado de um octogono regular inscripto cm um cir­
culo mede 2m. Calcular o perímetro do octogono regular circum• 
scripto ao mesmo circulo. 

AREAS 

253. - O perimctro de um rcctangulo é de 72ª ; o compri­
mento é o dobro da largura. Calcular a arca. 

R1sp. 28r' 

254. - O pcrimctro de um rcctangulo é de 68ª. Calcular a 
arca desse rcctangulo, sabendo-se que um dos lados mede 24•. 

Resp. 2409'1 

255. - A diagonal de um rectangulo mede 39• e um lado, 
15"'. Calcular a arca. 

Resp. 540a1 

256. - A arca de um rcctangulo é de 600,... Calcular u 
dimensões desse rectangulo, sabendo-se que a diffcrcnça entre 
ellas é de 10"'. 

Resp. 20• e 30-

257. - Calcular as dimensões de um rectangulo de 60ª' de 
area e cuja diagonal mede 13"'. 

Resp. 5• 1 lZ-

258 - A arca de um rectangulo é de 756ª'; os lados estão 
entre si na razão de "/,. Calcular as dimensões do rcctangulo. 

Resp. 18• e 42• 

259. - A arca de um rcctangulo é de 192 .. "; a diagonal 6 
~uai a "/• do lado menor. Calcular as dimensões do rectangulo. 

Resp. lZ- e 16• 

260. - A diagonal de WJ1 rectangulo mede 15ª; os lados 
estão entre si na razão de "/ •. Calcular a area do rectangulo. 

Resp. 10r' 
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276. _ As bases de um trapczio medem 16m e 20 .. , respccti­

vammte e a altura, 12"'. Calcular a base de um rectangulo equi. 

,·alente e da mesma altura. 
Rcsp. 18• 

2ii. - As bases de um trapezio medem 80"' e 60m, respe­

ctivamente, e a altura, 24"'; a 6m da base maior traça-se uma 
parallela, que divide o trapezio em duas partes; calcular a area 

de cada parte. 
Resp. 1215rn• e 465"'1 

278. - A altura de um trapezio mede g9m,5 e a base média 
172"',5. Calcular as dimensões de um rectangulo que tem a base 
egual ao dobro da altura e cuja area seja os '/, da area desse 
trapezio. 

A 8 

Llc 
]) ' 

Fig. 43 

Resp. 78"',58 e 157m ,16 

279. - Num trapezio rectangulo 
ABCD, AD=80dm,68, AB=90dm,7S 

/\ 
e B = 135º. Calcular a area do tra-
pezio (fig. 43). 

Rcsp. 105 .. ',76 

280 · - Cal:ular a area de um trapezio formado por duas cor­
das parallelas, situadas num mesmo semi-circulo de oru 4 de raio· 
';ma leias corda~ é o lado do hexagano regular inscript~ e a outr~ 
e o ado do tnangulo equllatero. 

281. ~ Resolver 0 probl . 
tro do circulo fica compreh e:;da anterior, suppondo-sc que o cen­

en 1 0 entre as duas cordas parallelas. 

Resp. om:i ,29 
282. - Xum triangi] ABC 

BH, 2gm 4 · a 17m do 1 0 
. ª base AC mede 5zm,7 e a altura 

' ' vertice A t AC. Calcular a area do t .• fraça-se urna parallela á base 
rapez10 ormado. 

Res. 480m ,17 
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283. - Calcular a arca de um 
terreno ABCDE, de forma pentago­
nal, com o auxilio dos elementos 
dados que apparecem indicados n:a 
figura 44. A ~......_._,_ ___ ~(' 

Rt1p. 29641•• 

284. - Um trapezio cujas ba· 
ses medem 'F e 12 .. , respcct;va­
mentc, é dividido cm duas partes 
equivalentes por uma parallcla ás 
bases. Exprimir em funcção da altura 
eia dessa parallcla 3 base menor. 

E }{ D 

Fis· 44 

la do trapezio a distan· 

28.í. - A arca de um trapczio E de 32 .. 1, uma base mede 10,. 
e a altura, 4m. A distancia de 1 m da base dada tira-se uma 
parallela a essa base. Calcular o segmento dessa rccta compre· 

heoclido entre os lados não parallclos. 
Resp. 9• 

286. - As bases de um trapezio medem 6081 e 4081
, rcspccti· 

vamente, e a altura, 20m ; uma parallcla ás bases divide o trape· 
zio em duas partes cujas arcas estão entre si na razão de ~. 
Calcular o comprimento dessa parallela. 

Resp. 49"' ,57 

287. - A altura de um trapczio mede 75m, a base maior mede 
264m e os angulos adjacentes a essa base medem 45° e 60º, respe· 

ctivamente. Calcular a arca desse trapezio. 
Resp. 15363"'"75 

288. - Dividir o trapcz.io de que trata o problema anterior 
em duas partes equivalentes por uma perpenclicular á base maior., 
Calcular a distancia do pé desill perpendicular ao vertice do angulo 

de 45°. 
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289. _ Um trapezio tem uma arca de 37Dm',SO; a base maior 
mede 90• e a altura, som. Calcular o comprimento da parallela 
ás bases, que divide 0 trapez.io em duas -partes equivalentes. 

Resp. 76"',48 

2QO. - Os diagonacs de um losango medem respectivamente 

47"' e 36"'. Calcular a area desse losango. 
Resp. 846m' 

291. - Um losango de 40m de perímetro tem a menor diago­

nal egual a 12'": Calcular a arca desse losango. 
Resp. 96"'' 

292. - A somma das diagonaes de um losango é egual a 12m. 
Calcular a area desse losango, sabendo-se que as diagonaes estão 

entre si na razão de 1 /1. 
Resp. 16m',8750 

293. - Um losango de 1(){)''" de arca tem uma diagonal egual 

a 10"'. Calcular a outra diagonal. 
Resp. 20• 

294. - Estabelecer a relação entre a arca de um losango, no 
qual um anA"ulo agudo mede 60º, e a arca de um quadrado iso-

B perímetro. 
Resp. 7'2 

295. - Num losango ABCD, de 316m',41 
A de area, os angulos obtusos são o dobro dos 
~--~--~( angulos agudos. Dos vertices A e C abai-

f/ 
Fli.:- 45 

xam-se as perpendiculares AH, CK, AH' 
e CK', que se cortam em E e F. Calcular 
a area do quadrilatero AECF. 

Resp. 115"'',47 
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296. - O perimetro de um triangulo vale 60ª e os lados s!o 
proporcionaes aos numeros 3, 4 e S. Calcular a area do triangulo. 

Resp. 150_. 

297. - Calcular a area de um triangulo isoscelcs de 18i'9',S 

de perimetro e tendo szm de base. 
Resp. 1626-.1)6 

208. . -. Os lados de. um. triangulo rectangulo são proporcio· 
naes aos numeras 3, 4 e S e a altura relativa á hypothenusa mede 

12m. Calcular a arca. 
Resp. 1so•• 

209. - As projecções dos cathetos de um triangulo rectangulo 
sobre a hypothenusa medem 4m e 9"', respectivamente. Calcular 

a area desse triangulo. 
Resp. 39912 

300. - Um catheto de um triangulo rectangulo mede 15"' e a 
altura relativa á hypothenusa, gm. Calcular a arca. 

301 - A area de um triangulo rectangulo é de 3oom• e a 
hypothenusa mede som. Calcular os cathetos. 

Resp. 48 .. ,441 e 12ª,386 

302. - A area de um triangulo é de g75m•. Calcular a base 
e a altura, sabendo-se que ellas estão entre si na razão. de 

1

/u. 

Resp. 25"' e 70• 

303. - Os lados de .um triangulo medem 75 ... , 1som e 98"',5, 

resc~ctivameote, Calcular a arca. 
Resp. 32299'1,28 
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304. - Os lados de um triangulo medem 47m,5, 67"',5 e 87•,S, 

respectivamente. Calcular a arca. Resp. 1589•',18 

305. - Os lados de um triangulo medem 65"', 119m e 138 .. , 
respectivamente. Calcular o lado do quadrado equivalente a esse 

triangulo. Resp. 62'" ,16 

306. - Os lados de um triangulo medem 37"', 35"' e 12"', respe­
ctivamente. A altura de um paratlelogrammo equivalente a esse 
triangulo mede 1om. Calcular a base desse parallelogrammo. 

Resp. 21"' 

307. - O perimetro de um triangulo é de 24m ; um lado a é 
cgual a '/, da somma dos outros dois lados b e e; o producto 
desses lados b e e é egual a som•. Calcular a area do triangulo. 

Resp. 24m• 

308. - Calcular o lado e a altura de um triangulo equilatero 

cuja arca é egual a 1024m. 
Resp. l = 48"',62; h = 42"' ,1.0 

309. - Calcular a arca de um triangulo equilatero, sabendo-se 
que a altura é egual a um catheto de um triangulo rectanir,ulo e 

isosceles de 1sm• de area. 
Resp. 20"'',7840 

310. - Calcular a arca de um triangulo equilatero inscripto 
em um circulo, no qual uma corda de gm dista 3"' do centro. 

Resp. 32"'',4750 

311. - Calcular a arca de um triangulo equilatero cuja apo­
thema é cgual ao lado de um quadrado de zm• de arca. 

Resp. 10"'',3920 
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312. - Um triangulo é equivalente a 
dimensões medem 10'" e 24• res ...... f um rectangulo, cuju 
• 

1 
• . ' ~- l\"llmente • A base do triang11lo 

e egua a diagonal desse rcctangulo Cal 1 angulo. . cu ar a altura do tri-

Rrsp. is•',4615 

313. - A hase de um triangulo mede 15• e a altu s• e 1 1 . ra, • 
a cu ar.º penmetro de um losango equivalente, no qual a distancia 

entre dois lados oppostos é de 6•. 

134. - A hypothenusa de um tri­
angulo rectangulo ABC mede 25dm e 
um angulo agudo, 60º. Sobre os lados 
desse triangulo constroem-se exterior­
mente: lº) sobre a hypothenusa o qua­

I' 

drado BCHJ; 2º) sobre os cathetos os B ri<-----~ 
triangulos equilateros ACG e ABF. 
Calcular a area do polygono concavo 
AGCHJF. 

Resp. 1()4m',61 
H 

315. - O perimetro de um trian- I 
~ulo isosceles é de 120""; a base é egual 
a metade de um dos lados eguaes. Calcular 
quadrado equivalente a esse triangulo. 

Fig. 48 

o lado de um 

1-'ig. 47 

Resp. 23• ,59 

316. - Num triangulo isoscelu ABC 
a base BC mede 10•m e os angulos B e C, 
30º cada um. Sobre os lados AB e AC 
constroem-se externamente os quadrados 
ABFG e ACJH; une-se a G a H. Calcular 
a arca do polygono BCJHGF. 

Resp. 95~., ,53 
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317. - O perimctro de um triangulo ~ de 14'ª: o ralo do 
drculo in~cripto mede 1 m,07. Calcular a arca desse triangulo. 

Resp. 1•1,49 

318. - Os lados de utn triangulo medem 5m, 6m e 7m, re~pc• 
ctivamentc. Calcular o raio do circulo circumscripto. 

Resp. 3"' ,572 

319. - Dois lados de um triangulo de U•', 6189 de area me· 
dem 4m e 6m, respectivamente; o raio do circulo circumscripto 

mede 4m,13, Calcular o terceiro lado do triangulo. 
Rcsp. 8"' 

320. - Calcular a area de um circulo circumscripto a um tri· 
angulo equilatero, sabendo-se que a area do circulo inscripto no 

mesmo triangulo é egual a 7g•m
1
,54. 

Resp. 314º"'')6 

321. - Num triangulo rectangulo ABC o catheto b mede 
28m ,4; a somma da hypothenusa a e o segundo catheto e é egual 
ao dobro do catheto b. Calcular a area do circulo inscripto a esse 

triangulo e o raio de menor circulo ex-inscripto. 

Resp. 158"'',3680; 14"',2 

322. - Os lados de um triangulo medem 1om, 17m e 21 ... , 
respectivamente. Calcular as areas das duas partes em que o tri· 
angulo fica dividido pela bissectriz interna do maior angulo. 

Resp. 31"'',11 e 52"'',88 

323. - A base de um triangulo mede 120• e a altura 40"'. 
Calcular a area de um quadrado inscripto nesse triangulo saben­
do-se que um dos ladn• do quadrado está apoiado sobre a base 

do triangulo 
Resp. 900 .. ' 

-59-

324. - Duas cir í . t CUl1l ercnc1as o 0 , 
meu e eguaes a s• e 2,. 5 • e , de raios res"~ ' &ao tangentes t v-.uft• 
mum interno AD ex crna~. A tangente com-

encontra uma das 
tangentes communs externa 
Cal 

sem D 
c;nlar as arcas d . · . o trapezto OBCO• 

e do triangulo ODO'. 

Rcsp. 26'•',5125 e 
13"'',2562 

.?25. - Cal,..•! FJg. 48 
-... ar a arca de 

angulo equilatero de 2"' de lado~m quadrado inscripto cm um tri-

3'6 Resp. 0"'',8640 
- . - Os lados de do1·s . med triangulos il em respectivamente 4m 6m equ ateros ABC e CDE 

e · Collocam-s . 
fj de modo que o ve t' e esses dois vertices 

r lCC C de u · 'd 
O vertice C do t m COIOCI e com 
quem em linh ou ro e as bases AC e CE fi-

A B e D. Cal~l:~t:. Unem-se os vertices 
E. BAED. area do quadrilatero 

Fig. 49 Rtsp. 32"",9080 

327. - Calcular a area de um . 
em um quadrado de Sdm d 1 d tr1angulo equilatero inscripto 

· · · e a o de d triangulo coincidir com . ' vcn o um dos vertices do 
um vert1ce do quadrado. 

3~ · - Um triangulo eqttila­
tçro ABG_ tem 60m de perímetro. 
Prolonga-se a base BC b e so re 
esse prolongamento t o m a - s e 
cs-12m u . - . ne-se o ponto S ao 
meJO M do lado AB Cafcul · · ar a 
area do quadrilatero BCGM. 

Resp. 110"" ,21 

Resp. 11'"'',6ô25 

FJg. 50 
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_ o laao de um ,hexagano regular mede ~4 f .. ,2: Cal'Cbtar 
.129. 

a arca. Resp. 4409ª",9491 

:no: - Ca~cular a area de um hexagano regular cujo apo-

thema mede 0"',6. 

331. - Um octogono regular tem zm,4 de perimetro. Cal-

cular :i arca. 
Resp. 0"'',4345 

332. - Calcular a arca de um octogono regular inscripto em 

um circulo de 2"' de diamctro. 
Rcsp. 2"'',8284 

333. - O lado de um decagono regular mede 4m. Calcular 

a arca. 
Resp. 123 .. ')040 

334. - Calcular a area de um decagono regular inscripto em 
um circulo, sabendo-se que a diagonal do quadrado circumscripto 

a esse circulo mede im,414. 
Resp. 0"'',73 

335. - Calcular a arca de um pentagono regular inscripto em 
um circulo, cujo raio é egual ao lado de um hexagano regular de 
24111 de perimetro. 

Rcsp. 38"'',0423 

, 336. - Calcular a area de um dodecagono regular cujo lado 
e. egual ao apothema de um triangulo cquilatero inscripto cm um 
circulo de 2m de circumferencia. 

Resp. 0 .. ',283046 

337 · - Calcular a arca d d d . . . e um o ecagono regular mscr1pto 
'1:11 um circulo, no qual uma ordenada de 6m determina sobre o 
d1ametro correspondente um segmento de 9m. 

Resp. 126"'1/5 
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33R. - F.stabetcccr a razio da arca do trianRUIO cquilatero 
inscripto vara a arca do lriangulo equilatero circumscripto ao 

mesmo circulo. 
Resp. ~ 

339. - Estabelecer a razão da arca do hexagano regular ln­
scripto para a area do triangulo equilatero circumscripto ao mesmo 

circulo. 
RtSp. 'I• 

340. - Estabelecer a razão da area do quadrado inscripto 
para a arca do dodecagono regular inscripto no mesmo circulo. 

RtSp. 'la 

341. - Calcular a area de um circulo cujo raio é egual ao 
catheto de um triangulo rectangulo e isosceles de 50

1111 
de area. 

Resp. 31r" ,16 

342. - Duas cordas, que ligam um ponto P de uma circum­
ferencia ás extremidades de um mesmo diametro AB, medem 6m 
e gm, respectivamente. Calcular a arca do circulo. 

Resp. 78•1,51 

343. - O comprimento de uma corda de um circulo é de 24ª 

e o da flecha, 9m. Calcular a. arca do circulo. 

Resp. 490-
1 P 

344. - Calcular a arca de um circulo de lm de circumfcrencia. 

Resp. o ... if': 
345. - Calcular o raiq de um circulo de lm1 de ar~. 

Resp. o• ,564. 
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,,~ _ A diagonal de um quadrado 
3'tV· . d 

1 .. 414 . Fazendo centro no meio os 
mede ' · d d 1 d m raio egual a meta e a a o 
lados e com u . . . 

quatro sem1-c1rcumferenc1as, 
descrevem-se 

elo centro do quadrado. Cal· 
que passam P h 

da rosacea de quatro foi as 
cular a arca 
assim obtida. 

Resp. 0"'',5708 
Fig. 51 

. um quadrado é egual a 1 m•. Fazendo 
346-brs - A area de raio egual á metade do lado 

. dos lados e com um 
centro no meto . . mfercncias que passam pelo cen-

atro sem1-c1rcu • . 'd 
descrevem-se qu da crnz de malha assim obh a 

d d Calcular a arca ' 
tro do qua ra 0 · f 51) 
(area da parte não sombreada da ig. • Resp. 0"'',4292 

a arca de um sector de 28º, num circulo de 
347. - Calcular 

l"' de raio. Resp. O"'' ,2443 

15, zom',6250 de arca. Calcular 
348. _ Um sector de 65º tem 

o comprimento do arco desse sector. 
Resp. 6"',875 

1 a areª do um segmento de 60º, em um cir-
349. - Calcu ar ~ 

culo de zm de raio. 
Resp. 0"'',3624 

350. - Calcular a area de um segmento de 300º, em um dr-

culo de 1 m de raio. 
Resp. 3"'1,0509 

351. - O lado de um triani:;ulo equilatcro mede 5cm • i:e cada 
vertice como centro e com raio egual ao lado desse triangulo 

descrevem-se arcos de circules limitados pelos outros dois ver­
ticcs. Calcular a arca do triangulo curvilíneo assim formado. 

Resp. líª"",62 
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352. - O raio de um circulo mede 10-; calcular a area ele 
um ~egmento circular de duas bases, limitado por um lado do 
hexagono regular inscripto e por um lado do triangulo equilatero 
inscripto. Considerem-se os casos 1° - das bases estarem situa­
das no mesmo semi-circulo; 2º - do centro do circulo ficar com­
prehendido entre as bases. 

Resp. 52 .. ,36 e 243ª',68 

353. - Os raios de dois circulos conccntricos medem 3m e s•, 
respectivamente. Calcular a arca da corôa formada por esses 
tjrculos. 

354. - Calcular a arca do circulo inscri-
pto num sector circular de 60º, sabendo-se 
que o arco do sector mede 3m,14. 

Rtsp. 3 .. ,14 

355. - Calcular a arca do circulo inscri­
pto num sector de 90° de um circulo de 10"' 
de raio. 

Resp. 17•',1.6 

Resp. 50"'',24 

Fig. 1521 

356. - A base de um triangulo isosceles mede 6m e o raio do 
circulo inscripto, 2"'. Calcular a arca do circulo circumscripto. 

357. - Duas circumferencias conccntricas medem 460ª e 352ª 
de comprimento. Calcular a arca da corôa circular limitada por 

essas circumferencias. 
Resp. 554491 

358. - Um circulo de t8m de diametro fica dividido, por 
duas circumferencias concentricas, em trts partes equivalentes. 

CalçulQ!'. ps r~_!?S dessas circumferencias. 

Resp. s_• ,196 1 'I_• ,3#8 
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;-9 _ A area de uma corôa circular é de 25"'',1328 e a dis­
. " · . d . circumfcrencias é de 2"'. Calcular os raios tanna entre as ua5 

das duas cirrumferencias. 
Rcsp. 1"' e 3 .. 

360. _ A nrca de uma corôa é de 37"'',68; o raio do circulo 
maior mede 10"'. Calcular a largura da corôa. 

Rcsp. 0"',62 

361. - Calcular a area de uma corôa, sabendo-se que a corda 
do circulo maior, tangente ao menor, mede zm. 

Fig. :>3 

Rcsp. 3"'',1416 

362. - Dois circulos eguaes, de 1"' de 
raio, são dispostos de modo que a circum­
ferencia de um passa pelo centro do outro. 
Calcular a area da parte commum aos dois 
círculos. 

363. - A area de um circulo, augmentada da arca do trian­
gulo equilatero inscripto, é egual a 3"''. Calcular a arca de c:i<la 
uma dessas figuras . 

Resp. 2"'',12 e 0"'',87 

364. - Em um circulo de 20m de 
diamctro foi traçado um angulo cen­
tral AOB de 30º. Sendo BC a perpen­
dicular baixada do ponto B sobre o 
raio AO, calcular a arca da parte limi­
tada pelo anl!ulo BCA e pelo arco AB. 

Resp. 4'"',53 l:":;g. 54 

Fig. 55 

365. - As areas de dois circulas con­
centricos estão entre si na razão de §1Í • A 
area do trapezio circular de 45º é de 300"''. 
Calcular os raios desses dois circulas. 

Resp. 28"' ,2 e 45• ,1 
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366. - O ralo de um circulo mede 
t • ,2. Sobre a corda Â B de um quadrante 
como diametro descreve-se uma semi-cir­
curn f crencia. Calcular a arca da figura 
curvilinea limitada pela semi-circumferen­
cia e pelo arco AM B do quadrante consi­
derado. 

Rt1p. 0-'JZ 
Fig. 156 

o~ 
B 

367. - Por um ponto S, exterior a 
um circulo de 0"',2 de raio, traçam-se 
duas tangentes que formam entre si um 
angulo de 609. Calcular a arca da figura 
limitada pelas tangentes e pelo arco me­
nor .AB. 

FJg. 15'7 

368. - Tres circulos de O-,5 de raio 
tangenciam-se dois a dois. Calcular a 
arca da figura interior comprehendida 
~ntre os tres círculos. 

Rtsp. 0•1).712 

369. - As diagonaes de dois quadra-

Rtsp. o•',027392 

oos medem 12"' e 18"', respectivamente. Fig· 158 

Calcular a diagonal de um quadrado equivalente á somrna dos 
dois primeiros. 

Resp. 21• ,633 

370. - Por cada um dos vertices de um triangulo tira-se 
parallela ao lado opposto. Estabelecer a razão entre a arca do 
triangulo dado e a do angulo total assim formado. 

Resp. ~ 
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·rt _ A altura de um triangulo mtde 6m; calcular a altura 
hom~;o~a de um triangulo semelhante, tendo uma arca cem vezes 

maior que a do primeiro. 
Rcsp. 60• 

372. _ Um polygono tem 450"'' de area e um de 
mede J 5m. Calcular a arca de um polygono semelhante, 
que 0 lado homologo mede 25m. 

seus lados 
sabendo-se 

Resp. 12som• 

373. - Dois lados homologas em dois hexagonos semelhan­
tes medem 33m e 56m, respectivamente. Calcular o lado correspon­
dente em um terceiro hexagano semelhante aos primeiros, tendo 
uma arca egual á somma das areas desses dois hexagonos. 

Resp. 65"' 

374. - Um rectangulo tem 12"' de base e gm de altura. 
Calcular a arca de um rectangulo semelhante inscripto em um 
semi-circulo de zom de raio. (A base maior do rectangulo d.:verá 
ficar apoiada sobre o diametro do semi-circulo). 

Resp. 384"'' 

375. - Num angulo BAC de 
60º inscrevem-se dois circulos 
tangentes entre si exteriormente 
no ponto D e tangentes ao lado 
AB nos pontos P' e P'. O raio do 
circulo menor mede 0"',31. Cal­
cular a area da figura limitada 

'-~:E~b..~~:_ __ pela tangente commum PP', pelo 
.li arco D MP do circulo menor e 

FJg. 59 
pelo arco DN P' do circulo maior. 

Resp. 0"'',1122 
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»6. - Um dos latlos nio parallelos de um trapezlo med 12'" 
e dista de 6• do meio do outro ladp nlo parallelo. Calcu~ar a 
arca do trapezio. 

Rtsp. 12-' 

377. - Dois circulos, cujos raios 
medem respectivamente 6m e 4•, tan­
genciam-se externamente. Calcular a 
area do trapezio A B C D formado 
pelas tangentes communs AB e CD 
e pelas cordas de contacto AD e BC. 

378. - Calcular as bases AD e BC e a altura h do trapezlo 
de que trata o problema anterior, 

Rtsp. AD = 11• ,7,· BC= r ,8; h = 9" ..6 

. 379. - Os centros C e C' de dois circulas exteriores, cujos 
raios medem 6m e zm respectivamente, distam IO• um do outro. 
Calcular a area do trapezio formado pelas tangentes commUIJll 
exteriores • pelas cordas de contacta, 

380. - Sobre os tres lados de um triangulo rectangu]o ABC 
descrevem-se as semi-circumferencias BAC, BMA e ANC. Cal-

Fig. 61 

cular a somma das arcas du lu­
nulas assim obtidaa, sabendo-se 

N que a hypothenusa mede 10- e 
que as projecçõea dos cathl'tos 
sobre a hypothenusa estão entre 
si na razão '/,.. 

R~sp. 24 .. 



POL YEDROS _ THEOREMA DE EULER 

381
. _ Um polye<lro conve..-<o tclll 10 faces e 7 vertices. Cal­

cular 0 numero i!P arestas. Resp. 15 

3
82. _ Calcular 

0 
numero de vertices de um polyedro con­

vexQ que tem g faces e 18 arestas. Resp. 12 

3,~3. _ Um poly~ono convexo tem 16 arestas e o numero de 
faces é egual ao ntimeru de vertices. Quantas faces tem esse 

polyedro? Resp. 9 

384. - Um polye~ro conv~xo tem 6 faces, todas triangulares. 

Calcular o nulllero de vertices. Resp. 5 

385. - Quantos vertices tem um polyedro convexo que apre­

senta 12 faces, todas quadrangulares? 
Resp. 14 

386. - Dois prismas P e {d e uma pyramide S têm conjuncta­
mente 32 arestas. Determinar a natureza dos prismas e da pyra­
mide, sabendo-se que o primeiro º'"'ºm" tem mais arestas do que 

o segundo. 

Resp. P - pentagonal; Q - triangular; S - quadrangular 

387. - Um polyedro convexo tem 30 arestas. Calcular " -Au­
mero de faces desse polycdro, sabenrlo-se que o numcr<!- -:.: ver· 

tices é egual a '/, do numero de faces. 
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388 . ..:...... Num polyedro convexo o numero de arestas excede o 
numero de vertices de 3 unidades. Quantas faces tem esse poly­
edro? 

Resp. 5 

389. - Um polyedro convexo apresenta 5 faces triangulares, 
2 quadrangulares e 3 pentagonaes. Quantas arestas e vertices tem 
esse polyedro? 

Resp. 19 areslas e 11 verlices 

390. - Um polyedro convexo apresenta faces quadrangula­
res e triangulares, sendo 5 o numero de faces quadrangulares. 
Calcular o numero de faces desse polyedro, sabendo-se que o 
numero de arestas é o quadruplo do numero de faces triangulares. 

Resp. 9 

391. - Um polyedro convexo tem 1 face triangular, 3 qua­
drangulares, 3 pentagonaes e 1 hexagonal. Calcular o numero de 

vertiecs desse polyedro. 
Resp. 12 

392. - Um polyedro convexo tendo 12 vertices apresenta 
faces triangulares e pentagonaes. O numero de faces pentago­
naes é o triplo do numero de faces triangulares. Calcular o 

numero de faces desse polyedro . 
Resp. 8 

393. - Um polyedro convexo apresenta faces quadrangulares 
e pentagonaes. Calcular o numero de faces de cada especie, sa­
bendo-se que a somma total dos angulos das faces desse polyedro 

é egual a 32 rectos . 

Resp. 1° sol.: 5 faces quadrangulares e 2 penlagonaes; 
2" sol. : 2 q11adra11g11lares e 4 penlagonaes. 

394. - As faces de um polyedro convexo P são quadrangu· 
lares algumas e outras triangulares. Determina·• o numero de 
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faces de cada especie, sabendo-se que esse polyedro , tem 16 ares­
tas e que a somma total dos angulos das faces e egual a 28 
rcctas. 

Resp. 4 facl's trioogulares e 5 q11aára11g11lares 

395. - Dois prismas P e Q têm conjunctamente 12 faces. 
Determinar a natureza de cada um desses primas, sabendo-se que 
o primeiro tem mais arestas do que o segundo. 

Resp. P - pe11tago1ial; Q - tria11gular 

396. - Uma pyramide P e um P.risma S têm c:onjunctamente 
23 arestas. Determinar a natureza de prisma e da pyramide. 

Jl.esp. 1• sol. : P - q11adrang11lsr; S - pentagonal; 
z· sol. : p - heptagonal,· s -wiangular. 

397. - A somma dos angulos de tode.s as faces de uma 
pyramide é egual a 1440º. De que natllreza é essa pyramidef 

Re-sp. Pentagonal 

398. - A somma de tedos os angulos das faces de um 
prisma é egual a 32 r.ectos. Determinar a {latureza desse prisma. 

Resp .. Pentagonal 

399 • . - A somma total· de todos os angulos das faces de uma 
pyramide P e de um )ilrisma S é cgual a 28 rectos. Determinar 
a natureza da pyramide e do prisma. 

Resp. P - q11adra11g11lar ,· S - triangular 

-

PARALLELEPIPEDO 

400. - As dimensões de um parallelepipedo rectangufo E~ 
s•, 6"' e 8"' respectivamente. Calcular a diagonal desse paral­
lelepipedo. 

401. - Calcular a dia1onal de um cubo de 10• de aresta., 

Rtsp. V-,32 

402. - Calcular a diagonal de um cubo, sabendo-se que a 
diagonal de uma face mede l"',414, . 

403. - Um cubo tem uma area total de 54m1. Calcular a 
diagonal. 

Resp. S•,196 

404 ._ - A diagonal de um cubo. mede S-. Calcular a arca 
total. 

Resp. 50 .. 

405. - A aresta de um cabo mede t•,s. De quando se deve 
augmentar a diagonal desse cubo de modo que a &!'esta do novo 
cubo seja egual a zm? 

Resp. 0-,866 

406. - Um cubo tem uma area total de 54 .... De quanto se 
deve augmentar a diagonal desse cubo para que o volume augmen• 
te de 98""? 
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4fl7. _ Urn par.1llclcpipedo rectangulo tem 648•
1 

de volu­
me; cakuh· r a~ dimensões desse parallclepipcdo, sabendo-se que 
ellas 5ão proporcionacs aos numeros 2, 3 e 4. 

Ri:sp. 6"', 9"' e lZ-

408. - Um parallclepipedo rectangulo tem 1 dm de altura e 
40•"'1 de arca total; o comprimento é o triplo da largura. Cal-

cular a diagonal. 

409. - Um cubo tem uma area tatal de z4m•. Cortar esse 
cubo por um plano tal que a secção seja um hexagono regular. 

Calcular a arca desse hexagono. 
Resp. 5"'',19 

410. - Calcular o volume de um cubo de 90"'' de area total. 

Resp. 64"'' 

411. - Dois parallelepipedos de bases equivalentes têm 7"'',815 
e 4'"',450 de volume respectivamente; o primeiro tem zm de altura. 
Calcular a altura do segundo e as bases de cada um dos dois 
parallelepipedos. 

Resp. 1"',13 e 3•',90 

412. - Um parallelepipedo rectangulo tem uma area total de 
208""; a diagonal da base mede 10m e a somma das tres dimen­
sões é egual a 18"'. Calcular o volume. 

1 Resp. 192 ... 

4H · - Um paratlclepipedo rectangulo tem uma area total de 
94'"' ; calcular as dimensões desse par.:;llelepipedo, sabendo-se que 
citas estão em progressão arithmetica " 1uc a somma de todas 
as ar.estas é egual a 48"'. 

R1•sp. 3'", 4"' e s• 
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JU. - Um parallelepipedo r-""-·' h • ---.. wo tem ~ d ltu 
ase e um rectangulo de 10'• de diagonal e . . e ª ra: • 

entre si na razão 1/ 1 • Calcular a d' 1 CUJas dimensões estio 
,icsse parallclepipcdo. iagona' ª arca total e o volume 

Rtsp. lZbt,2; 292d•'; J}(>tbri' 

415. - Calcular o volume de um parallet . 
altura, sabendo-se que a base é um 1 ~ipedo de ~ de 

osango cuJas diagona 
dem respectivamente Sdm e lQdm, C1 me-

Rup. JóU'-8 

416. - As seis faces de um parallelepipedo são losan a 
eguaes de 2'1"' de lado. Calcular o volume d ro b esse parallelepipedo, 
sa endo-se que uma das diagonacs da face é egual ao lado. 

417.-Num prisma triangular ABCDEF 
a face ABED é um parallelogrammo cujos 
lados EB e DE medem respectivamente 90... 
e 6dm e 0 angulo E, 60º; a distancia dc1sa 
face ABED á aresta CF é de 4dm. Calcular 
o volume desse prisma. 

Resp. 93• ... ,528 

" 8 

Jb1 
F 

Fig. 62 

b 418. - Calcular o volume de um parallelepipedo rectangulo 
sa endo-se que: lº) a somma das 12 arestas é egual a 48•. 2-) ' 
sornma dos qu d d d • ª . • a ra os as arestas que concorrem ao m ver· 
tice e egual a 50"'' 3º) b esmo i a ase tem uma area de 12'"2

• 

Resp. 60"'º 

-
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, total d·· um prima regular de 2" .. de Calcular a arca . • 
419. - b . , nt ciuadrado inscripto em um c1r-d que a ase e u a 1 tura, saben o-se 

culo de SdJll de raio. Resp. 156•',56 

lt de um prisma recto mede 154m; calcular a 
420. - A a ura b ndo-se que a base é um losango de 10"' 

arca total e o volume, sa e 124"' 

de lado e uma diagonal mede • Rcsp. 792dm' e 1440dm' 

d 14m de altura; a base é um 421. - Um prisma recto me edm ed 
d 6 e cujos lados eguaes m em 1 · eles cuja base me e 

triangu. o isosc 5dm Calcular o volume desse prisma. respectivamente • -

Rcsp. 1684,,.. 

A base de um prisma recto é um quadrado cuja diago­
nal ::de-; .. ; calcular ~ volume desse prisma, sabendo-se que a 

altura mede 3•.. Resp. 6,,.. 

423. - Um prisma 
altura e a aresta lateral, 
14m,41 de diagonal. 

recto tem 324m• de volume; calcular a 
sabendo-se que a base é um quadrado de 

Resp. ()dm,997 e 32dtn).9 

• d b quadrada é egual a 424 _ O volume de um prisma e ase 
1 • . • . 1 d lad da base. Calcu ar a 814m•; a altura desse prisma e o tnp o o o 

altura desse prisma. ~~sp. 9'•· 

-n-
1:?: · - A base de urn prisma é um triangulo equilatcro de 6'9 

<1 • rcnm.etro; .a ahura do prisma é o dobro da altura do triangu)o 
c.!a base. Calcular o volume. 

426. - ~m wisma .li~nal regular tem 8dm',540 de volmne 
e 2

4

"',S de altura. Calcular o lado· do hexagano que serve de base aa prisma. 

Resp, l•,u. 
427, -. A :IPC.a lat:ral .Se ·Um. prisma recto é egual a 28•

1
; a 

base é um octogono regúlar dê ·2,. de lado. Calcular o volume, 

Resp, 3J-J96 

428. - Um prisma he:ica_gonal regular tem 44••,soo de volume 
e 12

4

"'

2 

de area lateral; calcular a altura desse pr-isma e o lado 
do hexagano que lhe serve de base. 

Resp. ()dm,86 e 2dm,31 

429. - A. al_tun~ de um prisma octogonal regular mede 2"',2 e 
o volume é' eguaJ a 8dm". Calcular a area lateral desse prisma. 

.430. - A ar.esta lateral de um prisma recto mede 1c1m; a base 
é um triangtilo. de 14"' dll perímetro, circumscripto a um circulo 
Je im,07 de raio. Ca.leular o vqlume desse prisma. 

Resp. O .. ,749 

4.11. - A altura de um prisma mede 14"'; a base é um paraI­
hilogramrno no qual dois lados adjacentes medem respectivamente 
80cm e 54cm e formam um .an&'ldo de 60°. Calcular o volume desse prisma. 

Ris~. 37 .. '',411 
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lateral de um prisma regular é cgual a 10••. 
432. - A area lar de im de lado. Calcular o volume A base é um dodecagono regu 

desse prisma. Resp. 9"''.330 

1 t ral de um prisma triangular obliquo mede 
433. - A ardesta : e recta medem respectivamente 8dm e lQdm 

gdm . dois lados a secçao 60º e 1 1 
• eh d'do por esses lados mede . a cu ar o e o angulo compr en i 

volume desse prisma. Resp. 311"'?60 

434 _ Calcular 0 volume de um prisma hexagonal regular 
· 1 b ndo se que se a altura fosse augmentada de de 3m de a tura, sa e - . m• 

zm o volume do prisma augmentana de 6 • 

Resp. 9"" 

435. - Calcular o volume de um prisma triangular regular 
de gm de a tura, 1 Sabendo-se que a area lateral excede a area da 
base de 3m•,464. 

Resp. 10586"" 

436. _ Calcular o volume de um prisma, cuja base é um tri­
angulo equilatero ele is•m de lado, sabendo-se que a aresta lateral 
é egual á aresta da base e faz com o plano da base um angulo 
de 60º. 

Resp. 1265ºm',625 

437. - A altura de um prisma hexagonal regular mede 5m ; 
a area lateral é egual ao quadruplo da area da base. Calcular o 
volume desse prisma. 

Resp. 108"",250 

438. - Em um prisma triangular regular a area lateral é 
egual a '/1 da arca da base. Calcular a altura desse prisma, 
sabendo-se que o volume é egual a 3zru•. 

Resp. 2"' 

- .,, _ 
4J9. - Calcular o 'll'01mne de alftftlrla ~ em tnna 

torre he.xagonaJ regular de 20- de altura, ubendo-ae que 
0 

ll1Uro 

tem om,s de espessura e que o ~~ da base, na parte exte­
rior, tem 4m de lado. 

RtJ~. 222-8 ,114 
#O. - Um prisma 11~ feguJu tem ~ de aresta na 

base. De quanto se deve diminuir a altura desse prisma de modo 
a se obter ::m novo prisma que tenha a. &rea teta! equivalente & 
uea fart'ral do pri~ma dRdo. 

Rnp 1"" ;?1 
141. - Um pri>-ma triangular regular tem todas as ares­

tas eguaes. Calcular o volume desse prisma, sabendo-se que a 
arca lateral é egual a J2•••. 

Rts~. 15 .. ,082 
442. - Um prisma triangular regular tem a aresta da base 

egual a 6•"'. De quanto se deve augmcntar a altura, conservan­
do a mesma base, para que a arca lateral do novo prisma seja 
cgual á arca total do prisma dado? 

Resp. l•JJ2 
443. - São dados dois prismas regulares P e Q, sendo o 

primeiro quadrangular e o segundo triangular. Os prismas P e 
Q têm 6ª de altura e a aresta da base do primeiro é cguaJ i 
aresta da base do segundo. De quanto se deve augmentar a altura 
do prisma Q, conservando a base constante, para se obter am 
prisma equivalente ao prisma P? 

Resp. ?-,86 
444. - São dados dois prismas regulares P e Q, sendo o 

primeiro quadrangular e o segundo triangular. Esses prisma,, têm 
a mesma altura de 6"' ; a aresta da base do primeiro é cguaJ á • 
aresta da base do segundo. De quanto se deve augmcntar a 
altura do prisma Q, conservando a base constante, para que a 
arca lateral do n~v~ prb~ acja 9 dobro da arca lateral d~ 
prisma P? 

Resp. 10-
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. t ·angular rccto ABCA'B'C' tem 6- de 
U [lnsma ri 

445. - m 
1 

t 1 AA' toma-se AF = s; sobre a aresta 
b resta a era , 

altura; so rc ª ª _ :1 + 1 .. ,5 e sobre a aresta CC toma-a• 
BB' toma-se BG -

1 
ontos p G e H passa-se um plano, 

3m S Pc os P ' 
CH == x + ' ·. dois troncos . Calcular :ç de modo que 

. "d o prisma cm 
que d1v1 e d risma sejam equivalentes. 
esses dois troncos e [! 

Rcsp. l"',333 

PYRAMIDE - TRONCO DE PYRAMIDE 

446. - Uma pyramidc de 6• de ahura tem uma base de 
144"'1 de arca; a que distancia do vcrtice se acha uma eecçlo 
plana parallcla á base de 12lª1 de arca? 

447. - Uma pyramide de 6'ª de altura tem para base um 
quadrado de t2•• de lado. Calcular a nrea de urna aceção plana 
parallela á base e distante s·· do vcrticc. 

448. - A base de uma pyramide tem 81 ª 1 de arca; uma 
secção feita parallclamente á base, a 3ª do vcrtice, tem uma 
area de 36.w•. Calcular a altura da pyramide. 

449. - Duas pyramides de alturas eguaes as!ICDtam-se sobre 
o mesmo plano; as bases têm 144dm• e 189dm1 de arca respecti­
vamente . Um plano parallclo ao plano das bases determina na 
primeira pyramide uma secção de 484m• de arca. Calcular a 3rca 
da secçã~ determinada na segunda pyramide pelo mesmo plano. 

Re.rp. ~ .. 

450. - Uma pyPe.midc regular tem para base um quadrado 
de 144dm1 de ~~.i a aresta lateral mede lOcb. Calcular a are~ 
lat~i!J. 

451. - A aresta lateral de uma pyramide triangular regular 
mede 22cm; o polygono da base tem um perímetro cgual a 45=. 
Calcular a arca total. 

Re.rp. 5_6Q",.1,/J2 
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r-ular é um quadrado de d uma pyramide ~., 
452. - A base e . ta lateral m~dc 2dm. Calcular a arca . tro. a arco 

·jfdm :le penme ' 

tntal. Rrsp. 4'"'",87 

Pyramide regular mede 64
m ; a base 

A altura de uma 1 t t 1 
453. - 4 64~Ul "'e iierimctro. Calcu ar a arca o a • 

e u111 quadrado ue " 
Resp. 5764m 

. 1 t m p:ira base um recta.ngulo cujas U lll prramu e e 
i;.r 

11 
- • nte 1m e zm. As arestas lateraes _ edem respectivame 

d1o111~nsoes m dia onaes d" rectangulo da base. Calcular 
e cg11aes a uma das g 

s.10 .d 
a arca total da pyrami e. Resp. 8"'1,18 

d Pyramide hexagonal regular está 4$5 - A base e uma , 
• • · 1 d 6dm de diametro ; a area da base e a • · t em um c1rcu o e . 

mscnp a 1 t al Calcular a altura da pyram1de. dccima parte da area a er • 

Resp. 25d"',85 

·d d 304m de altura, 456 - Calcular o volume de uma pyram1 e e 4m d 
sabcndo~se que a base é um hexagano regular de 6 de la o.· 

Resp. 9354"'ª,306 

· lo 457. - Uma pyramide regular tem para base um t.rian~u 
equilatero de 44m,25 de lado; a area lateral da . pyratnlde e 0 

triplo da area da base. Calcular o volume da pyramtde. 

Resp. <J4'"ª,046 

458. - A somma das arestas lateraes de uma pyramide regu­
lar é egual a ao•m; calcular o volume dessa pyramide, sabendo-se 
que a base é um quadrado circumscripto a um circulo de 5•m 
de raiº, 

1 • 

Resp. 04"'",623 

459. - Uma pyramlde rerular tmi um volume de 4-,200: 
calcular a altura dessa pyramide, sabendo-se que a base 6 um 
hcxagono de 0'-,35 de lado. 

Rn~ • .J-959 

460. - A base de uma pyramlde ~ um rectangulo de 3~ .. 
de arca. A altura dessa pyramide ~ egual ao lado maior do 
rcctangulo da base, que ~ o quintuplo do lado menor. Calcular ~ 
volume dessa pyramide, 

R111. 4266,.1,.666 

461. - As arestas latcraes de uma pyramide slo eguaea. me­
dindo cada uma 0111 ,94; a base 6 um rectangulo, cuju dimcnl6ea 
medem 0"',6 e 0,"'8 respectivamente. Calcular o volume deua 
pyramide, sabendo-se que a altura cae no centro da bue. 

R11,, ,,-. .lZ1 

462. - Um cubo tem 3111 de aresta. Calcular o wlmne da 
pyramide que se obtem cortando esse cubo por um plano que 
passa pelas extremidades de tres arestas que concorrem ao mamo 
vertice. 

463. - Um tetraedro regular 
SABC tem tm de aresta. Corta-se 
esse tetraedro por um plano que passa 
pelo vertice A e pelos pontos D e E, 
situados respectivamente sobre as ares-
tas SB e SC; sabendo-se que SD = 
=SE= U SC, calcular o volume da A 
pyramide ASDE. 

Rtsp. o-",001 

e 

8 
Ffs. 88 

464. - A base de uma pyramide 
regular 6 um triangulo circumscripto 

a am ~irculo de 4.im de raio; a arca lateral dessa pyramide • 1 
dobr~ da arca da base. Calcular ~ ~!um~ da pyramide. 

Resp. l9~ 
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d Pvramide regular é um octogono in~l"ri. 
S A base e urna . 1 , 

# · - . d i s•m de raio ; a aresta latera e e~ua! ao 
m c1rculo e e 1 1 pto em u . . mscriplo á base. a cu ar o volurr.e. 

diametro do circulo circu 

Resp. 5511•"'',375 

area total de um tetraedro regular de 2"' 466. _ Calcular a 

de aresta. 

467• _ A aresta de um tetraedro regular mede 64m; calcular 

a altura. 
Resp. 44"',898 

468. _ A altura de um tetraedro tegular mede 24
m ; calcular 

a area total. 
R esp. l04m•,39 

469. _ Calcular o vot:ime de um tetraedro regular de 64m áe 

aresta. 

470. - Um tetraedro regular tem lm',414 de volume; calcular 
a aresta. 

Resp. 2"' ,289 

471. - Calcular a area total de um octaedro regular de 2• 
de aresta. 

472. - A aresta de um octaedro regular medt*·34m; calcular 
o volume. 

473 · - A diagonal de um octaedro regular mede 64m. Calcular 
o volume, · 

Resp. 36'•• 
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n4. - Calcular o volume de um octaedro regular, sabendo se 
que os vertices são os meios das arestas de um tetraedro regular 
de 6""' de aresta. 

Resp. 1Z4ª'l26 

475. - Calcular a arca total de um octaedro tendo para ver­
tices os centros das faces de um parallclepipedo rectangulo cujns 
dimensões são respectivamente 8dm,2, 6dm,4 e Sdm,8. 

Resp. 7~•1,96 

476. - Calcular o volume de um octaedro 
ces os centros das faces de um parallelepipedo 

tendo para verti· 
rectnngulo cujas 

dimensões são respectivamente 24•m, 
IScm e 16=. 

Resp. 1152"~ A f=-_:___.:..,..._..:::..,.;' 

477.-Um cubo ABCDA'B'C'D' 
tem 34

"' de aresta. Corta-se esse 
cubo pelos planos AB'D', CAB' 
B'D'C' e D'AC. Calcular a area 
tal e o volume do tetraedro D'AB'C. A--=~---_.,. 

Resp. 3ldm',I76() e 9dm• Fig. 6-1 

s 

Fig. 6õ 

478. - Numa pyramide triangular 
SABC o angulo triedro Sé trirectangulo. 
As arestas lateraes SA, SB e SC medem 
respectivamente 75dm, lOOdm e 80dm. Cal­
cular a area total dessa pyramide e a 
altura relativa á base A.BC. 

Rtsp. 17000dm' e 48dm 

479. - Numa pyramide triangular SABC (fig. 65) o angulo 
triedro S é trirectangulo; as arestas lateraes SA, SB e SC me· 
dem respectivament~ 6dm; Sdm e l()dm. Calcular o volume e arca 
lateral, 

Resp. B()dm' 1 94da' 

.. 



• 
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N Pyramidc triangular SABC ((ig. 65) o•-•-
480 - uma -IUU 

. · , . ctan .. ulo. O triangulo ABC da base é equilatero 
triedro S e tr1rc .... - 'd 

1 d Calcular 0 volume da pyram1 e e a altura SH de Z4- de a o. • 

Rtsp. ()dmª,471 t OÜl,41 

481. - Uma pyramide triangular 
tem para base um triangulo rectangu10 

ABC cuja hypothenusa mede 25•: 0 
vertice S da pyramide está situado ao-

e >-. bre a perpendicular i base tirada do 
ponto A. A differcnça entre as proje­
cçõcs BH e HC doa cathetos do trian­
gulo rcctangulo ABC sobre a hypothe-

Ffg. 66 nusa é egua1 a j••. A altura da pyra. 

mide E egual a AB + AC. Calcular o volume e a arca total deqa 
pyramide. 

Rtsp. 115(}41a' 1 1225;"&' 

482. - A base de uma pyramide regular é um triangulo equt. 
Jatero de 6dm de lado; cada aresta lateral mede Sdm. Calcalar o 
)'olume dessa pyramidc. 

483. - Um tetraedro tem para base um triangulo escaleno de 
lados cguaes a a, b e e,· as arestas lateraes são eguaes, tendo cada 
uma um comprimento egual a d. Exprimir o volume desse tetraedro 
cm funcção das arestas. 

Resp. V='/u y 16 P(P-a) (H) (p-c)á'-a'b'c' 

484. - Uma pyramide hexagonal regular tem 2484mf,41 de 
arca lateral ; a perpendicular do centro da base a uma dai flCCI 
mede 6"". Calcular !? volume dessa pyramide. 
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485. - Numa pyramide tri­
angular OABC o triedro O é 
trirectangulo. Calcular o volu­
me dessa pyramitle, a arca da 
base ABC e a altura OH. sa­
bendo-se que OA = 08 = OC = 
= 6...,. Sobre as arestas Jateraes p.. 
tomam-se, a partir do vertice, 
tres comprimentos cguaes OD = 
=OE= OF = i4• e constroe-se 
o prisma recto DEFD'E'F', cuja B 

Fig. 67 base inferior D'E'F' assenta-se 
sobre a base da pyramide. Calcular a 
ral desse prisma. 

altura GH e a arca late-

f Resp. 36â8; 31'-,17; OH= 3"-,46; 
~----,. 

,' GH = Zdm",3; 19'ba",59 , 
- - ••.. ..:o 486. - Num tronco de prisma 

triangular ABCDEF a face ABCD 
é um rectangulo cujos lados AB e 

C BC medem respectivamente 2•,64 e 
9ª,14; a aresta EB mede 2•,98; as 
quatro faces BCFE, ADFE, ABR e 

T>CF são egualmente inclinadas sobre a face ABCD .•. Calcular a 
aresta EF e o volume desse tronco de prisma. 

B 
Ffg. 68 

Resp. EF = 6• ,S; V.= 25 .. ,325 

487. - A base de uma PY· 
ramide é um quadrado de 1 • 
de lado; as arestas lateraes 
são eguaes ã diagonal do qua­
drado da base. Do centro O 
da base abaixa-se a perpen• 
dicular OA' ã aresta SA; 

s 

pelo PC!nt~ A' pusa-se um 'A~· :;. _____ "O 
l<'ig. 69 



l á base. Calcular u voÍulJle ·"do tronco 
plano A'B'C'D' parallc o 
ABCDA'B'C'D'. Resp. Om•, 23() 

8 
_ A bases parallelas Je um tronco de pyramide são dois 48 . s . .. .. _ 

~-lares cuJ'os lados medem respectivamente ....- e 
pcntagODOI rq.., • 
zdm; a altura do tronco mede Sdm, Calcular a area lateral desse 

tronco de pyramide. 

489. _ As bases de um tronco de p~mide são dois hexago--. 
nos regulares, cujos lados medem respectivamente Im e 2m; a 
altura do tronco mede Jm. Calcular o volume. 

ResfJ. l8m•, 186 

490. - As bases de um tronco de pyramide são hcxagonos de 
9m1 e .jmt de arca respectivamente.. Calcular a arca da secção 

média. 
Resp. 4m•, 75. 

491. - Um tronco de pyramide tem 1064dmS de volume; as 
bases parallelas são quadrados cujos lados medem respectivamente 
~dm e 9dm, uy~ular 41- altura desse tronco de pyramide. 

492. - Um tronco de pyramidc de bases parallelas tem um 
volume de 40dm8 ; uma das bases é um quadrado de 4dm de lado. 
Calcular o lado da outra base, sabendo-se que a altura do tronco 
mede Sdm,, 

Resp. Jdm,~ 

493. - A altura de um tronco de pyramide de bases paral• 
leias mede 6dm ; uma das bases é um penta&ono de 2oc1m2 de area; 

Observação - Nos problemas em que figuram lroncos de pyramlde a nio ser 
que se/• Indicado o contrario, deve-ae suppor que o tronco d~ pyramlde 
aeja do primeira eapecle. 

11m IRrfn 1f<-csa hase mede 4._ e o seu homolot0 na outra bue 
rut'de J". Calcular o volume deSlle tronco de pynmide. 

494. - A aresta lateral de um tronco de pyramide regular 
mrilr s··; as bases parallelas são quadradot cujas diagonaea me­
drm Sdm e J4dm respectivamente. Calcular o volume e a arca total 
desse tronco de pyramide. 

495. - A altura de uma pyramide mede 0-,4; a base 6 unt 
rectangulo, cujos lados medem respectivamente 1ª,2 e 0-.8. Cor· 
ta-se essa pyramide por um plano oarallelo ã base e passando pelo 
meio da altura. Calcular o volume do tronco de pyramide assim 
obtir:!o. 

496. - Resolver o problema anterior !uppondo-se que o plano 
parallelo ã base diste da base um comprimento qual a 1/, da 
altura. 

497., - A altura de uma pyramlde mede 2!'. A que distancia 
do vertice se deve cortar essa pyramide por um plano parallelo á 
base para dividil-a em duas partes equivalentes? 

498. - A altura de uma pyramide mede 3ª. A que distancia 
do vertice se deve cortar essa pyramidr por um plano parallelo 
ã base para dividil-a em du!ls partes, cujos volumes estejam entre 
si na razão '/a? 

Rtsp. Z-,565 

499. - Uma aresta de uma pyramide mede 2•. Corta-se rua 
pyramide por um plano para li elo á base; a razão do volume da 
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'd 'ai para o tronco de pyramide determrnado f '/.., 
pyram1 e pare1 -'-d f' d'vid' 

rn•ntos tm que a aresta u.a a 1ca 1 ada por _, Calcular 01 seg • 

plano. 
Rtsp. o• ,558 'I•,442 

500 _ Uma aresta PA de uma pyramide mede 3•. A i>artir 
do ,·erticc p tomam-se, sobre essa aresta, dois comprimentos PG 
e PH e pelos pontos G e H passam-se planos parallelos i base. 
que dividem a pyramide em tres partes cujos volumes silo respe­
ctivamente proporcionaes aos numeras 2, 3 e 5. Calcular PG 
e PH. 

'501. - Uma t. esta PA de um tronco de pyramide de basca 
parallelas mede 5m; dois lados homologas dessas bases medem 
respectivamente 6ª e 4m. Corta-se esse tronco de pyramide, por 
um plano parallelo das bases, em duas partes equivalentes. ~­
cular os segmentos em que a aresta P A fica dividida por esse 
plano. 

Resp. Z-,98 e 2"',02 

502. - Uma aresta PA de um tronco de pyramide de bases 
parallelas mede 7""; dois lados homologos das bases medem 
respectivamente 6dm e 8dm, Corta-se esse tronco de pyramide, por 
dois planos parallelos ás bases, em tres partes equivalentes. Cal­
cular os segmentos em que a aresta P A íica dividida por esses 
planos. 

Resp. 24m,80; 24m,28; J4mf)2 

503 • - As bases parallelas de um tronco de pyramide de 
tl'gunda especie são quadrados cujas diagonaes medem respccti· 
vamente 64m e ~dm; a altura mede 9dm, Calcular o volume. 

Rts/J. 42'_. 

501. - Um tronco de pyramide de segunda especie tem 6 .. 
de altura; uma das bases é um trianiulo de 15.... de area; um 

·--!l!J-" 

lado dessa base mede 5._ e o lado é '"'IOlogo na outra base 
4•• . Calcular o volume. mede 

Rtst. z~ .. ,500 

505. - Um tronco de pyramide de lelUnda especie, de 
1
• 

732 de ai turba, dtem 2•• de vO: ·me. As bues sio haa&onoi ~a-
n:s ; sa cn o-se que o lado de uma base mede 1 • 1 

1 l;.C:c. da outra base. • ca cu ar o 

I:.ts, . J. ",.:63 



REVOLUÇÃO - T~ONCO DR 
CYLINDRO DEDRO DE REVOLUÇAO 

CYLIN "' 

1 t ra( de 11111 cylindro de zm de altura e 1 lar a arca a e · 506. - a cu ' 

e 1m15 de raio. Resp. 18"'",84 

(. dro tem zm,75 de altura e zm,5 de diame-
507 - Um cy 111 • 

. total desse cylmdro. 
tro. Calcular a arca Resp. 31"'',41 

. d d 1m z5 de altura o raio da base mede 508. - Num cyhn ro e ' . 
1 d se cyhndro. om,6. Calcular o vo ume cs Resp. 1 ... 414 

. zm 7 de altura e om,4 de raio. Cal· 
509 _ Um cyhndro tem • b 

• 1 tera! sobre a arca da ase. 
cular o excesso da arca a Resp. 6"' ,28 

d cylindro de 1m de raio, sa• 510 - Calcular a altura e um . . 

d . e a base é equivalente á secção meridiana. ben o-se qu 

Resp. 1"',57 

ai Calcular o raio 511 - Um cytind.ro tem 3m,14 de ~ra. 
. b é equivalente á secção me-dcsse cylindro, sabendo-se que a ase 

ridiana. 
Resp. r' 

e om 859 de raio.: 512 - Um cylindro tem 3m,141 de altura , ºd'ana~ 
· d ção men 1 ' Qual é a relação ~tre a area total e a area a sec 

Resp. 4 
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"513. - Det1rinilllll' a ~9 ~ "entre a ara. lâteiaJ e 
a area da aeoçio ·meridiana de Uni Q'lindro. 

R1.1p. 11 

514. - Num ,pri1ma .quadra1111Jlar ngula.r de 4• de altura foi 
inscripto um cyHn~ro de 0-;5 de rato: pua! ' o cxoesao c1a arca 
lateral do prisma so_bre a arca 'lateraJ"do CJ'lindro imcripto? 

R11p. 3"'1,-13 
A. 515. - Uq, c:Ylindro P tem a-· 'lfe~ altura. Se ae augmentar o 

raio desse cylindJoo de 2", .conservando.se á alfura constante, a atea 
lateral do novo cylindro P' ·é eguaJ ã arca total do cylincb-o p. 
'Calcular o raio do cyli11dr9 P. 

Resp. r 
516. - CalCJl:U- a aréa da b.àae de um cylinclro que tem 

3%"'
1 

de arca Jattal, sabendo.s~ que a altura é egua1 a '/, do rafo. 

R11p. 9-' ,60 

517. - A d!fferença entre a arca da base de um cytindro de 
raio R e altura h e -a arca latera4 desse mesmo cylindrG é cgua1 

á area de um oirculo ClÜG raio é lt. Çalcular R em funcção de li. . , 
R11;. h(..l +VI~ 

518. - Calcula!" a acca latem! .de um oylindro de· 1'2"" Ele ·.arca 
total, ~endo..se ·que o raiq é e~· il '/• da altura. 

Resp. l<r' 

519. ...... Um cylindr~ de raio R e de altura A tem a arca total 
~l a 40. vezes a area de um circulo de' raio A. Sendo R cgual 
a tm calcular h. 

Rtsp. 0-,25 

.J2ô. - A area total de um cylindro de altura h. e de raio R 
é egual á area de um circulo cujo raio é egual á dilfercnça 

entre h e R. Calcular Is sctido r =·zm • 
. ~esp. 8"',46 
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U 
cylindro C tem o raio egual a R e a a1tura eruaJ m.- m .. . a rclaça·o que deve existir entre R e h para ...,,.. 

a h. Determinar . ..-... 

l 1 
desse cylindro scJa cgual ao dobro da arca de um 

a area lo a 
circulo de raio h • 

/1 Rn f'. _ (''3-1) . R é o stgnuttto cmreo de h. 
) 

522
. _ A. ~ rr~ 1n1a l r1~ 11111 r d1wln1 r d"" r:iío R e de altura 

}: ~ N'i;i l ,,, llÍl'l" d :i .11r~ hl <'1~ I dl' 011lro i:ylind1·0 C' de 
aln rJ rfual ,1 1: r .i ~ raio r~ n" I <t /1 . 1 ·~ pr i111ir li rm iunn;ão 

d" N. Resp. li= Ya R 

523. _ A area total de um cylindro de 3
4
m de raio é egual 

a •;, da area de um circulo cujo raio é egual ao semi-perímetro 

da secção meridiana desse cylindro. Calcular a altura desse 

cylindro. Resp, Sd•,J.9 

524. - Um cylindro tem 14m,4 de altura e 1m,2 de raio. De 

quanto se deve augmcntar o raio, conservando constante a altura, 

para que a area lateral do novo cylindro seja egual á arca 

total do cylindro dado? 
Resp. o•,J. 

525. - Um semi-cylindro tem 2dm de altura e ()dm,5 de raio, 

Calcular a area total. 
Resp. 5•••;77 

526. - Um cylindro C e um semi-cylindro C' têm bases equi­

valentes e as arcas lateraes eguaes. Determinar a relação entre a 

altura dQ cylindro e a altura do semi-cylindro. 

Resp. 
<n+2) VI 

21t 
Resp. ZO 

-PJ-

527. - A arca lateral de 
arca da secrão meri"·•i·~na um cylindro - 'I ~ u y de 8•1 ~""• --.UI atero excede a 
cylindro. '""""'· Calcular . 0 raio desse 

Rtsp. i• 

528. - l"m cylindro de 4"' 
tado por um plano r parallclo ª~e ~ltura e. o•,s de raio foi cor-
Calcular a arca da secção f ·1 eixo e distando deste d 0"' 3 

c1 a pelo plano P, e ' • 

Rtsp. 3"'',20 

529. - O volume de um cylindro . 
calcular o raio . equilatcro é cgual a 6"''.2S:?; 

R1sp , l"' 

530. - Calcular o volume de um 
secção meridiana tem 1 ' cylindro cquilatcro C'lJJ'a 

"' de arca. 

Resp. 0"'ªl85·100 

531 · - O \'Olumc de 
1 

um cylindro é cgual a am•. 1 1 
arca tota sabendo-se que a s _ , ca cu ar a 
4"" de arca. ecçao meridiana desse cylindro t~m 

Resp. 17"'',6592 

532. - Calcular o \'Ciume de um 
sabendo··se que a altura é egual cylindro de zm de raio, 

ao semi-perimetro da base. 

Resp. 78'"',95 

:33. - Calcular o \'Olume de um 
ral e egual a 75m• 36 b d 

cy lindro cuja area latc­
que a diagonal do rectangulo , , sa en o-se 

gerador mede 5"'. 

Rrsp . z• sol.: 113"",097 

2" sol. : lSZ"'f_ 
um plano a sup~e ·jate­

um rectangulo cuja diagonal mede 

534 · - Desenvohrcndo-se sobre 
ral de um cylindro obtcm-se 
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que a razão 
0"',6. Sabcnclo-~e total 

1 ; '/ calcular a arca 

entre as dimensões dts;e rectnn­
e do ,·olume do cylindro. 

gu o e ., 
Rcsp. 0"',20 e om',006 

d ah·enaria emprrgada cm uma Calcular o volume e 
535. - . J?m de altura, sabendo-se que a parede tem 

·l' drica de - · · d 32m 4 torre C} in a circumfercnc1a exterior me e , de 
om,6 de espessura e que 

comprimento. Resp. 219m',708 

1 d um cylinclro que tem gm• de arca 
536. - Calcular a a tura e 

la ter~. 1 e 10m• de volume. R 0"' 509 .. esp. , 

Cal lar 0 raio de um cvlindro de 31m',416 de volu-
ç37 - cu . d . l 5 1 
- · que a area do reclang ulo gera or e egua a m • 

me, sabendo-se 

Rcsp. 2"' 

U 1. dro é equivalente a um prisma quadrangu-538. - m cy m . -
1 d mesma altura. D eterminar a relaçao entre a arca lar regu ar a . 

lateral do cylindro e a area lateral do prisma. 

Resp. 

539 . - A area lateral de um cylindro é cgual á 
de um prisma triangular regular da mesma altura. 

a relação entre o volume do cylindro e a do prisma· 

Resp. 

2 

arca lateral 
Determinar 

'540. - Num cylindro de 410 de altura e om,5 de raio foi 
inscripto um prisma quadrangular regular. Calcular o volume 

desse prisma. 
Rcsp. 2"'" 
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5-11. - Num cylindro de ..e• de altura e t• de raio foi inscri­
pto um prisma triangular regular. De quanto o volume do cy­

lindro excede o ,-olume do prisma? 

RtSp. 7., ,370 

542. - o raio de um cylindro mede om,s e a altura 3•,tSJ. 
De quanto angmentará o volume desse cylindro si se fizer o raio 
egual º"'.8, conservando a altura constante? 

Ri:sp. 3"'',9 

543. - Dois cylindros, de alturas deiicguaea, são equivalen­
tes. Exprimir, cm funcç:í" cios ra~c~. il ~'ela~ão entre as arcas 
lateraes desses dois cylindros. 

Resp. 
R' 

R 

544. - Doi~ cylindros C e C' têm a mesma altura li. O 
,-olume do primeiro excede o volume do segundo de 36om•; a 
diffcrcnça entre os raio~ é de 4'". Calcular o raiÓ do cy1indro C, 
sabendo-se que li= 3m,183. 

545. - Um scmi-cylindro trm a altura cgual ao raio da base. 
Calcular o volume desse scmi-cylindro, sabendo-se que a arca 
total é egual a 6m'2832. 

Resp. 1"" ,570 

516. - Um cylindro C é equivalente a um seml-cylindro C' 
da mesma altura. Determinar a relação entre a arca lateral de 
C e a area lateral de C'. 

Rcsp. 
n+2 

547. - O volume de um cylindro é egual a 16m•; augmen· 
tando-se o raio desse cylindro de om,s conservando-se a altura 
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1 e augmcnta de 9rn•. Calcular a area lateral constante, o \"O um 
desse cylindro. 

Resp. 16"" 

548• _ Um cylindro tem 26m• de volume; se se ªUgmen­
tar a altura desse cylindro de orn,s, o raio ficando constante, o 
volume augmenta de 1 m',570. Calcular o raio desse cylindro, 

Resp. 1"' 

549. _A altura de um cylindro mede gm e o raio im,41. De 
uanto se deve augmentar a area lateral, conservando a altura 

~onstante, para que o volume augmente de 6mª,283? 

Resp. 4'"',5216 

550. - O raio de um cylindro mede 1m e a altura 5m. P.ua 
que o volume desse cylindro augmente de 31 m•,416 de quanto se 
de1•e augmentar a arca total, conservando constante a altura? 

551. - Um cylindro tem 1m de raio e 5m de altura. De 
quanto se deve augmcntar o volume, conservando-se o raio con­
stante, para que a area lateral augmente de 3m2, 14? 

Resp. 1"'ª,570 

552. - Sendo dados os volumes V e V' de dois cylindros 
gerados por um rectaugulo que g ira successivamente em torno 
de dois lados adjacentes, exprimir a diagonal d, · desse rectangulo 
!l'Crador, em funcção de V e 'V.'. 

Rcsf . 

-9i -

553. - Um vaso, que tem a forma de um cylindro cquila­
tero de 20•• de altura, está cheio de agua. 1lérgulhando-se nesse 
cylindro um tetraedro regular ha transbordamento de certa quan­
tidade de agua, ficando a base desse tetraedro inscripta na base 
do cylindro. Calcular a altura da agua no cylindro quando de 
dentro di!lle se retirar o tctra,dro. 

J<esp. lõ'"',115 



CONE DE REVOLUÇAO - TRONCO DE CONE 
DE REVOLUÇÃO 

554. - Num cone uma secção plana feita a oc1m,42 do Verti 
tem um raio eguaJ a oc1no,5. A que distancia d~ vertice se ;: 
uma secção plana, cujo raio mede zam,25? ac 

14-,89 

.555. - A altura de um cone mede 1z•m ; a que distancia do 
verbce se deve cortar esse cone por um plano parallelo á b 
d d d - b 'da • ase, e mo o que a area a secçao o ti seJa ~ da area d ba 

a se. 

Resp. óºª 

556. - A geratriz de um cone é g e a area da b b. 
1 ase, , cal-

cu ar ~ are~ da secção feita por um plano parallelo á base 
uma d1staac1a d do vertice. a 

Rcsp. 1( bb' 

1tg'-b 

5.'i7. - Calcular a area lateral e a arca total 
b d de um cone, sa ea 0 -se que o raio mede Jdm,6 

e a geratriz mede 7dm,2. 

Resp. 8Jdm',43 e 90dm•72 

558 · - Num cone uma · 
de 60º. cal 1 geratriz forma com o eixo um angulo 

' cu ar a area total dess 
ferencia da base te 0"' 76 e co~e, sabendo-se que a circum-

m ' de comprimento. 

Resp. 0 .. '09 

559. - A geratriz de um con d 1m 
um angulo de 30º C 1 1 e me e ,S e forma com o eixo 

• a cu ar a area lateral desse cone, 

Resp. 3"'',5243 
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560. - A altura de um cone mede 14.m,2 e forma com uma 
geratriz um angulo de 45°, Calcular a area total desse cone. 

561. - Calcular a area lateral de um cone de tm,6 de raio, 
sabendo-se que a altura forma com uma geratriz um angulo 
de 60º. 

Resp. 9'"'',2863 

562. - Calcular a area lateral de um cone de i3•m de altura 
e IS .. " de geratriz. 

Resp. 235••1,62 

563. - Um cone tem 4tm de altura e Sem de geratriz. Cal­
cular a area total desse cone. 

Resp. 75•"'',39 

564. - Um cone tem 4= de altura e Sem de geratriz. Cal­
cular a differença entre a area lateral e a area da base. 

Resp. 18•"'',84 

565. - Um cone tem uma area lateral de 2Jm>,10; a gera­
triz mede 3"',S. Calcular a altura. 

Resp. 2• 

566. - A geratriz de um cone equilatero mede zm ; calcular 
a area total. 

Resp. 9"'',4248 

.~67. - Calcular a altura de um cone de 1 am de raio, saben­
do·se que a base é equivalente á secção meridiana. 

Resp. 3'"' ,14 

568. - A geratriz de um cone mede 1 m,813; calcular a arca 
lateral, sabendo-::;: que a base é equivalente á secção meridiana. 

RtSp. 3"'',U 
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,69 _ Dois cones da mesma base têm as alturas rcspectj. 
· · a 6= e 4cw · calcular a diffcrença entre as arcas nmente eguaes ' 

b ndo-se que o raio commum é egual a 2•m. lateraes, sa e 

Rcsp. 11" .. ',63 

570. _ Calcular o raio de um cone que tem 9''°".4248 de 
ar.:a lateral, sabendo-se que o raio é egual a 1/1 da geratriz. 

Resp. 1"'' 

.'í71. - Um cone C de ralo R e de altura h tem a area total 
egual a area de um circulo de raio Ir. Sendo R = 2•m, calcular h. 

Resp. 3" .. ,464 

57:?. - A area lateral de um cone de raio egual a 2•
111

, 

augmcntada da arca da base desse mesmo cone, é egual a area de 
um circulo cujo diametro é egual ao dobro do excesso da gera­
triz sobre o raio do cone. Calcular a geratriz. 

Resp. 6º"' 

573. - Um cone de 4dm de altura e Jdm de raio foi cortado 
por um plano parallelo á base. Calcular a distancia da secção · 
ao rertice, sabendo-se que a area da secção é egual á differença 
entre a area lateral do cone e a area da base. 

Resp. ldm,93 

574 · - A area total de um cone de 2<1m de raio é egual a '/, d 
a area de Utn circulo cujo raio é egual ao semi-perimetro 

da secção meridiana desse cone. Calcular a geratriz. 

Resp. 4'• 

575. - Num cone equilatero a area lateral excede a area da 
secção meridiana de 4:c1m• 5512 Cal 

1 
• 

, . cuarora10. 

- tOt -

576. - A altura de um cone mede Sem e o raio 6cm; se o 
raio augmentar de 2•m, ficando a altura constante, que accres­
cimo soffrerá a area lateral? 

Resp. 95'""l5 

577. - Calcular o raio de um semi-cone que tem 3"'',22 de 
area lateral, sabendo-se que a altura cio semi-cone é egual ao raio. 

578. - Um cone C tem .jdm de altura e 3dm de raio; outro 
cone C' tem 3dm de altura e 4dm de raio. De quanto a arca late­
ral de C' excede a area lateral de C f 

Resp. 15••1,7080 

579. - O raio de um cone C mede 6dm e a altura Sdm: cal­
cular o raio de outro cone C', da mesma altura, que tenha a arca 
lateral egual á arca total do cone e. 

Resp. 1l4• ,72 

580. - Num cone de 4dm de altura e 3dm de raio foi inscri­
pta uma pyramide quadrangular regular. Calcular a area lateral 
dessa pyramide. 

Resp. 17'"",41 

')( 581. - O diametro da base de um cone mede 64m; a area da 
base é egual a '/,. da area lateral. Calcular o angulo do sector 
circalar que se obtem desenvolvendo a superfície lateral desse 
cone sobre um plano. 

Resp. 216º 

582. - O desenvolvimento da superficie lateral de um cone 
sobre um plano é um sector de 135º e 12•m de raio. Calcular a 
area total desse cone. 
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583 _ Calcular a area total de um cone, sabendo-se que 

1. d sua superficie lateral sobre um plano obtem-se descnvo \'en o a 8 m d . 
Um sector circular de 120º e 1 ' e raio. 

Resp. 452"•",39 

584. _ Calcular 0 volume de um cone equilatero de 6•mszg 
de area lateral. 

Rcsp. 1•m1,813 

d 'I te o e' egual a 31•m1,416,· 585. _ o volume e um cone equt a r 
calcular a area da secção meridiana. 

586. - Calcular o volume de um cone de 2•m dç raio e de 
31 cmt,4160 de area lateral. 

587, - A area tota.I de um cone equilatero é egual a 814m1,: 
calcular o volume desse cone. 

588, - A secção meridiana de um cone equilatero tem 1 m•,7320 
de area; calcular o volume desse cone. 

Resp, 1 .. ,813750 

589. - A pupendicular á geratriz de um cone, baixaCfa do 
centro da base desse cone, determina sobre a geratriz segmentos de 
9dm e 4•m respectivamente, a partir do vertice, Calcular o volume 
desse cone. ' 

590, - Um cone tem uma arca lateral de 24clmJ; a perpendi­

cular á geratriz, baixada do centro da base do cone, mede 6ª.• 
Calcular Q VQlume desse c~ne. 

Resp._ ~,., 
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591. - A altura de um cone mede 44"'; a secção plan:i, feita 
parallelarnente á base, a uma distancia de ld"' do vertice tem uma 
area ele ld111

•. Calcular o \'Ciume desse cone. 

Rup. 21•a1 ,333 

592. - Um cone tem 3111,831 de altura e om,5 de raio. De 
quanto augmentará o volume desse cone se se fizer o raio C!gual 
a om,s, a altura ficando constante? 

Resp. 1 .. ,300 

593. - Dois cones têm as geratrizes respectivamente eguaes 
a ]Sem e JOcm; calcular a diffcrença entre os volumes desses 
cones, sabendo-se que têm a mesma altura egual a 6°111 • 

Rcsp, 1406•••;20 

594. - A area lateral de um cone é egual a 31°,.1,4160; cal­
cular o volume desse cone, sabendo· se que o raio da base mais 
a geratriz é egual a 7Jm. 

Resp. 194'"')35 

595. - Um cone de 20•m de altura foi cortado por um plan0 
parallelo á base, a uma distancia de 4•m do vertice. Calcular o 
volume desse cone, sabendo-se que a area da base excede a arca 
da secção de 864 .. '". 

596. - Dado o volume V de um cone calcular o raio, sa­
bendo-se que o perimetro da base é egual ao semi-perimetro da 
secção meridiana. 

Resp. v--...:3;_;._V __ _ 
1C '\/rr!-2it 

597. - O volume de um cone é egual a I6•m•. Se se augmen­
tar o raio desse cone de 5•m, conservando a altura constante, o 
volume augmenta de 9•m•. Calcular o raio. 

Resp. 2rr 
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O 1 me de um cone é egual a 264m•. Se se aug. 503 - vou . 
· 1 desse cone de 5•m, conservando o raio constant.e, mentar a a tura 

O volume augmrntará de 6dm',283. Calcular o raio. 
Rrsp. 5'"' 

599, _ Um cone tem 4dm de altura e Jdm de raio. De quanto 

d d. · · 0 raio desse cone conscn•ando a altura constante, se eve m11nu1r ' 
para que o volume diminua de 2Sdm•,269. 

600. _ Um cone e um cylindro equivalentes têm a mesma 

:iltnra <'ll't1al a 12""' e a mesma area total. Calcular os raios das 
bases desse cone e desse cylindro. 

Resp. 2dm,19 e 6dm,78 

601. - Num cone de 5om• de volume a altura é o dobro do 

diamctro da base. Calcular o raio e o angulo do sector circular 
que se obtem desenvolvendo a superficie lateral desse cone. 

Resp. 14"',06 e 87º22 

-4.º.....,"""--í1-'1rmmmrrr,.-Q 602. _ Um cylindro e um 

_...1D1111111.WJUj._ ... M1 ............. JJtt,,....__ P cone da mesma altura egual a 204"' 

Fig. 70 assentam-se sobre um plano P; o 
raio do cylindro mede 54m e o do 

cone gdm. A que distancia do plano P se deve passar um plano Q 
para que as partes dos dois solidos comprehendidas entre os pla­
nos P e Q sejam equivalentes? 

603. - Num tronco de cone de 1844m2 de area lateral, a 
geratriz forma com a altura um angulo de 60º. Calcular os 

raios desse tronco de cone, sabendo· se que a altura mede 4dm • 

Resp. Odm,zo e 7dm,zz 
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()()4. - Num tronco de cone de 25- de volume la geratrf1 
fonna com a altura um angulo de 30". Sabendo-se que o raio de 
uma base mede 1•, calcular o raio da outra baae. 

Rt11. Z'•J 
605. - Um cone tem 6dm de altura e t()dm' de volume; cor· 

ta-se esse cone, a ZC- do vertice, por um plano parallelo 6. base. 
Calcular o volume do tronco de cone assim obtido. 

R111. 211 .. ,6()() 

606. - A altura de um cone mede l()dm e o raio, Sdm; a que 
distancia do vertice se deve cortar esse cone por um plano paral­
lelo á base para que o tronco assim obtido tenha um volumo 
de 20dm•? 

Rtsp. <J•,27 
607. - A altura de um cone mede Sdm e o raio, 1 dm ; a que 

distancia do. vertice se deve cortar esse cone por um plano parai­
relo á base para que o volume do tronco assim obtido seja a média 
proporcional entre o cone parcial e o cone total? 

608. - A geratriz AB de um cone 
mede tom e o raio, 6m. Nesse cone ha 
inscripto um cylindro cuja arca lateral 
é egual á area lateral do cone par­
cial BMN, que t.em para base MN 
a base superior do cylindro. Calcular a 
arca lateral desse cylindro inscripto. 

Rtsp. 3'"',625 

. 
FJg. 71 

Resp. 71º1 .. ',38 

609. - A geratriz AB de um cone (fig. 71) mede 204a> e o 
raio 12c1Jn. Nesse cone ha inscripto um cylindro cujo volume é 
egual ao volume do cone parcial BMN, que tem para base 
MN a base superior do cylindro. Calcular o volume desse cy­
liridro inscripto. 

Resp. 1017' .. ,878 
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tHO. - n raio de um cn11c llll'dc .?tlm,4 e a altura, Jdm,2. 
rul:ir 0 volume do cylindro rquilatrro inscripto nesse 
(fig. 71). 

611. - (l; raios das hases de um tronco de cone medem res­
pectivamente .jdm e ()dm. Calcu!;:ir a altura desse tronco d 

e cone. 
sabrndo-sc que a area lateral é egual á somma cjas arcas da.. 
bases. 

Rcsp. 4""',8 

6!:!. - Um tronco de cone e um cylindro têm a mesma altura 
e urna base commum; o volume do cylindro é o dobro do do 
tronco de cone. A somma dos diametros das bases d tr d 

• ?S•m o onco e 
rnnr e egual a - . Calcular as arcas das hases do tronco de 
COnl'. 

Rcsp. 35cm',24 e 26Jcm',07 

611. - O '·olume de um tronco de cone de 
é cgual a 36dm'; a differença entre os rai~s é 
Calcular os raios das bases. 

zam,s de altura, 

cgual a ldm,5. 

Resp. Jdm,3 e 2dm,8 

l'Íf4. - Um cone e •!" d • 
lzdm um CJ m ro tem a mesma altura egual a 
do c~nae me cdsma ª,'.eda total e o mesmo volume. Calcular os raios 

o cy 111 ro. 

Rcsp. Jdm,80 e 2dm,J9 

615. - Um tronco de con 1· • 
egual a 1"' 2 e e um cy indro tem a mesma altura 

• e urna base commum d · 
do-se que os volum - e raio egual a 0"',56; saben-

. es estão entre si na - d 28/ 1 
raJo da outra bas d t razao e o, ca cular o 

e 0 ronco de cone, 

Resp. 1"',358 

-

--

ESPHERA 

616. - Calcular a area de uma secção plana feita a uma 
distancia de 12dm do centro, numa esphera de 3()dm de diametro. 

Rup. 251'-',4696 

617. - A arca de uma secção plana de uma esphera ~ cgual 
a so1m'2656; calcular a distancia dessa secção ao centro, saben­
do-se que o raio da esphera mede 5.,.. 

Resp . .J4• 

618. - Calcular a arca da menor secção feita numa esphcra 
de raio R por um plano que divide um diamctro da esphl'ra em 
média e extrema razão. 

Resp. 4rcR' (VS-2) 

619. - Por um ponto lo!, a uma clistancia d do centro de uma 
esphera, faz-se passar uma infinidade de planos. Calcular a dif­
ferença entre a area da maior e a arca da menor das secções aHim 
obtidas. 

Resp. rcd' 

620. - Numa esphera de om,25 de raio descreve-se um cir­
culo de distancia polar egual a om,08. Calcular a distancia do 
plano desse circulo ao centro da esphera. 

Res{J. O-,237 

621. - Calcular a area de um circulo de uma esphcra, saben­
do-se que ~s distancias polares medem, respectivamente 049 ,3 e 
om,s. 

Resp. O'-' )079 
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"':!.'. _ A altura de um3 rona m~lc w• e º' raios cfu basta 
medem rcspccti1·:11uwtc (iem e J()C111, Calcular 11 :irca da zona. 

Resp. 502"ª',85 

613. _ O r~io ri<' urna <"•phrr;i nmle 0'".35. Calcular a arca 
ria z01i:1 cujas ba~cs têm por distancias polares 0"',12 e 0"',28 respe-
cfÍ\'illnClllC. 

Rr.r,h. 0 .. ',20 

tiU. - Caknlar n cnmprimcnto da circumfcrencia da menor 
hasC" rk 11111:1 7."n" rir J.10'"'' rlt' :irca, sahcndo-se que a base maior 
di~ta ~<m do crntro da nphl'ra de lBcm de raio. 

Resp. 100"",5 

6!5. - Cakufar :i ar<':i de uma calotte pertencente a uma 
c~pher.1 de 0"',56 de raio e tenrlo para base um circulo de om,12 
de raio. 

Resp. 0"'',0423 

626 . - Calcul:ir a arca de uma calotte espherica de 15º"' de 
altura, ~abendo-se que o raio da base mede 54•m. 

Resp. 9867º"'',76 

627. - Um plano determina sobre uma superfície espherica 
dua~ calottcs, cujas areas estão entre si na razão de ~. Cal­
cular o raio da esphera, sabendo-se que a torda do arco gerador 
da menor calotte mede 0"',8. 

Rcsp. 0"',6 

628. - Calcular o raio de uma csphera de 5764m• de area. 

Rcsp. 611"',78 

629 · - A area de uma esphera é egual a 45dm•; calcular o 
comprimento da circumferencia de um circulo maximo. 

-tot-

6.M. - Calc:utar o nwr.ero de rnns de vm r'"" de 1• de 
ar~a rrum.J c'Jlhera de 9"'" de arca. 

R;,,, 411' 

631. - C:ilcular a arca de um ÍU!o de roe em uma esphera 
de o•,s de raio. 

6.?2 . - Calcular o raio de uma e~phera, sabcndo·se que um 
r 11~0 de .10º nessa esphera tem 108··· de 11.rea. 

633. - Um fuso cspherico de 72" é rquivalenle a uma aona de 
(l'",48 d~ altura na mesma esphera. Calcular o raio da esphtra. 

631. - lJma zona csphcrica de s·· de altura é rquivalente 
a um fuso de 45º na mesma esphera. Calcular o mio da f'Sphera. 

Rnp. ZfJ'• 

635. - Uma zona espehrica tem 12 .. "' de arca. Se 9c augmm­
tar a altura dessa zona de 1= a aera augmcnta ele Jtcm•,4t. Cal­
cular o raio da esphera. 

Rtsp. s•• 

636. - Duas espheras E e E' têm respectivamente 8• e (ic:m 

de raio. Quantos graus deve ter um fuso da primeira para ttr 

equivalente ao fuso de 56º da 9.Cil1nda? 
Rtsp. 31º30' 

primeira 
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6.?S. - l."ma esphcra tem 49•m• de arca. De quant d 
aus111ent:ir o raio para que a arca fique egual a 100"ª'~ evcnio1 

Rcsp. (Jd•,84 

ójO. - A area de uma c~phera augmcntada da . arca de u 
zona de Sdm de altura e egual a JI4dm',16. Calcular . l1la 
t'sphera. 

0 
raio da 

Resp. 3•m,90 

640. - A area de uma csphera diminuída d 
d 

. ' a area de 
ZClna essa esphcra, da um resultado cn-ual á certa . . " ' area de um · 
cu10 d1ametro é a altura da zona E stai> 1 circulo . · • e cccr a relaç~ 
raio da csphera e a altura da zona. ao entre o 

Rcsp. 
R 1 + '\/!:! ------
/J 4 

f..fl . - A area de um fuso de 60º é cn-ual á diff 
d 

. º crença entre a . 
art'a a c~pllcra e a arca de uma zona de 5•m d 1 
o raio da csphera. e ª tura · Calcular 

Resp. J<• 

' 6:2. - Uma secção plana feita numa esphera 
e t'QUJ\•alente a um fuso de 10º d 

de 1 •m de raio 
esphera . Calcular a d' . essa mesma 

istanc1a da secção ao centro. 

Resp. o••,94 

643. - Calcular, em kilometros d d 
vista por um observado li d qua ra os, a area da Terra 
põe-se a Terra espheri:a ~~ oca o a uma altitude de soo•m. ( Sup-

Resp. 320~~ 

644. - Calcula ki f · r, em lometros d d •c1e terrestre compreh d'd qua ra os, a arca da supcr-
de latitude N e o d ~n l a. e.ntre !J equador, o paratlelo de 30º 

' 5 ois mendia · vamente 22º37'48" E nos cuias longitudes são respecti-
h · e 25º14'31" E P enca). · (Suppõe-se a Terra es-

Resp. 923786t•• 

-ttt-

645. - Calcular o TOlume de unn " rht n de t• de area. 

Rrsp. 0 .. ,094 

646. - ?\uma csphcra de t• tk r:iio, a zona qut sc"e de 
base a um sector tem O"' ,JO de altura. Calcular o volnmc do 1CCtor. 

Rtsf'. ~,628 

647. - O volume de uma csphcra é rgual a 1..,; calcular a 
arca de uma sccc;ão plana feita a 0"',J do ccrltro dtSU esphera. 

Rtsp. 0-',93 

648. - Um disco cylindrico de chumbo de ·35•• de diamrlro 
e 2•• de altura é, depois de fundido, transformado cm balas e!phe­

ricas de 3"'m. Calcular o numeró de balas. 
Rrsp . 136111 

649 . - Uma secção plana de urna csphcra de raio R scne de 
base a dois cones cujos vcrtices coincidem com os pólos da sccçlo. 
Calcular a distaiicia dessa seçção ao centro, sabendo-se que a 
somma dos volumes dos cones é egual a '/• do volume da esphera. 

Rup. '/. R v8 

650. - Calcular o volume de uma esphera, sabendo-se que 
uma secção plana feita a ('/"' ;1. do centro tem 0"'',80 de arca. 

Rcsp. o-" ,665 

651. - Calcular o volume de uma esphera inscripta em um 

cubo de z4m1 de arca total. • 
Resp. 4""' ,188 

652. - Calcular o volume de uma esphera circumscripta a 

·m1 cubo de sm• de volume. 
Rtsp. 21 .. J65 
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_ Calcular 0 volume de uma cunha de 36• numa 65J. 
de 7•m de raio. 

Resp, l4J•sit,733 
654

. _ Numa esphera de 6dm• de volume, calcular o numero 
ha d 1 dm• da volume. de graus de uma cun e 

Resp. 60• 

655 _ o volume de um segmento csphcrico de uma base, de 
2cfm de aitura, é egual a Jldm",416; calcular o raio ela esphera a 
que per.tence esse segmento. 

656. _ Um segmento espherico tem para bases circuios cujos 
raios medem respectivamente 12cm e 16=,8. A area da zona cor­

respondente é egual á somma das areas das bases. Ca:lcuiar a altura 
do segmento e o raio da esphera primitiva. 

Rcsp. 126cm,6 e 168cm,z 

657. - Uma esphera de 7dm de raio é cortada por dois planos 
parallelos P e P', que distam respectivamente 3dni e 5dm do C<'n­

tro. Calcular o volume do segmento espherico comprehendido 
entre os dois planos, sabendo-se que a distancia entre P e P' é menor do que o raio. 

Resp. 205dm',333 

658. - Os diarnetros de duas espheras medem respectivamen­

'' '"' ' 2tldm. E,~°''"" , cofaç;, ' "'" " '"" d"'" "PJ,,. ras. Estabelecer tarnbem a relaçãe entre os volumes. 

Rcsp. '/,. e '/., 

659. - O "fo d< um, "'Ph"a modo J•, Ca/<0/ac o cafo do uma esphera de area dupla. 
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d 7dm Calcular o 660 - O diametro de uma esphera. met ~ lo do volume da 
· · olume e o np diametro de outra esphcra CUJO v 

esphera dada. Rtsp. lfl" .. ,09 

661, - Uma esphera de 
5•m de raio e um cone do mes­

mo raio, e de altura egual ao 
diametro da esphera, assen­
tam-se sobre um plano !'. 
Calcular as areas das secçoes 
feitas na esphera e no cone por 
e distando deste 6º,.. • 

ô /\ Q 

Z3 p 
.Fig. 72 

um plano Q parallelo ao plano 

Resp. 12dm',S664 e 7Sdm',3984 

p 

. é 1 á a está cuja geratriz egua , 615' - Um tronco de cone, . E . ir em funcção 
- . . es hera de raio R. xpnm ' ben-circumscnpto a uma P 1 V desse tronco de cone, sa 

de a a area total S e o vo ume . da base maior um angulo , . f a com o raio do-se que a geratnz orm 

de 60º. Rcsp. S ="/arca'; V= , .. na 

Fig. 78 

UJ/ 'Vl 

d i2•• de raio 663. - Numa esphera e . lo 
. base é um c1rcu . ' se nm cone CUJ a . d e 

mscre\C- . 10.... do vertice o con 
maximo da esphera' a 11 1 á base. Calcular 

!ano para e o 'd passa-se um P - comprehend1 a 
a area da parte da se~çao a superficie 

Superf icie da esp era e entre a 
conica. 

Resp. 125 .. '',66 

e um tronco de cone circumscri-664 
- Calcular o volume d . das bases medem respc-. b do-se que os raios to a uma esphera, sa en ' • 

P . t 4dm 2 e 2c1m,4. Resp. 27 .. .2l3 .. cbvamen e • 
, .. 
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665. - Num ~irculo maximo de tuna 
esphcra de raio R inscreve-se um triélllguJo 
cquil:itcro ABC, que serve de base a urn te­
traedro regular de vertice S. As arestas 
l2ter:ics desse tetraedro interceptam a super­

fície da esphera nos pontos A', B', C'. Esta­

belecer a razão dos volumes e da~ arcas 
totaes dos tetraedros SA'B'C' e SABC. 

l~Jg, 74 
Rcsp, 1/rz e 'la 

666. - Um tr-0nco de cone cuja geratriz é egual a a está cir­
cum~cripto a uma esphera de raio R. Calcular, em funcção de R 
e de a, a arca total S e o volume V desse tronco de cone. 

Resp. S = 2 n (a'-R'); V='/• it R(a•-R') 

667. 
de cone. 
da outra 

- Numa esphera de 2dm de raio foi inscripto um tronco 

O raio de uma base desse tronco I! o quadruplo do raio 
base. Calcular o volume do tronco de cone. 

668. - Uma esphera de 4dm de raio 
foi inscripta numa superficie conica e. 
Calcular a area da menor das calottes de­
terminadas pelo circulo de contacto cl;\ 
superficie espherica com a conica, saben­
do-se . Que o angulo formado por uma 
geratriz com o eixo da SU[pe f' . . 

d 30º r 1c1e comca me e • 

Resp . SOd"",26 
Fig. 75 

669. - Num cone oco o eix: f 
kulo de 30° (fig iS) N · 0 az com uma geratriz um an-

. · esse con · t d 2~"' de raio. Calcular. lº) . e 10 ro uz-se uma esphera de 
d · o raio da · f · a esphera com 0 cone. 2°) circum erenc1a de contacto 

- ' ª area da parte da superfici~ esph~-

·- us ·-

rica visivcl do vertice do cone; 3º) o volume limitado pela parte 
interior da supcr_íicic esphcrica e a supcrficic do cone. 

Rtsp. lrlmJJ; lzdm,56; 4'Jm',188 

6i0. - Um cone de 54= de raio e 72= 
de altura tem para vcrticc o centro de uma 
esphera de 32'm de r:iio. Calcular o volume V 
da porção commum a cs;cs dois sol idos. 

}t'Jg. 'iti 

671. - A uma csphcra de raio R circumscrevc-se um cone 

cuja altura é egual ao dobro do diamctro. Estabelecer: 1º) a 

relação entre a arca total S' do cone e a arca S da esphera; 
2º) a relação entre os volumes dos dois solidos. 

FJg. 77 

s 1 V 1 
Rcsp. --=--; --=-

S' 2 V' 2 

672. - Num cone de 4dm de altura e ldm,41 
de raio foi inscripta uma csphcra. Calcular o 
volume da porção do cone comprehendida entre a 
esphera e a base. 

673. - Um cone de altura li está inscripto em uma esphera 

de raio R. Calcular, cm fwicção de R e li, o volume V e a arca 
lat_sr.a,J _§ .~~~ cone. 

Resp. V= '/11th'(ZR-h) 

S =1thy 2R(2R-h) 
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674. - Num cone inscrevem-se dua1 
ras O e O' de raios respectivamente 'IUaeí 
,. e r (r > r') tangentes entre si no Ponto ..f 
Conhecendo-se o raio r da esphera maior, r:aÍ.. 
cular r' de modo que a porção do volwne do 
cone comprchendida entre as duas espheras e a 
superficie conica seja equivalente á esphera o•. 

Resp. r' = T (~ -1). (r' é o segmento aureo dt r) 

6i5. - Estabelecer a relação entre a area S da esphera e a 
:m·:i total S' do cone cquilatero circumscripto. Estabelecer tam-
1.Jcm a relação entre os volumes V e V'. 

Resp. S 4 V 4 -----;-=-
S' 9 V..' 

SUPERFICIES E SOLIDOS DE REVOLUÇÃO 

676. - A diagonal de um rectangulo mede 15• e 01 ladoa alo 
proporciomes aos numeros 3 e 4 ; easc rec:tangulo aira em tor~ 
do maior lado: calcular a arca irerada pelo lado opposto. 

677. - Calrular o volume gendo por um quadrado girando 
em torno de um de seus lados, sabendo-se que a diagonal mede 
lª,414. 

678. - As dimensões do um rectangulo estio entre si na 
razão 1/ 1 , Estabelecer a relação entre os volumes gerados por 
esse rectangulo girando successivamente em tomo de dois ladot 

adjacentes. 

X 
679. - Calcular o volume gerado por um rectan- n \ 

guio ABCD de 7541D' de arca, girando cm tomo de 
um eixo parallelo ao maior lado AD e distante 5•• 
do centro do rectangulo. 

A '& 
'( 

Resp. 2356•••,zoo 
Fli- 79 

680. - Um rectangulo ABCD (fig. 79), cujas dimensões 
.AB e AD medem respectivamente Sdm e 12dm gira cm torno de 
um eixo XY, parallclo a AD e distante s• do centro do rectan· 

ilJ)o. Calcular a arca total do solido gerado. 
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6sr. _ Calcular as dimensões de um rcctangulo, sabendo-se 
que os volumes gerados por esse r~ctangulo, ~irando su~esaiva­
mcntc em torno de dois lados ad1acentcs, sao respectivamente 

eguaes a V e V'. 

V v , 
RtJ/J. - V 

V' 
vv· --. 
~ 

682. - Um catheto de um triangulo rectangulo mede tdm,6 e o 

an~ulo opposto tem 60º; esse triangulo gira em torno do segundo 
cathcto. Calcular a area da superficic gerada pela hypothcnus:i. 

Rcsp. 9dm2,2863 

683. - Um triangulo cquilatcro de om,92 de lado gira em torno 

de um de seus lados. Calcular a arca e o volume do solido 
gerado. 

684. - Um triangulo, cujos lados medem respectivamente 2dm, 
Jm e 4dm gira em torno do maior lado. Calcular o volume do 

solido gerado. 

Resp. 84m',838 

685. - Um triangulo equilatero de 10•m de lado gira em torno 
de um eixo que passa por um vertice e é parallelo ao lado opposto. 
Calcular o volume do solido gerado. 

Resp. 1570°1111,800 

686, - Um segmento AB de Sdm gira em torno de um eixo 
situado no mesmo plano; calcular a area da superficie gerada, sa· 

bendo-se que as distancias de A e B ao eixo são respectiva­
mente cguaes a 3"' ~ ~"' ,_ 

RtSp. lO<Jd"",95 
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687. - Os lados AB e BC de um rcctan­
gulo ABCD medem respectivamente 4.. e 
3._. Calcular o volume gerado pela revo· 
lução desse rcctangulo cm torno de um eixo 
XY, que passa pelo vertice A e é perpen­
dicular A diagonal AC. 

Fig. 80 

688. - A diagonal BD de um rec~n· 
guio ABCD mede 2'1- e faz com o lado AD 
um angulo de 30º. Esse rectangulo !(ira ~10 
torno de um eixo X Y que passa pelo verti.:c 
A e é parallclo á diagonal BD. Calcular o 

volume do solido gerado. 

Resp. 1)4•',424 

689. - Um quadrado de lado a gira cm torno de um '!lxo 
perpendicular á extremidade de uma diagonal. Calcular a uca 
e o volume do solido gerado. 

Resp. S = 4 :ta' v'J" V= :ta' V2 

690. - Um parallelogrammo gira successivamente cm tmno 
de dois lados adjacentes a e b. Estabelecer a relação entre os 

volumes dos solides gerados. 
Va b A· 

691. - Um td...,,to ABCR:::· =-= -;- A\ 
no de AC. Estabelecer a relação entre os LD. 
volumes gerados pelos triangulos ADC e B D C 
ADB, sendo AD uma mediana. Fig. B~ 

R11p. ~ 
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69J_ - Um triangulo cquilatero de Jdm,2 de fado gira '111 
torno de um eixo que passa por um vcrtice e é perpendicuJa 

. r a um lado. Calcular o volume rlo solido gerado. 

Resp. 444 ""_.575 

693. - Calcular o volume gerado por um semi-hexagono 
regular ABCD, girando em torno de seu diametro AD de 64 .... 

Resp. 8234"'" ,551 

694. - Calcular o volume gerado por um hexagano regular 
de l ª"' de lado, girando em torno de um de seus lados. 

Resp. 144'"',137 

695 . . - Um he."agono regular de ldm de lado gira em torno 
de um eixo que passa por um vertice e é perpendicular ao raio 
que parte desse vertice. Calcular a area e o volume do solido 
gerado. 

R11sp. 37dm',69 e 16dm')23 

696. - O lado de um hexaguno 
regular ABCDEF mede im; esse he­

xagono gira em torno de um eixo XY 
perpendicular a AB e distante 1°m do 

vertice B. Calcular a area e o volu­
me do solido gerado. 

Resp. S6dm•
1
54 e 24dm•,485 

X 

'Ó/ A B -G 
1 

FJg. 88 
y 

697. - Num semi cir 1 
diarnetro AB de 20"" .- cu 

0 tr~ç~uc-se uma cor da parallela ao 
Cal 1 ' esse sem1-c1rculo gira em torno de AB 

cu ar a area total do solid • 
tado pela corda AB . 0 

gc;.rado pelo segmento circular limi-
, que e egual a metade do diametro. 

Resp. 1172••',44 

-121-

698. - O raio de um circulo mede i«•. O>"C A 
Por um ponto A, situado a 3.,. do centro, 
traçam-se duas tangentes AB e AC. Cal-
cular o volume gerado pelo triangulo ABC, 
girando em tomo do diametro parallelo a BC. 

Rtsp. 29' .. ,486 FJg. 84 

699. - Um circulo circumscripto a um hcxagono regular de 
lado cgual a R, gira cm torno de um diametro que passa por dois 
vertices do hcxagono. Estabelecer a relação entre os volumes 
gerados pelo circulo e pelo hexagono. 

Resp. •1, 

700. - Um circulo circumscripto a um hcxagono regular de 
lado egual a R gira cm torno de um diametro que passa pelos 
meios de dois lados do hexagano. Estabelecer a relação entre os 
volumes gerados pelo circulo e pelo hexagono. 

Rcsp. 
16 

? 'l/J 
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60J - Um triangulo equilatero de J4m,2 de lado gira ena 
torno de um eixo <1ue passa por um vcrtice e é perpendicular 
um lado. Calcular o volum· do solido gerado. 1 

693. - Calcular o volume gerado por um semi-hexagoao 
regular llBCD, girando em torno de seu diametro AD de 64• ... 

Resp. 82311m•,ss1 
694. - Calcular o volume gerado por um hexagano regular 

de lªm de lado, girando em torno de um de seus lados. 

Resp. 1411'"',137 

695 • . - Um hexagono regular de tªm de lado gira em torno 
de um eixo que passa por um vertice e é perpendicular ao raio 
que parte desse vertice. Calcular a area e o volume do solido 
gerado. 

R<'sp. 37dm',69 e l6dm'.323 

696. - O lado de um hexaguno 
regular ABCDEF mede tm; esse he­
xagono gira em torno de um eixo X y 
perpendicular a AB e distante tdm do 

vertice B. Calcular a area e o volu­
me do solido gerado. 

Resp, 56dm',54 e 24dm',485 

X 

rQ/ 
A. .B j G 

Flg. 83 
y 

697 · - Num semi cir 1 
d. - cu o traçoU<-se uma cor da parallela ao 1ametro AB de 2o•m. . . 
Cal 1 ' esse semi-circulo gira em torno de AB 

cu ar a area total do solid • 
tado pela corda AB , o gerado pelo segmento circular limi-

, que e egual á metade do diametro. 

Re.rp. 1172""'', 44 

- 121 -

698. - O raio de um circulo mede 2
4

•. O>SC A 
Por um ponto A, situado a 3 .. do centro, 
traçam-se duas tangentes AB e AC. Cal-
cular o volume gerado pelo triangulo ABC, 
girando em torno do diametro parallelo a BC. 

Resp. 29' .. ,486 Fig. SI 

699. - Um circulo circumscripto a um hexagano regular de 
lado cgual a R, gira em torno de um diamctro que passa por dois 
vcrticcs do hexagano. Estabelecer a relação entre os volumes 
gerados pelo circulo e pelo hexagono. 

Resp. 1/1 

100, - Um circulo circumscripto a um hexagono regular de 
lado egual a R gira em torno de um diametro que passa pelos 
meíns de dois lados do hexagano. Estabelecer a relação entre os 
volumes gerados pelo circulo e pelo hexagono. 

Rup. 
16 

?'VJ 







Altura abaixada dtre o lado o 

• D .. " • ,, 

• " · " " e 
.. 

Mediana relativa ao lado a· · · · 

• " .. " b .. .• 
D 

" " " e .... 

Area ........................... . 

" em funcção dos lados .... 

Raio do circulo inscripto ....... 

.. " " circamscripto .• 

TRIANGUI.o REcTANGUI.o 

2 
he=-

h 

2 
hc = -yp(p-e 

e 

5= 
base X altura 

2 

s r=-
p 

R abc 
=-4S 

(a :::: hypothemisa,· b, e são cathetos; h = aft11ra abaixada so 
hypotl1e1111sa,· m, n são as projec,ões dos 
hypo1he11usa). 

b'=am 
e•= an 
h'=mn 

bc 
h::::­

a 
a::::m+n 
a•== b' + tr 



t 

1 

- rv -

Altura abai"tada sobre o ladv a 

• " .. 2 
b h11 = ­

h 

.. 2 
e hc = -yp(p--a) (P-b) ( 

e 

llrdiana relativa ao lado a .... mA = ~ y2(b1 +c1)-âi 
" 

" " 

b ... . ma= .Y.í y2(aª+c')-bi 

e •..• mc; = U y2(a' +b')-? 

Area .. . . ........... .. .......... S = hasc X altura 

" em funcção dos lados .. .. 

Raio do circulo inscripto .. ... . . 

" circumscripto . . 

T RIA NGULO RECTANCULO 

2 

S = y p (p-a) (p-b) (p--c) 

s 
r ==-

p 

R _ abc --4S 

(a == li1•1>ofl11m11sa · b e são 
0 

A · 
liJ•Pol/ . , , - e / tetos; h = altura abaü·ada sob.re a 1c1111sa, m n sao 0 P . _ 
hypotltenusa). ' s ro1ecçoes dos catlietos sobre a 

b' =am 
e• = an 
h' = mn 

bc 
h=-

a 
a =:m+n 
a' = b' +e' 

Mediam '*ti,. 1 liJ1iochewww.. 11 a 
=-

A 2 
lf edi8m relatha 

ao cathelo 6 •• 

Mediam rclatiTa 
ao Cltlleto e •• 

m8= J.S ..fi!W = 1' "\/b~ = K 

tito=· )S V•'+W = .K ..fi!+4i1 = K V,•Cift 
Bis1etriz do ansulo A •••• ·•••••• 

. . bc:VI 

'"=-b+c 

e . • • B . . .• • •••••• ISa =--...fia (a+c) . 
a+e 
b .. • • e ........... llo =-'\fia<• +b) 

a+b · 
beVI • • .. externo A .•• IS.&=-
b-e 

e • • • • 8 . .. ISa=-~ <•-:-e> 
. a-e 

b 1 • • • • e ... llo=--v'iã ta--1;) 
•-b . 
b+e-a-

Raio do circaJo inscripto. • • • .. .. r = ----
2 

.. .. 
" circumscripto .. . . ª= ~ 

2 

TRIANGULO tsnsau •s 

(a= bole; b =lados; h = Ollunl) 

~ltura abaixada sobre a base .... h ;::::~y4~ • 
. • .. • . a -

um lado ••• h8 =hc= 2b '\/.~'-a' 
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Mt'diana rrlativa a um lado ........ m8 =mc= '/,y'laT).f;i"" 

Bisscctriz do angulo inrerno da base 

.. il c:-iterno .. 
" 

li• AI a 
1111=µ =-.~~ e a - b V U\'U -a1 

.. 

.. " bZ 
o circumscripto ••...•• R = ----

A a rca em funcção dos lados ...... ,,. S = -- y4u~ _ 
8

2 

4 

TRIANGULO EQUILATERO 

Altura em funcção do laclo ····· ··········· ·· ..... 
,, .. .. .. raio do circulo ipscripto .. . . 

" .. 

hllJ 
h= -

2 

h = 3r .. " Lado 
" 

" circumscripto h = 'I• R 
13 =2r~ 

18 = R\13 

,, 
" " inscripto " .... .. .. 

" .. circurnscripto " " " ., 
" da altura ··· ······· ··········· 

Raio do circulo inscripto cm funcção do 1 ·' 
auú ... . 

13 = ·1. h\!~ 
l 

R =-V!. 
6 .. 

" .. 
da h " " altura .. . " r ~-

~ ,, 
" circums. 

do f Vl " " la<lo .... R=-
" circums. 3 " ,, 

" ., da altura .• R = •1. h 
" .. ex-inscrip. ,, 1 Vl 

" do lado • .• • R'=-.. .. 
" 2 

" " da altura .. • " I~'= h. 

• 

·,• 

-m-

Arca em funcçSo do lado .••• , ••••••••••• •• •••• • 

• • ~ da altura. ••••• , . •• • •••••••• ••• 

.. • • dl raio do circulo inscripto . •• • S = 3r•VI 
OI .. " h .. li lt eircumscripto S='/, R'VI 

R'• 
" .. " " •I .. ex-inscripto .• S=-\11 

3 

QUADRll.ATEROS 

(1 =lado; b, b' são baus; m = bast rnldia; b = alltcro; d, d' 1ao 
diagonan; r =raio de circulo ins~ripto; R =raio do circulo 
circumscriplo; a, e são ltldoJ não para/11/os dt um lrap,.io; 
li = d1stanrra dt a ao nrtio dt e) 

AllF.AS 

Parallelogrammo.. .. . . ..... . .. .. . . .. ......... .. .. . S = bh 
Rcctangulo •. •. • , . • • • • • • • • • • • • • • • . • • • • • • • • • • • • • • • • • S = bb 

Losango .•..•.•..• •• •. .••• •. .' •. .• . ••.••• ••• ••. • •• • 
dd' 

S=-
2 

Quadrado .•.••. . ••.. . •• . . . • . •••• 

T i:apezio . • •• . •• •• •••••••••..• •• • 

Quadrilatero inscriptivel em fun-

d• 
S = 11 = --= 2R1 = 4r1 

2 

h+ b' 
S = --h =mh=cõ 

2 

cção dos lados a, b, c, d.... .... S = y (p -a)(p-b)(p-c)(p-d) 

DIAGONAES 

Diagonal do quac!r:ido .......... . . ..... •• 

Somma dos quadrados das diagonaes de 
um parallclogrammo de lados cguaes a 

a e b . ..... .. •.... ... .• .. . · · · · ··· ···• 

d = 1 V2 = 2R = 2r v'l! 
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Sornma dos quadrados das diagouac~ ele 
um trapezio de lados cguacs a a e e -

Diagonaes de um quadrilalcro \ 
iuscriptivel de lados cguaes { 

a a, b, e, d .... .... . . . .. .... ) 

d = J/ (ab+ cd) (ac+bd) 

ad+bc 

d'= / / (ad+bc) (ac+bd) 

ab+cd 

P OLYGON OS REGULARES 

(R = roio do circulo circ11111scrilo; r = raio do circulo iuscri/'fo ,· 
n = 11u111ero de lados) 

Anl!'ulo interno . .• • ... . ..... .. . . . .......... . . ·= 180" ( n -2) 

n 
,, 360º 

c=-externo . . ...... . ... . . .. ... . .. . . .. . . . 
u 

LADOS 

T n angulo equilatero. . .. . J
3 
= RVã = ::?r\ J 

Quadrado . . . . . ... ... . . . • 14 = RY2 = 2r 

Pentagano .. . . . . .. .. . . .. 1 R ~ 
5 = - 2-yJO - 2'/5 = 2r '\/5 - 2\15 

Pentagano eslrcllado .. .'.. 1' R 
5 = - · y lO + NS 

H e..xagono 2 
.............. 1

0 
= R == '/,rV'!. 

Octogono 
............... Is = Ry2-''2 == 2r(\1:? - t ) 

Octogoao estrcllado . .. . . 
1
, _ 
s = R\/2 + \12 

Dccagono •.•••• . ••• . R 1
10 == 2· (V?i-1) =: '!~ ry25 -10'1'5 

Dccagono estrcllado ······ 1' R 
20 =-::;-(V~+ l) .. ' 

-1x-

Dodeca1w110 ........... . 
I{ 

1 =-(Ylf-V!)=2r(2-V!) 
12 2 

R 
Dodrcagono rstrcllado... I' = - ('1/ll+V!) 

12 2 

APOTHEMAS 

(R = raio do rirruln rirrumscri/'lo; 1 = lado) 

Triani:ulo cquibtero ...• 

Quadrado ..•.. . •.••...• 

Pentag0110 ...... . ..... . 

Pcntagono estrellaclo ... • 

Hcxagono .• ..••..••..•• 

Octogono . ....•. ... . •.. 

Octogono estrellado .. .. . 

Decagona.· ••.. . •.. .... . 

Decagono estrell:ido .... 

Dodecagono ...•.....• . . 

R 1 V! 
a=-=--

s 2 6 

RVl! 1 
a=--=-
• 2 2 

R 1 
a = - ('.'5+1) = - ... Jzs+IoV& 
' 4 10 V 

R 
a' = - ( \'5-1) 

4 

R Yã 1 v:J 
.. a =----..- = --

6 2 2 

R 1 
a = --\/ 2+\'i!' =- (v!!+l) 
" 2 2 

R 
a' = - · 12 - v1' . 2 V 

R 1 -
a = - • J10+2v?: = - V 5i'2Y5 

111 4 V 2 

a' = ~- l10-2v5 
• n 4 V . 

R 1 
a =- ("~+V21 =-(2+v3) 
1~ 4 2 

R 
Dodecagono estrellado. . • a',. = 4 ( v1f - Vl!) 



:' 
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A RF.AS 

Jo cirmlo cirrnm.rcripto; r = '1fn/ !1 ,•11m; • (H=raro" 

12 ~ 3R2 v:J 
S =--= - --= Jr~ \13 Triangulo equilatero 

4 
4 

Quadrado.. S = 12 = 2R2 = 4r 2 

Pentagono. 

H S = •;, 12 vir= '/, R2 vir= 2r2V] exagono .. 
Octogono . . S = 212 (Vl!+ l) = 2R2V~ = 8r2 (V~ -1) 

Decagono.. s = '/, 12-Js+2vs - '/ , R2yJ0-:2V5 = 2r2\125=IõV!' 

Dodecagono S = 312 (2+ Vã) = 3R2 = 12r2 (2 - Vlr) 

POLYGONO CONVEXO QUALQUER 

(n = 1111111ero de lados; N = 1111111ero de diago11aes; a = apolhenia; 

p = sc111i-pcri111etro) 

Somma dos angulos internos .. .. . . .. .. .. SJ = 180º(n -2) 

,, e..xternos . . . . . . . . . . . . Se = 360º 
Numero de diagonaes de um vertice .... , N'= n -3 . 

" total de diagonaes .. ............ . n(n - 3 ) 
N=----

2 
,, de lados em funcção do numero 

de cliagonaes . . . .. . . . . . . .... . . . . . .. ... n = '/, (3+y'9+8N) 
Area de um polygono regular qualquer. . • S = p

3 

(r, r' IBo raio$; d= dia"'"'ºi a, a' do eorn~ ''" ertD,J:., 
D= flllllln'O "l/1'f1Uli C. C' lia tim11nfwftriu; C ~ 
de rnn arco d• 2n graru; 1 =largura do coroo·; h = alllWO d• 
lra/lt6io tircvlar) 

Comprimento da clrcumfercncia.. C = 2m =mi 

• de um arco de " 
~aus ··············••···•·· 

mn 
a=-

180 

A rea do eirculo .....• ~ ••...• •.• • 
m)I 

S=m'•=--
4 

" 
ar m"n t ·-S--=-fi sec or ~ .............. '. -
2 

360 

. ;, • segmento .............. S = ; {: - 1/1Can} 

mJ a+a' , 
· • 1 S--- (r•-r'•)=--·ti Area do trapez10 c1rcu ar .. .. .. 2 

360 

da coroa ........ ,,,. . ...... . 
·c+c' 

S = n(r1 - r'I) = -:--
2 

• l 

Flecha de uma corda 2c.. ....... f = r+F-"C:i 



PRINCIPAES FORMULAS DE GEOMETRIA NC 
ESPAÇO 

I' l~ l S~JA 

P AR.\r 1 r. r r r 1Prnn Rl"CTAN Gur.o 

( :i, b, e siio as dr111t11sãrs: d = diagonal; h = all11ra ; B == nrca 
da base) 

D iagonal . .. . . . ... . . ... . . . • . . .. . ... . .. .... 
Arca total . .... . . . .. .. ... . .. . . .. .. ..... . . . 
Volume ...... . .... .. ......... .. . . . . .... .. . 

PARALl.CLC!'IPEDO QU/\LQL'ER 

Volume . . . . ... . ... . .•... . . . . . .......... . . 

PRJS MA REGULAR 

d= y'ã2+&2+c2-
St == 2(ab+bc+ac) 
V == abc = Bh 

V= Bh 

(P = pel"Ímcfro da base; a= aresta lateral; B := arca da baScI; 
1 == lado da base; n = 1111111ero de faccs latcraes; r = ap,:the-
111a da base) 

Arca la teral ... .. . ... .. . .. .... . .. . . ..... . . 
Area total ... ..... ......... ....... ········· S1 = Pa 

St = l11(a+r) 

Volume .· ... .. .. ...... .... ·· ··· ... ..... .. . V = Ba = - 0
- Jra 

PRISMA RECTO 
2 

l P = f'crimetro da base; B = arra da base; a =: arc.~la lateral) 
Area lateral 

··· ··········· ·· ····· ········· ·· ··· · total .... ······ ····· ········· ···· ··· ···· .. " 
Volume 

··········· ··· ··· ········· ·· ·· ··· ····· .. 
S1 = Pa 
St = Pa+2B 
V= Ba 

- 'lnr -

ParsuA onrouo 

(P' = µrim1lro do stc,ilo ,.,.ta: h = a1ti.ra) 

Arca lateral .................. ~................. S1 = P'a 
.Volume . • . • • • • • • • • • • • • ••• • • • • . • • • • • • • • • • . • • • . . • • V= Bb 

TIONCO DE PRISMA TIJANGULAf. 

(a, a', a• sãa artslas lallrau,· Sr= arta da stc,ão rtela) 

a+a'+a• 
Volume ••••••••••••••••••••••••••••••••• •· V= Sr ---

3
--

PllSMOIDE 

(B, B' são artas das basts: a• = arra da uc,ão 1q11idislan11 
das basu; h = all11ra) 

.Volume •••••••••••••.•..••••••••..•.... 

PYRAMIDE 

(P = perimetro da base; a= apolht rna da Pl•ra111id1; a'= apo­
thema da base; B =arta da base; h =a/lura) 

PYRAAUDE REGUl.All 

Arca lateral . . . . . . . . . . . . . .. . . . . . . . . . . . . . . . . . S1 := ' / , Pa 
,, total .. . . .. .. .. .. . .. . .. . .... .. . . .. . .. . . . Sl = 1/1 P (a+a') 

Volume . • . • • . • • . . • . . . . . • . . . . . . . . . . . . . . • . . . . . . . V='/, Bh 

TRONCO OE PYRAMlDE 

(P, P' são perimtlros das bases; B, B' siio as artas das bas1S; 
a= apothtma do tro11co; h = all11ra; 1, I' são lados homologas 
das bases} 

Area lateral de um tronco de pyra-
mide regular .. . . . . .• • . . . .. . . .• S1= 1/1a(P+P') 

Area total de um tronco de pyra-
mide regular . . . ............... St=='/1a(P+P')+B+B1 



XIV -

h - ,. Bh l' f'I 
\'olumeo ... . •... ... . . . V= -(B+ D'+\f'BD ) = - íl+-+-l 

\ \>lume de um tron­
co de pyramidc de 

3 3 1 12 

segunda c~pccie 
b -- Bh I' J'I 

V = -(Il+Il-yUB') =-<1--+-) 
3 3 l ta · 

CORPOS REDON DOS 

C YLl l\'URO DE REVOLUÇÃO 

( r =mio da base; h = altura) 

A rca lateral ... ..... .. ... .... ...... ..... ··· ·· · 
total .•. ... ... . . .. . .... . .. ....... . .....•. 

\ ·olunw ······· ···· ········ ······ ·· ··· ··· .. ... . 
C \'J.INDRO EQUILATEilO 

S1 = 2i:rh 
St = 2nrth+r) 
V=m2h 

Area lateral .. ····· ·· ···· ·· ·········· ···· ··· 
total . . .. . . . .. . . . ............ .. ... . . . . . 

Volume ···· ·· ·· ·········· ········· ... ..... . . 
S1=4mª 
Se = 6nr2 
V = 21trª 

TROXCO DE CYLINDRO 

(e = eixo) 

Arca lateral ·· ······ ·· ··········· ···· ···· ···· ······ \ 'olume ·· ···· ··· ·· ..... ..... .. .......... ....... ... . . 
CONE DE RE\IOLUCÃO 

(r =raio de base; g = geratri:i; h ==altura) 

A rea la tera! ········· ·········· ··· ···· ········· total S1 =mg 

~'olume ···· ·· ········ ······· ······ ····· ..... st = m (g+r) 
V = 1/,m?h ª ··· ·· ··· ··· ··· ··· ···· ····· ·· ... ··· ···· .. 

CO.'/E EQUILATf.RO 

Arca lateral ·· ······ ····· ·············· ····· ,, total ..... ... .. ....... ..... ... ...... ... 
Volume ...... ... .. ~ ... .. ......... ..... .... . . 

S1 = 2..'tl-2 

St = Jm2 
V= '/1 m3 ,~ 

- aw -

"f"RONCO DS ("(JlfS 

( r, r' são os roia.I dos batts: r• = roio da 1trrão rnldia: r = 
t,.U; h = altvra) 

Arca lateral .................... . .... S1=ll( r+r')g=2lrr"r 
• total........................... St = x(r+r')1+•Cr'+r'i 

idt 
'Volume... . ......................... V = --(r"+r"+rr') 

3 
Volume de um tronco de cone de 

segunda especie .... . ............. . 
nh 

V = --(r"+r"-rr') 
3 

E~PHF.Rll 

(r =raio; d= dianrl'lro ; h = altura; c =corda do arco gerador; 
n = n11111rro dr grau.r; a = cmn/'rirnento do arco do /uso) 

Area da zona ... . ........ . .. , .• . •.. . ••• 
" calote ... .. .................... . 

n " esphera .................. . .... . 

" do f~so .... . ....... .............. . 

Volume.do sector espherico .. •• ... . .•..•• 
" da esphera . ..... ............... . 

S = Ztrrh 
S = 21frh = llC1 

s = 4:tr" = mi' 

m'n 
S=--=2ra 

90 
V= 1/,;?h = 1/ .nd'h 
V= '/am' = '/.nd' 

m'h 
" " cunha . . ... . . . •......•..•..•• V=--

270 
n do segmento de uma base. . . . . . . V = 1 

/, nh' + ~ m'h 
" " - " " duas bases. V= '/,Jtb'+!h nb(r'+r") 

" "annel .............. . .... V='/e3tt'h 

CYLINDRO EQUlLATF.tlO INSCRIPl'O E CIJlCUMSClllPTO Á ESPRERA 

Area lateral do cylindro eq. inscripto ...••••.•••• 
n total " " ........... . 

Volume " 
Area lateral " 

total " 
Volume 

,, 

.. 
,, 
• 

" circumscripto . ..•. ••• 
" ,, 
,, " 

S1=2m" 
St =lm" 
V1=.Ya:i'Vl 
S1 =4m' 
St = 6m" 
V= 2m'' 



A.llll. •••••••••• •• s • -"' y'JS+ 16v) • 

Olmlt ••••••••••• • 

IC'OSAJalM 

(a= •t11t1: R = rolo da tlf!l1"a eirtt4'"4m~la,• t 
uphmi inseri pia). 

Raio da aphtra cir· 
CUJlllCripla •.• •••• 

Raio da ~era in-
aipta ............. r = '/u(3VJ+VI!) = 1/u.R 

Aresta............. a= J4 R\120-4\'S = r(JVl­

Arn. ... . .. .... .. • • S = Sa' V!= ZR'{SV'! -VT5) ~ 

= J~(i'\11 
Volume ............ V= 1/ua'(J+v!) = 1/~R~·v10+2 

= IOt'(?V'I-



1 

- XVIII -

Area . . .. .. . ....•.. 

Volume ........... . 

JcOSAF.JlRO 

(a =aresta; R =raio da <!sphcra cirrnmscripta. i' - • 
J 

' I - f'Qf0 da 
esp 1era mscripta). 

Raio da esphera cir-

curnscr ipta ....... R ='Aayl0+2V5=r• IJ(5 - 2v5) 
Raio da esphera in- V 

cripta .......... . . . 

Aresta . ... ..... . .. . 

Area ······ ····· ···· 

Volume ........... . 

r ='/ufJ\IJ+\'15) -'/ R· 175 -
, - 10 v + Jovs 

a = % R\,/20- 4,15 == r(Jv'~ - v'I 5) 

S = 5a' ~ = 2R'(5''3°-VI5) == 

== 30r'(7v'3" -3VI3)­

V= '/ua•(J+\'5) = '/ ,RºyI0+2v5 == 

= lOr' ( 7 V! _ 3 VI!). 

NUMEROS USUAES 

~l.4142 

:v'l'= 1,1320 

vr-=2,2360 

yr-w = 0,7653 

yr-w = 0,5176 

~=l,6625 

y's -2\/B = 0,7265 

:v'lõ-2\/5 =·2,3511 

yls -ilVS z:: 1,2583 

v'25 -10\/5 = 1,6245 

y3õ - 6\15 = 4,0722 

y5õ- 10V1 = 5,2573 

n = 3,1415926 

112 = 9,8696 

n;• = 31,0062 

vn= 1,7724 

y,c:.. 1,4645 

v+=0,5642 

r:rt 
V -T=0,6828 

vr: 1,2599 

:V'l= 1,4422 

-0"= 1,7099 

:V2+v! = 1,8478 

V2+v! = 1,9318 

y'r+V!' = 2,6899 

~-=3,0776 

yrn+2VW-= 3,8042 

y15+6\/5-= S,3307 

~TI)VS = 6,8819 

v'~"6\/! = 6,5891 

VSõ+tOv!I = 8.5065 
.,. ("8:. o= 0,6180 

1 
-=0,3183 

n 
1 

-=0,1013 n• 
4n 

-=4,1887 
3 
n 

-=00087 
360 ' 
180 
-=57,2957 

n 

Jl!=o,6203 
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