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INTRODUGCAO

Tiste livro de exercicios contém tddas as ques-
toes, com suas solugdes, dos exames de Admissdo
a0s cursos normais da Escola Carmela Duira e Ins-
tituto de Iducacdo, desde o primeiro exame até
1953, inclusive. Contém, também, tédas as ques-
toes, com solugdes, dos exames ji realizados para
o primeiro ano do Colégio Naval (1951/52/53).

1& nosso objetivo ajudar as alunas e alunos
que sc destinam a essas escolas, dando-lhes, ndo
s6 oportunidade de resolver, ou, em tltimo caso,
aprender a resolugio de um grande nimero de
questdes do programa, como, também, a possibi-
lidade de ambientd-los com essas provas, e de ca-
pacitd-los a avaliar a dificuldade dessas questdes
em seu conjunto.

Acreditamos, outrossim, que, com 0 nosso tra-
balho, estejamos prestando uma colaboragio va-
liosa aos professores dos Cursos de Preparagéo
para essas escolas, aos mestres que preparam, par-
ticularmente, candidatos a ésses estabelecimentos
de ensino, e mesmo aos professores do Curso Gi-
nasial, que terdio, neste livro, uma 6tima fonte de
consulta para exercicios.

Rio de Janeiro — 1956.



NOTA

Nesta 2. edigiio, acrescentamos, a fim de satis-
faz'er uma sugestio de vdrios professores, 1 173 exer-
cicnos., nio resolvidos, 602 de dlgebra e 571 de geo-
metria, dados em exames oy nfio, porém, todos, dentro
dos Programas das Tsecolas Preparatérias Militares e
Es?olas Normais, e todos com respostas. Lsses exer-
cicios estiio apresentados por assuntos, o que poderd
tornar o livro mais Gtil a0 Curso Ginasial.

Colocamos, também, na 3. parte de nosso tra-
balho, as questses de 1954 da B. P. C. do Exéreito
e as de 1954 e 1955 do Colégio Naval, do Instituto de
Educagio e da Escoly Carmela Dutra, todas sem suas
solugdes porém com suas respostas. ,
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) ALGEBRA

S—

NUMEROS RELATIVOS

Efetue :
(~2)8 — (=3)2 = (= 5)°+(~2)"
(-2)3 - (- 2+ (-3P - (@)

2\ o (Col. Pedro II - 2.2 Série Ginasial -
(‘5‘) X (0,01)>X(0,25)"2 """, Parcial - 1953)

_E0_1.90 _(_4)0 (Col. Pedyp 1T - 2.2 Série Ginasial —
59430~ (-4) P. Parcial - 1953)

2 (- %)’2 L@ 4 2
41/2 = (_ 1)10 = (_ 1)17+250,5

- ,33... \_L
(3) -7
1
(—3)5: [(- V3)42

EENEDE
Caleular o quociente do menor dos nimeros — 20 e +8

. 3

. pér {(—2)%

“10)
11)
t 19)

V 13)

Calcule o quociente do menor,em valor absoluto, dos
ntmeros —0,5 e —2, pelo d6Bro de (=0,1)L

Qual o produto do maior dos n os +2 e —5 pelo
valor absoluto de (—8). )

Caleule o produto do resultado de 3)19? pelo simé-
trico da diferenca_entre —9 e o cubo de —3.

Caleule o quociente da soma dos nimeros -5, +8 e
—3 polo siinétrico da diferenga entre -2 e = 5. ’
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14) Calcule o débro (10 produto de (—2)~! pela metade do

simétrico de (_3)3_

/15 Qual a diferenga entre o quociente de dois ntmeros -

simétricos e a soma désses dois nimeros?

Y/ 16) Qual a di :
) Soal a dlferenga entre o produto de dois nimeros inversos
quociente de dois nimeros simétricos?

17) Quant

o deve somar a (- 2)=1 »
sy s e ara obter o mer nimero
inteiro positivo ? = Teno

18) Quanto devo subtrair de (i>_1 para obter (E)O :
- O 3

1 1
19) Por quanto devo multiplicar (%)“3‘ para obter 2527
9}

3 BT
20) Por quanto devo dividir (—}>_? para obter (—;_) L

21) Qual a diferenca entre o resultado de (-2)3—(-8): (-2
e o produto (=2)(-1) (+1)(-2) (1) (+2)(—2)?

22) Qual o produto do resultado de (- 5)20: (+5)17 pelo
mverso do simétrico resultado de (—5)18: (- 5)!15?

23) Um produto de 16 ntimeros relativos é igual a (— 1 854).
Qual o produto dos 16 numeros relativos simétricos;
respectivamente, dos fatéres do primeiro produto?

24) Qual a soma do produto de sete ntimeros relativos com
0 pxod_uto de sete outros nimeros relativos simétricos,
respectivamente, dos primeiros ?

25) Quantos anos viveu Alexandre, O Grande, nascido em
—356 e morto em —323°?

26) Escreva, com piimeros relativos, um acontecimento 0cor-
rido 128 anog#A. C., sendo as origens, respectivamente,
0 infcio®a erd cristd e o ano do descobrimento do Brasil.

27) Um termdmetro marcava 6°, pela manha, mas, 4 tarde, .

a temperatura baixou para —3°. Qual a varia¢io de
temperatura ?

Expressdes algébrz;cas 13

.‘2)

ResrposTAs:

2 1) —20 J 1 10) 0025 L19) 1
2) —0,25 } 11) M 46 ; 20) 4
> 3) 0,00005 1 12) -2 12 4
) -1 +A I 130 l  29) 1
5) 30 =34 | 14) -1 I 23) -1854
6) 7 I =15) -1 i A0
7) -2 Io16) 2 I 25) 33
8) —1/9 1 w17 1,5 I 26) —128 e —1628
9) -5 L 18) 23 2D
EXPRESSOES ALGEBRICAS
Valor numérico — Classificagio — Operagdes

Achar o valor numérico de :

a b*

-4-

1) = 5 + a® para a=—-4, b=+3 e =0

(Col. Pedro II - 2.» Série Ginasial - P. Parcial - 1953)

;—___*_i para a=3 e b=1 (B.P. C. do Ar — Coneurso 1951)
3) ab®—(-b). para a=2"'e b=-2

4) ab3—a3b—a°—3—:— para a=—2 e b=—%

2
5) (a+b)—(a—b)+ab3——%— para a=b=—2

b3 — a3

= —(-b) para a=-1e b=-2

6)
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8-, "
7 5 @7 —— 004 (3022 para a=-2 ¢ b=3

gy gb=a? 1
2 ~(~0) (~b) ~(=b)—(~380) para a= -~ ¢ b=—2
3 ab—1 2
9) +(@a-2)@-1)
3@3:—@ para a=2r=—1
T =1 (I3. Acrondutica — 1946)

10 B-[4+(B-¢)-(4-B)]

para A=1625-13-417, B=g 32247 ¢ C=2—322+8"

11) 5A‘[B—6(B—4)] para A =>5224+10z—16 e B=$2+2$"’3

12) Caleular o valor numérico do polinémio :
Pz,y)= —2%24-3x — 5y + —%xy’-’ para x=-1¢e y= —%
(E. P. C. - Extreito - Janeiro, 1953)
13) Reduza os térmos semelhantes e calcule o valor numérico de
T3 +-22y 4 20y2 — Y% — (Ba2y+4ay2 423 — 7y3)
para t=—1¢ y=2
(Col. Pedro IT -2 Série Ginasial - P. Parcial - 1954)

14) Calcular o valor numérico para z=1e¢ y=-1 e 2=2

do polinémio que-se d
' eV -6 se
obter 11z+4y — 8. ¢ somar a 5x — Gy-+3z para

(Col. Pedro 11— 2 Serie Ginasial - P. Parcial - 1954)

15) qS;oo. val_or numérigo da expl‘essé"o 522—2y2 6 27 e w © ¥
Ta0 1guals e negativos, qual serd o valor de z e y?

16) Caleular ¢ para qy ; ; ,
seja igual a 5, p;lme é’; Elﬁr,numénco de —k+Viz—c

Expressdes algébricas 15

17) Calcular o valor de @ para que o \'ulo_x)‘ numérico de
a?4-a+1 seja o mesmo que o valor de @

18) Qual o valor de m para que a expressio m*+m?+1955
tenha o menor valor numérico?

Classificar as expressoes :
19) a34-222—-3z -1 23) }2_J+ V2. z42-1
20) :c'~’-5;v+—11—:-—|— V2

g 25) x2y+ad+ay®

I
|
1
i
l 24) a*+4y*+3vy
f
1
i
! 26) 3."33—|—,’l;2y+51:y2_y3

22) Vo +ta

27) Caleular m para que o polinémio, em 2 e ¥, M Vo +y+z-1
seja racional. ,

28) Calcular m e p para que o polinémio, em &, mad+pr?+i-2
seja do 2.° grau. N

29) Calcular m e p para que o polindmio, em &, mad+a?+pr—5
seja do 2.° grau.

30) Calcular m e p para que O polin(‘)miAo, em T € ¥,
(m—1) 23+22+ay+(p—2)y* seja homogeneo completo.

Reduza os térmos semelhantes de:
31) 5a+3b—[5a—b—(a—4b)]
32) Bazy - Buy? — {a%y? — [20y2— By —20)]}

33) 3a2-— 37—::- — 4y — 5a24am?

3(11)2 ab2 -9 2b
5 T3
35) Da soma de 7a+5b—9c ¢ 13b — 12¢ subtrair o poli-

némio 5a—T7b—3c. .
(Col. Pedro II-2.2 Strie Ginasial - P. Parcial - 1954)

34) 5a2b+3ab?—4a2b—
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Efetuar :
36) 3(x—2)+x—a:(2—:c)
37) 234125 _ 9,2 . (x—23)
38) 2-2 (@—1)+a2+a3— g5 — (a—1)
39) (2z+3) (3 =22)4+22 (224-3) — 2 (2~ 3)
40) (x4-2) @-9)+2-2@-1) -2 (x-4)
41) (a2m-1 YUz | -2 (@=2m g2 )

_1
42) (- da2y5r2) | ( x-l_?/2 2 )

9 Ef;%}‘ua_r © produto dando a resposta ordenada segundo as
boténcias decrescentes de z : (x — 22423 — 2) (227 —1— 52)
) Bfetuar: 28 p-1 cie -1 ¢l =16 | p2 | 32
45) Calcular 2z 3 [ i ' 3 i
= O =2(x—y-1)] 4+ 6 (y+1)+y pard
T=a’-q-2 ¢ y=1045¢ — 542 ] (y+1+y
46) Qual o monémio que devo somar a 2u3 — 3224z — 1
Para obter um trindmio do 2o grau ?
1
47) Quanto devo subtrair de (—222y3)2 para obter xyS—2%y?

48) O produt 2,8
valgr d‘; ;‘gzx y=) Bz™y) (~2y®)-é do 2.0 grau. Qual 0
49) 83'1;1011}1218 (0] ;naiOI‘ .Va,lor de m para que o0 prOdutO
- TY2) (— 3a2ym) seja racional fraciongrio.
51) Por quanto devo multiplicar (— 2x3my-1)3 para obter 2zy 7
) I%“f‘l a DO’géqcia de menor expoente de z pela qual deve-
o  multiplicar o polinémio 22— 2z-14+.35-3— 1 para
52 CS’ €' um polindmio racional inteiro ?
sendo T=a2—pe - y=b%—qc 2 .
3 e = — ue -
x @+yto) (a+b+0)=a:c+by+cz z=c*—ab prove q
Efetuando as o indi
peragdes indicad: i 8rmoSs
Serelbanten s et as e reduzindo os térm
36a3b2 — 42q2p3
6a2b2 =3(2a—-b) obtem-se. . -

I. Eduecagio - 1956.

Expressoes algébricas

17

REsposras:

1) -2,5 I 7) 150

2) 0 i 8) -39
3) —6 ! 9) 12/11
4) —4 } 10) 1

5) 14 ; 11) 1

6) 12 I 12) - 19/12

19) Racional inteira do 3.° grau,
niio homogénea completa, re-
duzida e ordenada.

20) Racional fraciongria.

21) Racional fraciondria.

22) Irracional.

23) Racional inteira do 2.° grau,
nio homogénea, incompleta,
reduzida e ordenada.

24) Racional inteira do 2.° grau,

homogénea completa, redu-
zida ¢ ndo ordenada.

25) Racional inteira do 3.° grau,
homogénea incompleta, redu-
zida e nido ordenada.

26) Racional inteira do 3.° grau,
homogénea completa, redu-
zida e ordenada.

27) m=0

28) m=0 ¢ px<0

29) m=0 e p qualquer
30) m=1 e p#FE2

31) a

32) 2z —zy?

| 13) 52

} 14) -26

! 15) -3

; 16) - 15

: 17) -1

I 18) 0
33) —2x*—2zm™ -y

34) 2ab®—a®h
35) 2a+25b — 18¢
36) z*+2x -6
37) z5—az3+z?

. 38) —a*+a+a®-3a+5

39) 2x+15

40) —4

41) y~ %z

42) 2xy*

43) 2x6_7x4+(313—812+91+2
44) a\*b®l3c

45) 0

46) —22°

47) 3xys+2%y

48) -2

3
49) — 35

50) 1/4z27"y?

51) z*
52) Basta substituir e efetuar.

53) —4b
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1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9)
10)
11)

12)
13)

26)

27)
28)

29)

30)

noémio tal que o ¢

31)
32)

Questées de Exames de Admissio

PRODUTOS NOTAV EIS
Efetuar :

E$+§; E‘L‘*‘z) ]__1) (2.1)3]/'"—*-31‘.2;1/)2
T=9) (x—4) S = i
@+8) (z~3) 1) <a22 AC
@+1) (x-1) Tl A,
(22+3) (22 -3) ) (2 b @ t)

o

Tine2
17) (0,33...23-3y%)
18) (a+b) (a®—ab+b?)
19) (x+1) @2—2+1)
20) (z-y) @>+ay+y?)
21) (22-2) (x*+22°+4)
22) (x*42)3
23) (xz™4-2y3)3
24) (3a2-2b)3
25) (0,5 22y~ —22y°)3

(- 3)(omwr3)
(a+3) (3 - a)

(~2-2) (~249)
(@+b41) (a+b-1)
(@+3y+22) (x — 3y+2z)
(a+b-c) (a—b+c)
(@+5) (z+5)

(x34-3)2

o e o e ot S e o e o B B P B B o S B o e o B

b~ (a =202 -2 (a4 20) (- 2b) ~ 2 (a— 41) (@~ ) -

~4 (6ab- a2 - 6b2)
(2 =3)3 ~2)(w~8) + [(a+5)(w—3) - 522 — 52— 3)] — (27~ ")

22 —3)3 _ " N
(—:2;2254 (1+22% - 922) - 2 [(2 — 1) (x4-7) — (w4 2) (z — 2)]
(x2y2+x2+y2)2 ~(a24y2)2 — a2y2(a2+12)

(13. P. C. - Excreito — 1953)
Quanto ‘devemos subtrair de (a —2)3 para obter (a-+ 3)3 2

A S
Acrescente A direita de cada bindmioaba ixo um mo-

rindmio ohtido seja quadrado :
22422

38) sy lyz | o3 a2os
42249yt I
Y 34:) :1:2—8y : 36) x10+y2m

Produtos

notdveis 19

Complete as igualdades :

37) (@2 - ____._ = ... L S
L) o (— = ssde 2 =282+ -

39) (a®—_.._. )3 = ab—6atb + ----- —-

40) (--.__ —2pm)3 = _____ L 4 12x2"*—8f3m
41) (222 — ____. )3 =8ab— ____. = DR + 622
42) (..... — )= _____ — 813 — 5dx + -

ReEsrosTas:

1) 22472410

I
2) z*-9z+420 ! X
3) z?45z - 24 i 0 9-a
1) g2-1 i 8) at-4
5) 4z2-9 {9 (at+d)

14) 4:l:°y2"‘+12:1:5y"'+1+917‘l]2
15) a2 - 2ab2+1

1
16) by Tyt — 2y 4x?

I

I

]

I

i

I

]

i

1 }

1

17) o =2ty 40y -
I

I

I

]

i

I

I

1
7 e ——
6) 25z% 1

10) (z+22)*—9y*
11) a*-(b—0)?
12) z*+10z+25

1
1
|
|
1
1
1
b 13) 2°4-627+9

y—1

22) 2646244122248
23) " 6x2"y +122"y +8y"
24) 27as — 54a'b+36a%* —8b?

3 —_ Qmdyt
25) % asr =g ek ea R =Br Y

26) 0
=D 4 0
19) z341 AT
20) 3 — 43 29) z%y? (x*+xy
21) xs_g 30) —15a2—15a — 35
31) 1 1 85) =z L 39) (a*-20)°
7 il my 3
32) 12zy° i 36) 2z5y™ i 40) (1 2z1))a
1 _ 41) (222 -
ani L T 1 W T i
33) 5 : 37) (= 5 : 42) (5207
! 1
1

34) 16z~ %?

38) (z4-z79)*

e
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Questdes de Exames de Admissio

FATORACAO — M.D.C. E M.M.C.

Escreva sob 3 form

a de um produto de 2 fatores :

1) ar+ay—3z~ 3y { 6) 62— 5z
2) 2242132 E 7) ¢2—2bc— a2b2
8) a'0—4gpt2 | 8) dat48a2b2+9b*
D =m—n+t 20n4n) [ 9) 4g2m_ L
I
5) 1+4al0—945 ! 10) a20— 16— 12 g8+t —a?
Fatorar
11) a34 42
12 2+m +a+1 ;. 22) 25 (x—y)2—4 (x+1)?
13) (:;8_1:-2ab+b2 : 23) lﬁxcm_4y4a
14) xs-f i 24) ¢~ 4524100
1 25 1045
15) 120384219, 4 | 26; :(654:%12 5
16) 2% ~30224-225 | 27 4 g
17) 2243454 99 [ 27 dutt]
18) am+-bm—gp _ I 28) a8y8—15aptyt —100a
19) 82— i 29) 4a3—1-q24-4a
<0 a4+afi"1'1 | 30) da?e— gt 9a2p2 — bt
21) 402~ g2 4 4y 4 L 31) a4y 12
33) gogur_ g oD @UPH2(y-2)-24
=92~ 6m :
34) a3m+1 n+10ab+25b2_'nl2
38) %16 27436+ 14— g,
Escrever todos 0s fatéres de :
??;6) 24522 ~ 4z - 90 | 39. 8
37) (2m+1)3+(7n+2)3 : 4) A |
at—ps ! 10) a3 -3q4-2
' 4D dat-g2 490

Fatoragio — M. D. C. e M. M. C. 21

42) Fatorar: a3 —a% —ab®+b3; a®—%% e a®—2a%+ab” e,
a seguir, dizer qual o m.d.c. désses polinomios.
43) Calcular o m.d.c. dos polinémios: 2*+2z+1 e 2341
(E. P. C. - Exéreito - Janeiro, 1953)
44) Calcular o m.m.c. dos polinémios: 22* -z -1 e
2w3+202 — 2x — 2 (L. P. C. - Exéreito- 1953. 3.2 Ano)
45) Fatorar os polinémios : a2+6a—7 e 2t — 223 +22—-8x+8
(K. P.GC.~ Lxéreito — Janeiro, 1953. 3.° Ano)
46) Fatorar: 4a?—dax— 1522 ‘ )
(E. C. Dutra - 3.0 Série Ginasial - P. Mensal - Agosto, 1953)
47) Fatorar: x-—32%—722+4272—18 g e
(E. C. Dutra - 3.» Série Ginasial - P. Mensal - Agosto, 1953)
48) Fatorar : 223 —3a2-27
49) Fatorar: 22+y2—22—1 G, 1
50) Determinar o m.d.c. de 4ot —22+2z — 1 e 22° —2° —2z+
(E. P.C. — Exéreito - 1952. 3.° Ano)
51) Calcular o m.d.c. entre ab—2a—3b+6 e ab—2a
52) Calcular o m.d.c. entre a+2; a®—4 e aa:+§.1:
53) Calcular o m.m.c. entre a®—b? e a*—2a0+b° Yo s
54) Caleular o m.m.c. entre ax—a; ¥2—2z+1 e "¢

= 2, 1523 & 172594 6 . .-
) O m.d.c. de 5zy2, 1523 e 172 (C. Naval - 1956)

RESPOSTAs:

2 (&+y) (a-3)
(x+12) (z —11) -
3) (@5+7b9)(as-7b0 12) (a-+b+D) (@ +d _
4) (m+4-n) (;,;a._ 11) ) 13) (zi+y*) @*+y?) (z+y) (—u)

[ 10) a? (als—a“—a1°—a°+a2-1)
|
{
|
:
8) (@*-1) (@ -1) I 14) @-1) @)
:
|
|
|
|
|
!

11) @*+1) @+D

6) (2z-1) (3z—1) 15) 4 (z+1) ﬁ”‘ -1)@Bz-2)
7) (a+c-b) (c-b-a) 16) (=% 153
8) (2a2+-3b%+2ab)(2a%+3b*-2ab) 17) (@+17)

» 1 18) (a+b) (m— n)
% (2"'" + %) (21 (= T) 19) (2z—1) @z -1



22 Questoes de Exames de Admissio

20) (a*+a+1) (a2~ a41) I 23) 4 (223" 4y (223" - y*%)
M) Qatz-a) 2a-2+2) |  24) (c2—5c— 10) (c2-5c — 10)
22) (7z - 3y) (3z - 7y) | 25) (z5+5) (x5 —4)
26) (a*+2a-+2) (a2 - 2a+4-2) (a®— 4a'4-16)

27) (20°+25+1) (222 - 22 +1) 36) (z+5) (z+2) (z - 2)

28) (2y*-200) (z*y*+50) 37) 9 (m+1) (m*+m-+1)

29 (da-1) (a241) 38) (a*4b?) (a+b) (a—b)

30) (2ac+a2 - ) (24¢ ~a+b?) 39) (zi+1) (z2+1) (z+1) (@ = 1)
1) (@y+4) 2y -3) 40) (a-1)2 (a+2)

32) (55‘1/'-6) (x—-y+4) 41) ( 2q2 —a+1)
+1) (2a - 1) (2a
33) (a+5b +m+3n)(a+5b—m—3n) 42) aa— b

34) (a™+41) (a’”'—a’"+1) 43) 241

35) (a+z+10) (@a-z+2) 44) 2 (z4+1)2 @z - 1) Cz+1)
43) (@4+7) (a~1) e (€ ~1) (z?

46) Sugestio: Fazer (2a)2 -
47) Sugestio: Fazer 4

P x2 = 8)
22 (2a) - 152®  Resp.: (2a — 51) (2a-+32)
=322~ T224-212 162 — 18

Resp.: (z—1) (z - 2) x+3) @—3)
48) (1-3) (2224‘_31_‘_0)

! 53 2
;g) W+z-1) (y- z41) i 53; ?at— b?) (@ -b)
51; 223 1) (@+1) E 54) a*(z2—1) (z 1)
| 55_) zy
FRACOES ALGEBRICAS
Simplificar .

) Z-8z42

@657
22— 2z 4] 4) ﬁ
2
9 % -1 a+5+ab+5b
gy e

a+ 5
6) 20b+a?+b% o
2bc — b2 — ¢2+a?
(E. Aerongutica — 1945)

4 3
) T ai gy

- —————— o | - -

Fragoes algébricas 2

9 — 22 ! dot — 2?4221
) Y———— P9 23+ —
x® — 6x+9 : ’
1 - a2—2x+1
a4 . b‘i 1 10 E_____
D wrararr 0 Posts
Efetuar :
' 2.4 4 x
v 7, w1 {19 S -
s 2 T
11) =13t z73 i 22— 4 =+ 1
24z -3 z=+
2 z—1. : T a1 S S

t+2 x-1 2@+1)+52
xr—2 2-2z z? — 4

15)

22—-2x—15  22—-3x

16) 22 -9 x2 — bx

a+b+ax+br | 2?2—1
17) = a2 .
az-+bx -

a3 — g8 22—2—6 z®

X 7
2?2 4zy+y? x - 3u* n=ay

34322
e?-Te412  22-9 . T
. 22 — 6z+9 X 564 ad+4a?+16z

y—3 \~— -g— g1y 143\
20) —W . 3—2114
- (C.P.O.R.- Selegdo — Novembro,

7b)
; — 9 (2a - 4b) +(2a+
% X (4a+3b) (4a.+b)

1950)

21) Efetuar :
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22) Efetuar :
23) Efetuar

24) Efetuar

25)

26)

27)

28)

29)

30)

31)

32)

33)

Efetuar -

Questies de Exames de Admissio

(a

@—4)z44
(=1 zy3 X

Calcular :

a

7ot
ity

)

)

—
Ty

4 —da+q2

a-2at1
(@a=1) (a+1)
(@a-~1)a-2
-1

—4

Pa—3b)+3h
—b)-a
=sah ]
(@-20) + ¢

(a®2—1)~3(a—1)
(@-2)(a+1)
(a—1)(a—2)
(a—b)b
(20 - 3b) . 2a

(a—2b) + b _(a—b) + 3a
3a—b ' 3a—0

@-2 241 2332242

2z

Simplificar e efetuay -

- 2 —
g~ Bl

[ =

Efetuar

-1

x

a

-+
&b a+b+a~+bo+

2y Pty

322
Kt )

'C2~y2

X (21

T
CL'yd

- y")

S e ——e L
@=2)(@+2) " ZT-z ¢

2 — g
240

a3 — 2y
T
U —=xy

o
rT -z x4+ 1

1-22422 — 24

(IN. P. C. do Ar- 1952)

2a* la-()z
— bt
(ESDECla]lStﬂS de Aerondutica - 1945)

Fragdes algébricas 25
y?—2a?
34) (z~2—y~2)-1 X =
e O JE 23 — 32 18z — 24
35) 3a n 22 —-5x+6 | 2%-3x L

36)

37)

r38)

39)

40)

41)

x4 2 T +2 tef X2 2uv+4

3z + 3yz _ 3az + 3yz x+y — 1
203 — 2xy2 " 222 - 2xy r Yy

( 1 2 _1__1)
l+a a2-1

-3 }_0,2—9 N —a*+a+12
fl+3 a+3° 2a—8

2492 4-20

a? — 2" &= (E. Aerondutica - 1948)
* — dx —5
( 2y 212 - 4 ) . _8 (E. Aerondutica — 1948)

y -2 -4 y+2) yt+t2
y—z
1voy (. P. C. - Exéreito - 1953. 3.2 Ano)

1 ry—a>
1+ay

1 =P
T e Sl I ——)x ]
)”«+y'[2(x—|—y+x—y vy -y

43

(%—ol(%-])*<§—1><%—1>+<%—1><%—1>

44) Completar:

ab ¢
O resultado da operagdo 2a—=——

(I. Educagdo - 1956)
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Questées de Exames de Admissio

45)

46)

47)

48)

49)

50)

51)

52)

53)

2z™y
Completar : =
pletar X 32 %
2 a2
Completar ; X —¥ e
? z?+tzy ¢
x Y b
— + = r=a+
Culets; 315 o by g
cular v = —Z_pz Para y=a-—0b
x oy

27
3 2m — 2
m—1 " 2m2 —m

- 1
Caleular o valor numérico de a3 —

para a = m (2m—1)
-~ @’—3a42 o P s e
Reduza a fracdo P Rer iy A expressdo mais simples &

) 2
& seguir, calcule o valor numérico para a = —

(E. Aecrondutica - 1948)
Caleular (#4pat) : (1442) parg o = P 1
q —
Simplificar g

expressao e calcular o valor numérico do
resultado para gq— -b

az—-9

2a2 4a? — 4qb
(a+3) [ 3(atd) T 2 (@9

(IE. Aerondutica — 1948)

Reduza 3 €xXpressio mais simples
3

a b3 e®
@B @-g T+ 6-96-9 T oo

Calcular (x+1) (y+1) para :
_ e = =
T e = (ate-b)(@+b-o

(@+b+c) (b+c—a)

Fragées algébricas

2

Resrosras:

1Y)
2)

3)

4)
5)

6)

7)
8)
9)
10)
11)

12)
13)

14)

15)
16)
17)
18)

x -2
x—1
z 41
T+ 2
z? - 2¢
z -3

(z241) (z+1)
b+1

a4-b+4c
a—b+c

342
3-z

a-b
2% -z 4+ 1

8B N g

wl

1/+ s
%)

b - 8

/N

8
I
o

)
=
-

1
1

42

1
19) z
20) xl[!yli/d

1

2 -

2 (457’

a+1
w— 2

25)
26)
27) b
28) 0
29) =
30) 2z —=z°
31) —

32) ——=

34) y*
35) 0
36) 1
1
37) e
38) 1
z+4
39) z+1
1
40) v - 2
41) y
42) 1
43) 1
2a2 —3ab
—;:3—'
gy, OB
43) zzmy
z -
46) 2azx
47) a*-b*
48) 0
1
49) +
50) ¢
51) 0
52) a+b+c
53) 2
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Questoes de Exames de Admissio

EQUAGAO DO 1. GRAU

Resolva as equagdes :

1
T — = * I 5 ) ~
Wity Al SR G F o= B S
92 — i 5 | ' St
; 1 1 1 1
e 9 a - ==
i (E.P.C. do Ar - 1952) : e | x4+ 1 o= 1
= I
h_(x_l) 1
9 2 ¥ 7 3 L o=t 27l
.L ? : 1+.”Lf x—1
97 % i
{ . - l 1
3) (L. Aerongdutica - 1948) i 11) T2 —+- Tzl_ 1 = m
ST ~T4+3+z=102—-2 i ’
I 6x+2 3z+2 122°-4
_x_l 1 12) —_— x—.z——:L"_
4) 2% —— = 1_-'84(.*2 E do—2 T 9z+1 4a2-1
D
1
5 3245 29 ST I .
ey e L G TR
-Pedro IT- P, Pyreiq] - 1953) i
o 1 . 9T—3 3 2
B w2, 82 o
— 5 —a ! 9-a% 243 3-%
1
i
1
1

7) daz+1 = az+2+3q 15) T -1 4z x4 1

l1+2 1—-22 z-1
1

-

16) 22— 2
2

Equagao do primeiro grau 29

(Col. Pedro II- 2.2 S¢rie Ginasial -

17) P. Parcial - 1953)

T Sx

52—6 9x—8 2
T

2a 3 _3a.?

18) Qual é -alor : ?
) Qual é o valor de a na equagdo: — T- 20"
(E.P.C. do Ar—1951)

Achar o valor de 2 :

1
i ) Ef—
gy 2864 _ 1 _20-z 2
9 6 -4 3
(E. Especialistas de Aerongutica — 1945)
s 1
20 3x — :—l = ._. 4__2_(£_l§2:|=0
el (a 3) : [“’ 3 6
o) &= 1 _2a(a-l) _ _ 2a
T — a 1132—(1,2 2 + a
o9) 38-1 2B-2) _, $_2a;+7(4;v—5) ~ 13_]
4 3 15 60
1945)

(E. Especialistas de Aerondutica -

Resolver e discutir as equagoes :

23) i _i_ '_5;1; 4
4 ik 12 =g, 6
. 3x 2.'—5 5 . 1’_34
2 22 b5 T-

0 15 T3 1 12
%) 9$;_7‘$+x:2=36 i 28) ar—2x=a—2

{
26) az+z=1 |29 a(-1)z=b0®-1)
27) 2z-a=0 | 30) a%—20b=av—2
1



K Questdes de Exames do Admissio " Equacdo do primeiro grau 31

48) Sendo m um nimero que satisfaz & dupla cond;gé‘,o
—1<m<1, verificar que a equagio (m?2—1) z=m?+1
apenas admite solugdes negativas.

- Determinar m para que sejam impossiveis as equagdes :
31) 2mx—z=3

o it gt A ul
| 49) Quais sio os valores do parimetro b que tornam nula

33) m2x~m(a;+1)_(1+2$)=0 | i
84) mz ~Tu=m2—7m a solugio da equagdo. bx— =07
A TomP g~ 6)z=m-3 ) (Exame Aptidiio - Portugal - 1942)
36) Determinar m de modo que a equacio - 50) Discutir a equagio (b+a)x=02 .

(m® — 5m+-4) x =m?2 — "m4-12 seja indeterminada- (Exame Aptidio - Portugal - 1942)
30) D(_ateyminar m e k para que a equacdo 3k (x—1)=06— 2mx - 51) Determine os valores de p e ¢ para que a equagio

seja indeterminada,. (5p—1)z+¢—3=0 seja impossivel. -

38) Achar m para que a equagio ma-1=2z —m tenha uma ki (I. Bducagiio - 2.+ P. Parcial - 3. Strie Ginasial - 25/11/53)

86 solugio.,

= Y
3 i : 52) Calcule o valor de y na equagio y+—=n
o Determinar a ¢ b, para que a equacio ax—2v=0 S€3 " m .
determinada. (Col. Pedro II. 3. Strie Ginasial - P. Parcial - 1953)

40) Determinar =
a o 009 - — —_ lha 3 ’ e Ka b
uma sé Sollu;z”)‘é).ru‘a Que a equagio 2z —a=3a—1 t 53) Resolva em relagiio a a a seguinte férmula: C = .
41 a | -7 0 —
) Sﬁilzi;ﬂlgr ?dc @ que torna indeterminada a equagac I (E.P.C. do Ar-1951)
=a—2z7 . =
42) Determs ) % 5 54) Calcule o valor de k para que se trone 1mpossix173eléa faquatlggasc;).
erminar m para que -t _MT -4 _ . tenha T2y — k2 =2k +2ky (E. P. C. - Exército -
uma raiz nula. fue 2 e 2x+3m y

43)

Determi
mar m para v i 5 50
para que a unidade seja raiz da equag L

2mz —3x=2 (z+3m) — 1 | |
: 2 - | 1 3 8) 13/4
) Determinar ko para T )~ ~L=10% @ I 13 I $) 211 | s
THB=T — 5y (T8 que as equagdes 2zo+6="Kk — 10 1) I 53 . 9) —
45) Determ: T sejam equivalentes. B } on ! 2
eterminar m ¢ % parg que a equagdo 2) —41 i 6) =i ! 10) zero
16) Detorm x“+2lc:vy=7 2+(2m+ 1)z seja homogénea‘ 3) - 5 : 71 : 11) impossivel
minar o : :
: mx2+(mn_a,11 ™ ¢ I para que seja do 1.° grau a equagao - e 1 I 15) indeterminada menos para
47) Sab )x+2=m+(k~ 1) 23 ! 12) impossivel (:c= —E) { z=1x*1
abendo que g ¢ b s30 py S , L 16) 17/4
. - 0 nlimeros {mpares, resolva e discut? 13) impossfvel (z=3) L 17) 2
gl =8 =8 14) indeterminada menos para |
Fan b — 3t % -2 ) ikl (quando 6 impossivel) | 18) 3




32 Questées de Exames de Admissdo

19) 12 L 36) m=4
20) impossfvel L 37) m=3, k= -2
21) impossivel (z=a) [ 38) ms=2 '
515 : 39; n;o N SISTEMAS DE EQUAGOES
: <2 a
23) impossf : e DO 1.-° GR AU
possivel | 40) a qualquer g :
24) indeterminado : 41) Nenhum
25) determinada, z=9 \ ] Resol
26) determinada: as — 1 | ) m =S B 0
a - . . 1
impossivel: a= —1 I 43) m=—1 2z —-3y=0 ! rty=a
| 4 1 10)
27) sempre determinada, x=-‘;— ', 44) 14 r+5y=22 } r=by
. . &~ | 3x+2 1
28) determinada: a2, =1 ! | [ 5 2) { y=0 ! T )
indeterminada: a-2 Bl b aRe=iy i R
29) determinada: a0 e I 46) m=0, k=1 3) : 11) I
b#1, z=bla i =b 8;17 21/ 4 : L + L
. % i 47) sempre determint ada € ¥ 1 b a
indeterminada: b=1 I & negativo I
impossfvel: a=0, b0 e b1 : 48) Defato,o valorde® o o, B 1/_2 ! r g
30) determinada: a0 e : 49) b= -1 4) ! Tl- pieas
2% | 50) by —a: deter -minada 3z+2y=>5 1 12) <
Lt o : b=a=0: 1n(let011““1'1du‘ O : -!L —a2=1
indeterminadi: a=i { b= —aqs0: impossive 5) { & ;5:+2y5j4 g ,39 : L m
impossivel: ¢=0 [ 1 3v—11 = —4
31)m=? II 5 15'z:+25y 1 : _____!'_=O
1 -1 2-
32) m=1 ' gay g o= P para m 7 { Laz+37y=10, 3 I @ Y
33) m=2 ! m+ 3,2z+4,1y= =90, 6 ! 3 7
1 < . Qe
34) nio hé valor de m | 83) a= b (k=0 8) z+y=2a b g4y 3y—z 3r—y
35) m=—3 ! - z—y=2b 1 9 5
| 54) k=2 %) :c+y_a+2b i 4r—-3 4y-3
—y=a+4b : (. Militar - 1939)

15) Determinar % e p para que o sistema
Jex— 6y =5k —3p
(k—4) z+2y=4k+3 seJa indeterminado.
(E. P. C. - Exército - 1955)
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16) Determinar m e p, para que o sistema

2e4+3+y=my—1
4x—2y+p=2+45y seja indeterminado.

17) Determinar k, para que o sistema
4z+-ky=14
{ kx+9y=21 seja indeterminado.
(E. P. C. - Exéreito - Janciro, 1953 ¢
Sclegio 1.0 Cientifico — C. Militar - 1954)
18) Quais-os valores de m e p para que o sistema
20 —-3y=p
{4:0 —11=my admita uma tnica solugdo.

19) Determine o valor de y no sistema de equagdes abaixo :

r=2y+7
T+y=-5

20) Determinar m para que o sistema

2e=5y+m
3x=2y-+1

(I5. P. C. do Ar - Selegiio — 1951)

seja determinado.

21) Determinar m, de modo que o sistema

2e+3y=m
4x+6y=m—1 seja impossivel.

22) Determinar m, para que o sistema
mx —06y=5m—3
2+ (m~7)y=29-Tm tenha uma infinidade de solugdes.

23) Determinar k, no sistema abaixo, de modo que as equa-
¢des sejam incompativeis

(8k—13) z+5y=10k+8
T —2y=12k+14

24) Resolver o sistema : 3z —4y+2=>5z+y+8=4v—2y+4

(B. Naval - 1944)

25) Dadas as equagdes : a=12x+5y; b=2x—y e c=3z+4y. |
Determinar @ em fungdo de b e ¢,

Sistemas de equagdes do primeiro grau 35

26) Para que valor de m o sistema
2v—-5y=3
(m+2)z+HE-—m)y=1+m

admite uma solu¢do tal que y=3x?

27) Para que valores de a e b o sistema

(a+b)x+(a—b)y=15
(2a —3b) x+(2a —5b) y=a-+2b
admite a solugdo {x=3 ?
y=7

Resolver por artificio de cdlculo os sistemas :

& . 1 ! & _ 0 _Z
28 4 2 3 i 3){2 3 4
a+y=15 } x+y+2=03
! T _y_z
= i 3)12° 3"
‘ i 3z —2y+42=40
2x+4-3y =26 1 &
! rty=7
" 1 35) {x+z=6
Ii—=-£ i y+z=5
30) { 5 3 i o
l L 36) 2u=3y=¢
T—y=6 ! 2z —3y+52=30
oy [da=5y=2z
i+i=i E 37) {:c—l—y—l—z=19
31) i y . i 38) Resolver o sistema de
i 2k 3 =92 E equacdoes :
vy { sty 2-y_,
| a b
3 8 :
t+y 22-3y . x Y
. -1J 4 ! a=b T a+0
=-3 | (§ - Pknaito= ; i
2ty " 2 3y : (E.Pl..g.Alg?élclto Janeiro, 1953
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39) Determinar os parimetros ¢ e b de modo que o sistema
{ ar—by=4
3z+5y=1 seja indeterminado.
(E. P. C. - Exército - Janeiro, 1953. 1.° Ano)
40) Resolver :

br=4y=82
1,1 ,1 3
x+y+?—z

41) Determinar m no sistema {mx —by+3=om
2v -7 (y—m)—29=—my
de modo que os valores de z e ¥ sejam iguais.

42) Dize'r qual o aspecto grifico que te\am as solugoes dos
seguintes sistemas :

2‘c+5y_8 :;x—y’—; 1 2.v'| 3 =

(E. P. C. - Exército - Julho, 1953, 1.° Ano)

ResrosTas:

1) 3e2 ! 13) impossivel
2) 0 e 0 | 14) 3 e 2
3) indeterminado : 15) k=3 e p=20
4) lel { 16) m=4,5 e p=10
5) 1e 12 ! 17) k=6
6) —0,5 e 0,7 : 18) m6 e p qualquer
7 ~1,1e32 § D=s
8) atb e a—b | 20) m qualquer
9) a+3b e —b E Zg m;'sa"l
ab a ! P
10) m e‘b-*-l : ;:) k= -9/16
ab 1 ) 2e -2
1) z=y = vy : 25) a=3b+2¢
o (m+1) : 26) —55/7
12) 2mrl) o m(a+]) I 115 95
l-am " T-gm | 2 ae=Fp b=gop

g T —

Inequagdes do primeiro grau 37
28) 6e9 i 34) 4, 6 e 10 i 40) 4, 6 e 3
29) 4 e 6 I 35) 4,3e2 | 41) 21/4
/4 |
30) 15 ¢ 9 | 39) ?’ 26 I 42) Retas coinci-
31) 3e2 L 30 5 4e10 | dentes, paralelas
32) 1e2 | 38) z=a-by=a+b | e incidentes.
| 1
| I

33) 14, 21 e 28 39) a=12, b=-20

INEQUACOES E SISTEMAS
DE INEQUACOES DO 1.° GRAU

Resolva as desigualdades :

1 T — 1+ 23—x>7_+c+.r

(B. Aerongutica - 1945)

7 5 4
3z+7 _ ba+ 17
—_— - _ x AL, i dutica — 1948
2) 5 T - 3 + x (1. Aerondutica - )
3z ;
3) S > 2 (E.P. C. do Ar- 1952)

5=y
4) 3 < 2x+1

5 a—[2-{z-@-2)}]>3
Resolva as inequagdes :

6) (z-3)(x- 2)<:c2—3|:1—2x2_4]
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7)

8)

11)

12)

13)

14)

15)

22)

23)

24)

25)

Questies de Exames de Admisséo
@+22>a24 544 | L .
+ E 9) R >a+1
25152 (z—3 ! '~ sl
) LI a-2ss x—ﬁiFJ
. 1 s
Resolva as Inequagdes fraciondrias :
3 I
->0 l 3
- 16
:U. 0 E ) x4 1 <4
- K { r -2
1
x+1>0 E 7)x+5<1
I
x— 3
2 { 18) 2 <1
20—1 =0 E i1 e
S 5
-4 <0 E 9):1:—1—'_3>1 z-1
3x+-2 : ; —
Y, i
Tk R | 3
— 2

z—1

16z — 4 2z+3 G et
T — <1-|-2 3z
T ='2 S x4+ 2
Qual o valor inteiro de = que satisfaz a inequacao
3£ = ?
r -3

Qual o maij imero intei 2
410r numero inteiro que satisfaz 3 inequagio

31:'—2>2(2x+3) ? ,

ual - s
Qual o menor ntimero Inteiro que verifica a inequagdo
5r4+1<3 (2241) ?

Inequagées do primeiro grau 39

26)

27)
28)
29)
30)
31)

32)

33)

34)

35)

(Col. Pedro II — 4. Série Ginasial
-~ P. Parcial - 1954)

Qual a soma dos dois menores niimeros pares que satis-
fazem A inequagio . _ 4

x4+ 3
Determinar a, de modo que a equagdo (a-—5)zr=a+4
tenha uma raiz positiva.
Qual o menor nimero inteiro que colocado no lugar de
m torna positiva a raiz de 2r—2=ma+m ?
Calcular m de modo que seja negativa a raiz da equagido
(m>+1)x—2m+5=0 (Exame Aptiddo - Portugal - 1941)
Qual o maior valor inteiro de a que torna a raiz de
ar—a=4x+5 negativa ? ]
Quais os valores inteiros de m, que torna negativa a
raiz de (m—2)xz=m+2 ?

Qual o maior valor inteiro negativo de m, que torna a
raiz de (m-—5)x=m+4 positiva ?

<1?

Resolver os sistemas :

(Col. Pedro II - 2.» Série Ginasial
- P. Parcial - 1954)

(2 3x-4_ 2245 ! 152 — 8
?_—_> { 8xr—5 > )
6 3 I _
4 azt4 L 3
T = E1 M : I o =
5 < 10 E 2(22-3) > 5z 1
I
( x—5 _ 3a+1 ] =1 =2
T4+ — > e =
-+ 3 5 E - 5 3 <1
7x+2<it_ : ) o x+12 Tx—2
; 5 2 : 8t=—% <73
1
3z-2 :
5 5 : 2e—1>z+3
1 - o
1—:c<'L~1 : 38) By ol
| 5 4 H 3 2
i
|



40 Questoes de Exames de Admissio

39) Caleular o produto dos dois menores ntmeros inteiros
que satisfazem ao sistema

>3 (x+1)
2x>x-4,1

. ) T
40) Calcule os ntmeros inteiros que satisfacam simultanea
menfe as desigualdades

-1
3

2T —

>5¢e 22>2-3(3—-2)

. . . 0 34 1 inea-
41) Quais os valores inteiros de 2z que verificam simultaned
mente as desigualdades

-1 z41 x x4+1  2¢-5
2 3 <]C—2—~ 1 < 6

Resolver os sistemas *

z—1 ! (. &
bt I
42) :z:—5>1 ' 44) :v+l>0
2-83<2(—1) i ' 3 _ o
! ¥ 2
I [
) : 3x>1—-2x
z—-3 <1 | ©—-2<2+1
43) : 45) 3x>2x
el e e : : LR
x 5 > 3w : 2> 2{z— 1

46) Dar o menor ntimero inteiro que satisfaz a inequagdo :

1_3:—}—2 z+ 2

4 6 9
(. Lducagiio - 4.2 S¢rie Ginasial 1.0 P, Parcial - 25/6/51)

47) Indique os valores d

e T que satisfazem & inequagdo
20 —3>3 (z—2) - E g

(5. P. C. do Ar- Admissio — 1951)

Inequagées do primeiro grau 41

48) Determine os valores inteiros que verificam o sistema

y—3 _ 2y+3 3
T =Ty
3y—1 4y -2
‘/10 8=%3 (E. P. C. - Exército - 1955)

REsposTas:

1) z>8 | 15) z<louz>2 | 32 -5 ;
| ’
38 I 16) —1<x<3 I 33) < ——
D> |11 o> -5 : L
3) z< -5 1 5 | 3‘1) z>4
1 18) z<-8ou >e-3 |
5 6 ! I 35) 1<z<4
.5 5T I 19) x<—;-ou:z:>l | 36) impossivel
5) 2>3 | i 87) —2<z<5
15 | 20) —4<2<3 i . el
6) z>— I 21) 2>1 | 48 topesioc
8 | 5oy e 2 I39) 12
7) 2<0 : 22) =< : 40) 3,4, 5¢e 6
8) inidentidade ! 28) 4 ' 41) 8,9e10
9) impossfvel : 2;) —? 4 42) z>5
1 —
10) z <~ i ) 2 {49 2<0
10 | 20 = | 44) imposstvel
! S50ua<—4 | R
11) z>5 ! 27) o , 1.1
12) z< -1 1 28) -1 | 48) 5 2
1 ! 29) m < & i 46) —19
13) <5 ! 2 | !
14) z>—§ : 31) _1’ Del 1 4‘3) 2) 3e



| CALCULO DOS RADICAIS |

Simplificar os radieais :

3 1

1) Vv i
1

2) \VVvz2 i
8 1

3) Vat ;

6
4)  a2ys

5

5) V ql0pi2e2

6
6)  64a8b2

Introduzir no radical

10) a 3?

[ g, L B, -
[ 1) 202V3a | 12) 343 V2ab

Colocar em ordem crescente :

e 8 6
6 , (G0l Pedro IT- 2 Série Ginasial - P. Parcial- 1954)
15) V10, V5 e V3

Mostre qual é o maior :

3__ 6
16) V2 ou <35

—1 4
17) V5 ou 1o

3
7 Vavb

6
o Voi 1@
0) Vat2ata

RE
13) 34/3

18) 2V3 ou 3V2

(Col. Pedro II — 4:n Série Gi-

]

]

i 3 e
I 19) 2V3 ou 3V2
1

1

1

20) Simplifique a expressio :

s Vo +y Vaiy

nasial - P. Parcial - 1954)

(BE.P.C. do Ar - 1951)

Cdlculo dos radicais 43

23)

24)

25)

26)

27)

28)

29)

30)

Reduzindo a expressdo :

Vo8 —V7i5+4+2V27 —V7 4+ V12 obtém-se-.___.__.__.
(I. Bducagio - 1.2 P. Parcial - 4.» Série Ginasial - 1951)

Efetuar: V24 4+ V54 — V96 + V6
(Col. Pedro II-2.0 Série Ginasial - P. Parcial - 1954)

Efetuar :
V80 + VI25+ V5 + V20 ~ 14 V5

2V3 43 V27 —G\/—;—

2 T4 2T 4oL 3
Mbh Y e
6 5_ . T
\/1250004—\/\/32-1-2\’13—24\/—2—
L

3
)Vex Vizx VI8 b V2x V4
(Col. Pedro II - 2. Série Ginasial - P. Parcial - 1953)

VVig . g2

(Col. Pedro II- 2.2 Série Ginasial - P. Parcial - 1954)

. - 13
Sublinhe a letra “C’” se o célculo estiver certo’” e a
letra “E” se estiver “errado”.

) VZ4+V3=+5 e
3 3 3 E
B) \’2)(\/7:\/14 C
.‘[ 4
) =3 G
V2 _
IR T B
D) \/3><\/2=\/6 c

E) Vis4+Vz+Vg=6Vvz C B
(E. P, C, - Exéreito - 1952)



E Questdes de Exames de Admissio
a Vi 4 o
ah 3_ ~ .\ & expressio mais simples.
' 55
i (2. P. C. - Exército - 1955)
Efetuar :

32) (V3 + V2)? 34) (2V5 -V6)’
33) 2+ V3)? 35) (3-2v2)°

36) @V5+3v2)(2V5 -3V2)

37) (V3 +3)(3-v3)

38) (V5+V3)(V3 -v3)

39) Vax V3 + vz

40) V3 4+ Vax V3 vz

) Ve V3 x VT Vs

42) VZxV2 -v3. (1 +V3)

43) Prove que V341 ¢ V4 +2V3 sio iguais.

44) Prove a igualdade: V3 — vp = V5 -1

- ———— -

45) Verifique a identidade

V2. Ver vz Vogvaotrva Vo Va2 v2=2

Calcule o valor das expressoes :

46) \/* \/? i e
i 48) 2
1

47) 125“3+ J5"' VO (EP.C.doAr-1951)

Cdlculo dos radicais 45

4

3 6 B
50) V8 : V4

1
— _ 1
49) V6a? : V¥ 36a? !

51) Por quanto devo multiplicar o resultado de

 [— 6 5 —
= V37 + 3 V27 + V108 -0 V243
para obter a unidade ?

2VZz-y=3V2
52) Resolvs istema : {
va o sistema: g o s g
V2 e —;3 > V6
3V2
53) Resolva o sistema : S =
l,__jlf_">3.v—3 V2
V3

1

32

— 1
A \/__
V3 + 4 3

Racionalizar o denominador de :

54) Resolva

‘6 15 V2 4 l. Pedro II-2.2 Série Ginasial -
o V2 ' N5 | 3 _ (Cop Parcial - 1954)
v 92
3V2
1 1 <
56) 52: i r7) = E DS) :/_.
V.32 | = ! 3
(E.P. C. Ar - 1956)
1
) 24V 60 = vz
3-vV5 5 =

aército - Julho, 1053
(E. P.C.- Exéreito - Janciro, 1953) (G. P. C. - Exército - Julho 58)



46 Questoes de Exames de Admissdo
3 I
61) e —. 1 ]
7 = i 66) ————
2 ; PERE
(E. P. C. - Exército - 1952) :
I - 2V2
o =2 o) ——
4 — V 2 : V 3 - \/ 5
E.P.C. = i i
(_ C. do Ar-1951) i - 732
63) 12(Y5 + V3) ! V3+ V2
V5 -3 i
(B.P. C. Exéreito~ 1955 | 60) £
60 — 12— i V5 -1
V3+ V2 -5 ' 1
. . ) =—
) = 10V i N7 - VT
7+ V3 -2 { (I2. P. C. - Exéreito — 1953)
71) Bfetuar: — et
V5 - V2 V6 + V2
72) Prova VE -2 o 2
I que ——— § igual a V2

2 - V2
73) Verificar a igualdade
2 LR T 3VT
V6 +V2 V2 +v8 V3 + V6
(E. P. C. - Exército - 1953)

74) Verificar a igualdade
3 4
— — 4 —  _ 1
V5 -V2 V6 +Vz Vo -5
(. P. C, - Exército — 1953)

Cdlculo dos radicais 47

o
75) Iifetuar : ( _2 i’ — 3V3 ___) (30+2V15 )
V5 +V3 V5 -
76) Efetuar : -
2 24b
V192 - =24 >
3
\l 9a*
1 1
77) Efetuar: (a"l‘x’" )1"_" x Va
aTx"‘

78) Calcular a expressio :

(3+2V5)>- (3V3-2V5)* + 3V2)* - V720 + V2160
(B.P.C.- Exéreito - Julho, 1953)

79) Completar :
— 4_— QR
a) V2 X V___ =16
b)) V=9 ¢ um ndmero ----------
¢) V2 6 um nUmero —---------

=
& M=) uuen (N3 - 1)?

(B.P.C.- Exéreito — Julho, 1953)

80) Considerando 2 um ndmero qualquer, colocar o sinal no

lugar da reticéncia :
2
42

1)
(2' ) E.P.C.- E\érato Julho, 1953)

81) Efetuar as operagdes mdlcadaq e simplificar :
a+b+c \/ab+ac+bc
_+ +~— ab  ac

(C. Militar - Selegiio 1.° Cientifico - 1954)
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REsPosTas:
o_
1) Vg

8
2) V2
3) vz

I

|

|

|

]

1

|

|

3 !
4) y Vg :
5 |

5) ab? Ve i
3 |

6) 2a V ab ;
6 i

!

i

|

!

!

) Va%

15~
8) 2V ¢
9 (@+1) Va

10) VY a™b

11) vV 24q7
12) V18a%
13) V3

3
14) V3<vV2<ys

S 6
15) V5 < V3 <v10
6
16) V5
17) V5
18) 3V 2

30) devemos sublinhar: 13- C - C-E-C,

3
31) vV ab

32) 542 fIT
33) T+4 vV 3
34) 26-4 V30
43)
44) idem
45) multiplica o 4.0 f

Tesultado pelo 1.
46) 1

3

47) VBa

48) 2

|

1

|

|

|

!

1

I

6 i
49) Vo 'l
i
I
|
|

12
50) V2

35) 17-12 V2
36) 2

37) 6

38) -2

Basta elevar ao quadrado.

51) *’T‘*

52) 5/2 c 2 V2
53) impossfvel

1
1
|
|
]
]
|
1
|
1
|
|
1

p— 3
55) 3VZ;3V10;2VZ

I
|
!
I
I
ls
:
I
1
I

19) 3V 2

20) 2zy ‘F-’G?
a1y 3V + V7
22) 2V 6

23) 0

24) 9 V3

25) 0

26) 0

27) V3 -
28) 36 ¢ 2V 2

4———
29) V2

respectivamente.

39) V642 V2

40) V7
41) 1
42) 2

ator pelo 3.° e o resultado pelo 2.° e © novo
fator.

5_—
56) Vz?
5

vV z?

B7) ==

4
58) V 108
743 V5

59) 3

67) Vo+2Vs
68) Va2-14V2

a) 9; b) imagindrio; ¢) irra-
cional; d) 2mn; €) =

>

Equagao do segundo grau 49
60) N5+ V2 | frz—g_,_ 3;—2;_,_ fq
3 : 70) z—2
= H =2
61) V7 +2 | oy Vo Vs
62) ﬂ ) Pnsta racionalizar
! I 73) idem
63) 48+12 V 15 I 74) idem
—_— e = 1 1
64) 3V 2 4 V3 + V30 I 15) - o
65) 2 V2I +3 V6 - V14 - 8 i 76) 0
66) Vo— V3 | maz
FENTY I 7g) 24V 15
1
1
I
|
I
|
1

4 4 .
69) Vi25 4+ V5 4+ V5 +

abe

EQUACAO DO 2.° GRAU

Resolver :

1) 522=0

2) 14$2+7m=0
2

3) %+ 2
9

=3

(E. P. C. - Exército - 1953) -

4) «?4+1=0
5) dx2417z+4=0

(Maratona Intelectual - 1953)

6)
7
8)
9)

10)

atm222 —a®m*=0
ax?+2ax —pr=0

22 —8ax+15a*=0

ab (22 +1) =@+ @

_@w-::zx

a?+b?
(B. Naval)
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11)
12)

14)

15)

16)
19)
20)

21)

29)

23)

24)
25)

26)

Questies de Exames de Admissio

1
s L

2= 1 T - 92

622~ 1721412 =

(E. Aerondutica)

|

= gl 3
r-2 zx—-1 m (E.P.C. - Ixcreito — Julho, 1953)
t-2 i r -3 -1 bo17) k22 - 2pkatp? — 4 =_0
z+1" z-1 : (I3. P. C. - xército - 1955)
[

2 + 4 T 1L+(Z+.’L+I)=__2

=9 = =9 1 x—=a x=0
T -1 1 g

D - 1 (I5. P. C. - Exéreito - 1953)

etermij . : .

ermine o valor da maior raiz da equacio 322+42—2=0

Calecul (B. P. C. do Ar- 1951)
cule o valor ue oo . .
22243z _;106 da raiz de maior valor absoluto na equagio

Calcular i
ek ular m na equacdo ma?—3x+m—1=0 de modo
que a unidade seja sua raiz.

Sab _3 .
endo que 5 ¢ raiz da equacio Sma?—-5x—1=0

calcule o valor de m.

Sem ¢ 3 g i

: (f:,: :ef((:clia;)o produto dos primeiros membros das equa-
raizes. (@+2)=0 ¢ (22+1) (3z - 5)=0 calcule suas
Verifique se —2 ¢ raiz de 222-52—-18 =0

01 er ¢ i

D . .
g;atcrmme; os valores de &k para os quais a equago :
(9% —12) 22 — (2% +Nae+k+5=0

1.°) tem rafzes simétricas ;

2.0 :
) tem uma s6 ralz nula. (. P, C. - Exéreito - 1955)

Equac¢ao do segundo grau 51

27) Determinar m ¢ p de modo que sejam nulas as raizes da
equacio : m (22 —ax41+m)+pr=a+2
(B.P.C.= Exéreito - 1953)
28) Que valores pode assumir o parimetro k para que a
equacio abaixo tenha uma das raizes nulas?
a2 —Ga+k2—3k—-4=0 ]
(I3. P. C. - Ixéreito - Julho, 1953. 3.° Ano)

29) Determinar m ¢ p na equagio ('71—71)-"52"'(""—2)1’_4:0

de modo que suas rafzes sejam simétricas.
a equagdo 22%— 5pr+2m —4=0

30) Calcule m e p para que
e de zero.

tenha uma ¢ somente uma raiz diferent
= 2 .
31) Qual o valor dem para que a equacao (m-1)x%+3mx
tenha uma sé raiz ndo nula.
32) Determinar &k de modo que as raizes da equagdo
5224-9x+k=0 sejam reais e desiguais. .
(E.P.C.- Exéreito - 1953)

e 422+ (m+1z+m+6= 0

—2m=0

33) Achar m para que as rafzes d
sejam reais e iguais.

34) Achar m para que a equagiio 4
possua raizes reais.

35) Determinar os valores de m para que & equagd
tenha rafzes iguais :

22— (m—1)z+m—2=0 :
( ) (E.P.C.- Taxéreito - Julho, 1953)

0 a2 —m(x— )=2—-2

22— 4a+2m— 1=0 néo

o abaixo

36) Determinar m para que a equag
tenha uma raiz dupla. 1)=0
37) Achar m para que a equagio (2m- D)2 +4mat20m = =
tenha duas rafzes distintas.
38) Qual a condigio para que as
ma24ng+p=0 sejam imagindrias?
39) Determinar k de sorte que a equagio

tenha uma raiz igual a zero. s
(Col. Militar - Selegio 1.

as raizes da equagio
(B.P.C. do Ar- 1951)

k)2 +3(-2k) =0

Cientifico - 1954)
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40) a) Calcular m na equagido a?—(m—1)z+m—-2=0

41)
42)
43)
44)

45)

46)

47)
48)

49)

, 50)

51)

de modo que as raizes sejam reais e iguais.
b) Calcular m na equagio : a2—3z+4+2(m—1)=0
de modo que as raizes sejam reais e desiguais.
(Col. Pedro IT - 4. Série Ginasial - 2.0 P. Parcial - 1954)

%ual 0 malor nimero inteiro que torna as rafzes da equagio
T=3x+m—1=0 reais e desiguais.

qlalcule 0 maior valor inteiro de m para o qual a equagio
2°+3z—m—5=0 ndo tenha rafzes reais.

] 5 .
%alcule © menor valor inteiro de m para que as raizes de
(I-m)2*~25+1=0 sejam reais e desiguais.

Dada a 5 2 _ 7o .
@ gt Se‘i;luaf}aci 3z — /e+1=0, determinar z'+z” e
" resolver a equagdio.  (E.P.C. do Ar- 1952)

galc;:ii éL:s(c))ma dos quadrados das rafzes da equagio

(I. Educagiio - 2.2 P. Parcial - 4.0 Série Ginasial - 1953)

gem.resolver a equagdo 32 — 2z — 5=0, calcule a soma
0s 1nversos de suas rafzes.

Calcu']e a soma dos cubos das rafzes de 32246z —1=0
Sem resolver a equacio 22—2(a—b)x4+(a—b)2 = 0 cal-

cule a média aritméti s -
d lca e a média as
rafzes. € geométrica de su

(Slem resolver a equacio 222 — 42+ 1=0 achar a soma
0s quadrados de suas rafzes.

Calcular % na equagdo (h+3)x? — 2(h4+1)z+h — 10=0 de
modo que a soma dos inversos das rafzes seja -l-
(E. Aerongutica - 1942)

Dada a equagio :c2—5x+q=0, achar ¢ de modo que:
a) uma das raizes seja 3 ; v

b) a soma dos inversos das raizes seja L}

(Col. Militar - Admissio ~ 1945)

Equagao do segundo grau 53

52) Determinar m, na equagio 22 —mz+6=0, de modo l(éue

. ) rafzes seja ——.
a soma dos inversos dos quadrados de suas raizes seja 3

53) Achar m, para que a equagdo 2e*4mz+1=0 tenha 2

soma dos quadrados de suas rafzes igual a -

5 A = 0 que
54) Calcular m na equagiio 2% - mz-+2x+8=0 de modo q
a soma das rafzes seja 5. . .
(Col. Pedro IT- 4.2 Série Ginasial - P. Parcial — 1953)
8 A2—mT =
55) Caleular m de modo que as rafzes da equagio & ma+6=0

satisfacam a condigdo : 3a'+42x¢" =13 N 55
Hatagam. ¢ (E. C. Dutra-4.* Série Ginasial - 1953)

: B s rafzes
56) Calcular m de modo que a média harmonica des 8

de 222 —x+m=0 seja igual a 10.
57) Sendo a e b as rafzes da eglua%io %
o valor de: (a+b2—-a*-b>t+a +b
58) Sem resolver as equagdes abaixo diga qu
rafzes :
a) 222 -8z +5=0 :
b) 322 +50+1=0 ;
|
I
|

22— 4x+1=0 caleule

al o sinal de suas

e) 22 4+2-12=0
j) m2a2-22+1=0
g) =2 +miz +1 =)

c) 522 -2z +8 =0
) h) —522 +9x-4=0

d) 222-3-3=0
x24+22% — 15=0 diga:

59) Sem resolver a equagio S
porque ?

@) se as rafzes tém o mesmo sinal ; z
i i iz : porque!
b) qual o sinal da maior raiz; p (E(.lP. ! atreito - 1952)

60) Reconheca os sinais da seguinte equagio : . "
’ a.t2+a3$+a2+b2=0 (E. P. C. - Exéreito - 1955)

= ue suas
61) Calcular m na equagio ma? = 3¢+1=0 de modo q
rafzes sejam positivas.
62) Calcular o menor valor int
da equacio ma?+3x-1=

eiro de m para 0 qual as raizes

(0 sdo positivas.
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63) Cazlcular m de modo que as rajzes da equagio
2224+-3x+m=0 sejam reais, iguais e negativas.

64) Caolcular o valor inteiro de m para o qual a equagio
22°+3x+m=0 tem raizes reais, desiguais e negativas.

65) Calculz;r 0 maior valor inteiro de m para o qual as rafzes
de ma”—3x4+1=0, sejam reais, desiguais e de sinais
contrarios.

66) Calcular m de modo que a equacio (m — 2)$2+'2_,; —-1=0

tenha raizes de sinais contririos sendo a maior, em valor
absoluto, negativa. '

Formar as equacoes cujas rafzes sio :

e Pk

68) —0,5 ¢ 0,4 i i 34+ VE

69) —2/3 ¢ 9/16 E 2 .
(Col. Pedro II - Art. 91) : 738) 24+ V3 e 2- V3 -

70) 2m e 0 1 (Col. Pedro II — 4.» Série Gi-

nasial - P. Parcial - 1953)
74) Escreva a equagio do 2.° grau cuja maior raiz 6 nula e
cujo valor absoluto da menor raiz ¢ (3V2)*

75) Compor a equagdo do 2.0 grau cujas rafzes sio os valores
_absolutos de z e y no sistema { 2*+2Y=3
3xy=1
76) Estabelecer a equagiio do 2.° grau cujo produto de suas
raizes é 1 e a maior é 2 + V3

77) Armar a equagdo do 2.° grau, que tenha para soma e
suas raizes a raiz da equacdo

(3_2:).. 1 1\2 pi= 1
== —— ) = -

€ para soma dos inversos das rafzes —5—
6

(E. Aeronsutica - Exame Selegio, C. Prévio — 5/1/49)

" 5 55
Equacao do segundo grau

el ) B =0
78) Ache os valores de a, para que as equagoes T az+8
e 22 — 52+46=0 tenham uma raiz comum.
. ) At B e das
79) Determinar m para que a unidade seja raiz comum
equagdes a2 —3ma+m=0 e 22—5r+4=0
~ « 22_prt+m=0 e
80) Calcular m para que as equagdes a°— Gr+m
22— 1le4+6m=0 tenham uma raiz comum.
. « - lo que
81) Determinar ¢ na equagio 22— 102+¢=0, de mode q
uma raiz scja o quadruplo da outra. .
. . s raizes se am
82) Determinar ¢ na equacio, de modo que Suas rafzes sej
consecutivas : x* —7a+c=0 I
i _ . = modo que
83) Determinar b na equagio 2x°-+br+1=0 .’dc q
uma de suas rafzes seja a metade da outra. )
na equagao

a dupla da
—1942)

84) Que valores se deverdo atribuir 2 "l’qc.
22+ma+8=0, para que uma das raizes ~P{) fe
outra ? (Aptidio ao Inst. Sup. de Agronomia=

22-8x+3=0
85) Determinar a, de modo que uma das rafzes de ax?-8x+

seja o triplo da outra.
86) Calcular m para que a equag :
0 quociente de suas rafzes igual a 2.

aeio mai—@Em-1z +
87) Calcillar o menor valor de m na equagao m!.'Lmes el
+m = 0 de modo que a razdo entre suas 1¢
88) Calcular m de modo que as rafzes d
existam e sejam inversas.
e da equagdo
J a ,
89) Determinar m, de modo que uma daélsqlgxift‘ii .
(m—1) a2 —8x+3=0 seja 0 inverso dé b
‘ = zes SA0 4
90) D&da, a equagﬁo 2x2—3:v+4- * 1 : —}7,_
: e
x| forme outra equagio Cujas rafzes 580 — € ~
] tra equagao
— 14 95=0, formar OuUMs . &
'eslsgc‘é—ivamex’lte, a mécila. c?;lt;nétlcq
; “das rafzes da equagio ;

do 22— Gx+m— 1=0 tenha

a equagio abaixo

0, cujas 12

91) Dada a equagdo &
cujas rafzes sejam,
e a média geométrica
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92) Dada a equacio $2—2p;v+'q2
do 2.° grau cujas r
aritmética e 4 m
dada.

93) Completar :

@) A equagio incompl ; ;
pleta do 2.0 gr o Taiz
nula é da forma grau que tem uma rat

b) Quando a soma das rafzes da equacio do 2.° grau

alzes sejam, respectivamente, a média
édia geométrica das rafzes da equagao
(L. P. C. - Exéreito — 1955)

for nula, a equagio ¢ do L1 (¢ S =0
¢) Supondoa>0e sendo 2’ ¢ ' asraizes de ax2-+bx+c=0
quandoz’ . z” <0 teremos —°— 0
-a

94) Complete : (E. P. C. - Exéreito - 1953)

@) A soma das rafzes da equacio 32245z —9=06 - -—--

b) s%gando b =0 as raizes da equagio ax?-+bx+c=0
¢) A equa_g—;i-o— —c_u-'- o _
Jas ralzes sifo 3 e -7 é __ ___ . _-
d) A
e

equagdo (z-2) (z+5)=0 tem para raizes --------

95 (I. Educagio - 2.5 P. Parcial - 4.8 Série — 23/11/53)
) al,)if'?'mme ¢ na equagio 42 — 12z 4 ¢ = 0 de modo que
llerenga das rafzes seja nove. (C. Naval — 1956)

REsrosmas:

=0, forme ouyra equagio

1) 0 .
) eol | 8) 5ae3a { 15) 0
20e- E 9)%6_11 I 16) 3 e 32
_ 1 a 1 :tq
4) ndo existem rai- ; a-b at+d | a+b
zes H 4 i 180, ——
n 1) 3e o !
5) —4e—-— ! 1 = V10
1 i 12) 3/4 0 23 19) ~—2—+3-———
6) z=+an I 13)3e1 I
P~ 2a | 14 z=3 (1 ¢ raiz B
7 0e i I extranha, pois { 21) m=2
1 I
1

anula o m.m.c.)

22) m=—10/9

p—— -

‘Equag(io do segundo grau 57

31) niio hd valor de m

5 i
28) & =2 6~y o I 32) k<81/20
2’ 3 ! "
or 1 33) m=-5o0um=19
24) E.. (Basta substituir  por —2) : 34) a3l
“0 = : 35) m=3
26) —3;5 e -5 ) : 36) "l=3 .
27) m=2, p=-1ou m=1, p=2
' 7 >—-lem#—3
28) 4 ou —1 : 37) mﬁ 2
29) m=2 e p<2 : 38) n*<dmp
30) m=2 e p=0 1 39) Oou 6
40) m=3em<17/8 1 46) -0 ! 52) f;
41) 3 I 47 -10 i 53) %
12) -8 I 48) a-bea-b {54 11
i I 535) 35/6e5
43) 2 : 49) 3 : 5 :
4) 73 e 1/3 I 50) - 16/5 ! :jf) ;
45) -8 i 51) 6e4 1 57)

. . 5 - is; d) de sinais

58) a) positivas; b) negativas; ¢) ndo tem rafzes rets; )e-) de sinais
contririos sendo a maior em valor absoluto pos tiva; f) positivas;
contrdrios sendo a maior em valor absoluto negativa; )

g) negativas; h) positivas. o

) jor raiz ¢ positiva
59) @) Nio; porque o produto — <0 b) a wmaior raiz ¢ P ‘e,
vo ¢é maior do que um negativo; a malor

porque um néimero positi 3
— <0
a

i i .soma
raiz, em valor absoluto, ¢ negativa porque a

s i . maior
60) Sc a > 0, negativas; se a <0, de sinais contrdrios sendo a ‘

em valor absoluto negativa.

67) 2243z -10=0
68) 10z2+4z—-2=0

78) a=17/3 ou a=6
79) 1/2

90) 4z*-3z+2=0
91) z?-122+35=0

. P ©g1) 16
9 i 70) 2%5 2.’;% . | gg) 12
61) m > — I 71) 22— k*=0 I
4 I a_ ¢ 1=0 1 83) £3
1 72) x*-3z+ i
o8 =2 | 73) g2—4dz+1=0 | 389 *6
63) 9/8 I 74) g2+182=0 { 85) 4
64) 1 : 75) 62— 9z+2=0 : 8?) 211
v L 18 ot-dpHl=) | 3&; o
66) m>2 2 _Br4-6=0 ’
| ™ o 4
| |
I I
| ]
1 i

69) 48z24-52-18=0

80) m=0 ou m=>5
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92) z°~(p+q) 2+pg=0
99) axt o =0; aztemt; < >0
' -a

g 1) 5/3 e '; reais e unétl icas se 0 T 1I 2 ]‘ C )
) S < ’
95) cC = - /2

SISTEMAS DE EQUACOES
DO 2° GRAU

Resolver :

D {:;}‘355 i 2) {a:‘~’+y2=25 i 3) 22—y2=8

Ty 1 zy="7 : cty=4
Resolver os sistemas redutiveis ao 2.° grau :

4) {m;~12=15 - 22 2 9
ST i T

5) {x2+y2=10 {8 !
9224-2y2=17 | R

5 {43)2—352: —18 i (1. Militar — 1937)
Lo 1 L9 {x2+y2—(x+y)=48
il ! x+y+ay=31

7 v. ] (8. Militar - 1940)
1 1 l 0y
5~ 5= 10 i 10 {2$+?/i7
z y2 i ) P

ReEsPosTas:

1) 2e3; 3c2
2)483;3@,4
3) 3el

4) 5e3;-5e-3

5) z=+3ey=+1
z=xley=+3
6) z=Fley=+2
1 1
D = o=
) 5 e3

! 8 8e6; 8c—b6
1

: 9) 3¢7;7¢c3
: 10) z=3, y=1

1

Problemas do primeiro grau 59

1)

2)

3)

4)

5)

6)
7

8)

9)

PROBLEMAS DO 1.° GRAU

2 .
Um pai diz a seu filho : hoje, a sua idade é 7 da minha
5 1 ; .
e hd 5 anos era T Qual a idade do pai e qual a do
)
filho ? (I3. P. C. - Excrcito - 1953)

Uma pessoa possui 2 cavalos e uma sela que vale
Cr$ 150,00. Colocando a sela no primeiro cavalo, vale
dste o dobro do segundo. Colocando-a no segundo, vale
éste Cr$ 300,00 menos do que o primeiro. Quanto vale
cada cavalo? (Maratona Intelectual - 1953)

A soma dos dois algarismos de um nimero é o' maior

nimero de um algarismo. Qual € ésse ntmero, se quando
lhe somamos 45 obtemos um outro nimero eserito com

0s mesmos algarismos?

Dois operirios fazem, juntos; um trabalho em 12 dias,
A . ? A A e

Um déles sozinho faz ésse trabalho em 20 dias. Em

quantos dias o outro far4, também s6, o mesmo trabalho?

Que horas sdo, se o que ainda resta para terminar o dia
2 e

é 3 do que j& passou?

Um pai tem 32 anos e 0 seu filho 14 ; quando aconteceu

ou acontecerd que a idade de um seja o triplo da do outro?

Num quintal hé, galinhas e coelhos. Ao todo 45 cabegas
e 106 pés. Quantos coelhos hd no quintal?

Uma torneira enche um tanque em 12 horas e outra
em 18 horas. Em quantas horas e minutos as duas juntas

encherdo o tanque?
A que horas, entre 3 e 4 horas, os ponteiros do relégio

se encontram ?
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1 .
0) Em que instante, entre 4 ¢ 5 hoHg, o8 poTleles: 48

11)

12)

13)

14)

15)

16)

17)

18)

relégio estdo opostos?

Em i
- guef Instante, entre 5 e 6 horas, os ponteiros de um
glo formam um 4ngulo reto?

s]zgltsi dzog:lgli iffl*rte{n,Ano mesmo instante e no mesmo

T téz’n Velockidoglals e B,_dlstantes gle 6km. Sabendo

Slem/h perguntqae es respectivamente iguais a 7km/h e

do 4 ,para e a-se quanto tempo levari o que partiu
alcangar o outro?- g

Dois t i

opc:)lsstotqregz c{)artem(,l no mesmo instante, e em sentidos

vamen;,’e i uas ci ades 4 e B, com velocidades respecti-

e gxlllt?s a‘ G?km/h. e 50km/h. Sabendo-se que a

ks e e as duas cidades é 330km, pergunta-se a
1stancia de A se encontrardo ?

Um n 1 &
avio parte de um po6rto com a velocidade de 8 nods.

milhas i % =

fnesmo o l hora) ; dua§ horas e meia apds parte, do

velocidagmzlo’ outro navio no mesmo sentido e com &

segund e de 12 nés. No fim de quantas horas ©
gundo alcangard o primeiro?

?ﬁ E;lill)lalzltig;z a(ilt? um escaler emprega 3 horas em remar

rio acima, em aixo e em regressar. Lm remar 12 milhas

milhas Sl prega o mesmo ten.:lpo que em remar 4
rio abaixo. Achar a velocidade do rio.

Elizzl\;ler 0 seguinte problema: Num depésito, hd via-
l'Oda:S ¢ 4 rodas e de 6 rodas, ao todo 40 viaturas ¢ 190
sit 5 Quanf:&% viaturas h4d de cada espécie, no depo-

0? (A solugdo deve ser algébrita).
(E. P. C. - Exército — Julho, 1953. 1.° Ano)

g?gl\(ﬁ 0l pgoblema : H4 18 anos, a idade de uma pesso2
ey ap 0 % uma, outra ; em 9 anos a idade da primeira
&tualmentse; /4 da da segunda. Que idade tem as duas

F (. P. C. - Exéreito - 1952)

I(}:S{glv? 0_Seguinte problema : Determinar um ndmero
algarismos compreendido entre 400 e 500, sabendc

-

Problemas do segundo grau 61

que a soma dos seus algarismos é 9 e que 0 nimero inver-
tido é igual a 36/47 do numero primitivo.

(E. P. C. - Exéreito - 1955)

19) Tem-se galinhas e carneiros, ao todo 21 cabegas e 50 pés.

Quantos animais hd de cada espécie ?

(Col. Pedro II- Artigo 91 —1949)

20) Um n.° foi dividido em 3 partes, sendo a 2.0 dobro de

15 ¢ a 3.5 0 dobro da 2.5 Se o n.° fosse duplicado a 2.*

parte aumentaria de uma unidade. Calcule ésse n.°.
’ (I. Educagio — 1956)

ReEsposTAs:

1) 35 e 10 anos ! .4 ! 13) 180km
2 crsooog0 e | MWD i 14) 5 horas
Crs$ 1 050,00 0 , g | 15) 4 nés
3) 27 | 10) 4hSmin327y | 16) 25 ¢ 15
4) 30 dias i 10 1 1M 2te2l
5) 14h 24min : 11) 5h 10min T e { 18) 423
6) 5 : ! 7 \ 7 galinha
7; - anos atraz i 5h 43min _ltT i 19) (ltir::l]:g;‘ 1s e 4
8) 7h 24min I 12) 3 horas 1 20) 3,5

PROBLEMAS DO 2.° GRAU

1) Determine dois nuimeros cuja soma seja (-2) e o pro-

duto seja. (—15). Solugdo algébrica.
(E.P.C.- Exéreito -~ 1952)

: .5
2) Dois nimeros inteiros estdo entre si na razio - € a
e seus quadrados excede de 5 centenas o
Caleular os nimeros.
(E. P. C. - Exército - 1953)

diferenga entr
quidruplo do menor.
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3) A som: is n
quadr-ll‘(l‘ladezl do‘m numeros ¢ 7 ¢ o primeiro mais a raiz
P ;i 0 segundo é 5. Achar os ndmeros.
som : is. ol i
i éa ;l{)s (jlxuz;dradAos de dois ndmeros inteiros e posi-
- Joeo4char esses numeros, sabendo-se que sd0
nsecutivos. ’ ‘
5) A difer
erenc s quadr :
enga dos quadrados de dois nimeros inteiros é 32.

triplo do m
enor excede o doby i i -
’ 6 . ades.
Achar os ntmeros, s G

6) Qual
0 . v 2 . » -
Q menor dos dois nimeros cuja soma 6 2 ¢ o produto
¢ —?
9

7) A difer
erence -
o8 doei:g;ll 1?1?1 dois nimeros 6 uma dezena. Qual o menor
g eros, se éle exced aiz quadrada d
- xcede a raiz quadrada do
malor de 2 unidades. -
8) Qual
al é o nimer O )
igual ao val ‘ne}lo que, diminuido de duas unidades, é
: alor absoluto de sua térea parte ?

9 Qual ¢ o ny :
b (; 1’17umero cujo valor absoluto de sua térga parte
menos o débro désse mesmo ntmero ?

10) Pér
em aca : i
ek e(({uagao ¢ resolver o seguinte problema: Qual ©
AT il 1e ‘é sempre igual A diferenga entre o valor
e seu dobro e 15 unidades ?

11) Pér aci
00111 L’fzrrnnereoquagao ¢ resolver o seguinte problema : Qual é
entre que ¢ igual ao valor absoluto da diferengd
0 seu triplo e 12 unidades?

12) A i
somag 4
dradcl)lsl'% 1((1)e dois numeros é 14 ¢ a soma dos seus qua-
8, 100. Quais sio os ntmeros ?
13) Jodo A (8. P. C. - BExéreito - Julho, 1953)
menésq;:ee £fiaz un: percurso de 30km, teria gasto 4 horas
% lmentasse sua veloei L&
; ; ual ¢
velocidade de Joig ? oy
14) Duas i .
S t v .
Pl'im(:;lif,leuas encrhem um tanque, juntas, em 6 horas.
4 gasta 5 horas mais do que a segunda pard

fazé-lo sdzi
zinha. Quanto t PR
empo gastard, isoladamente, &
segunda para encher o tanquItJa? s A, Jpolad ’

- T

Angulos, g

15) O produto dos dois algarismos de um nimero é 12.
Trocando a posicio dos algarismos, obteremos um outro
nimero que excede o primitivo de 36 unidades. Qual o
nimero ?

16) Um individuo, que féz uma viagem de 630km, teria gasto
menos 4 dias se caminhasse mais 10km por dia. Quantos
dias gastou na viagem e quantos quilometros caminhou
por dia? (. N. Engenharia - 1936)

17) Determinar um nimero de dois algarismos, tal que, divi-
dindo-o pela soma dos algarismos, é igual ao quociente 4 ;
e que o produto déstes algarismos mais 52 ¢ igual ao
niimero, escrito em ordem inversa.

(C. P. 0. R. - Selegiio - Novembro, 1950)

ReEsrosTAs:

1) -5e3 I 7 6 .l 12)6e8
2) 25 ¢ 35 : 8) 3 | 13) 3km/h
3) 4c3 { 0 3o 2L | 14) 10h
) e | 5 | 15) 26
5)7c¢9 i 2 I
3 ! 10) 15 e -5 I 16) 18d e 35km/d
6) % ! 11) 6 e 3 I 17) 48

99 GEOMETRIA

ANGULOS

1) Um 4ngulo mede 63°. Calcule seu complemento em graus

e grados.
2) Um angulo mede 130gr. Calcule seu suplemento em graus

e grados.
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3) Um dngulo mede 314° 24!
graus e grados. . Caleule o seu replemento em

4) Um 4ngulo mede 44° ¢/ 36". Calcule, em graus e grados,
- Seu complemento, suplemento e replemento.

5) Calcular, em
o graus, o complem 0 e 0
replemento do Angulo 3g/r_p ento, o suplement

6) Um 4ngulo mede 35,92gr. Caleular seu complemento,
suplemento e replemento.

7 A
: Eg;;n;;ulo mede 9,4gr. Caleule, em grados e em graus
blemento, o suplemento e o replemento désse Angulo:

8) Um dngulo z mede 34° 45 30”. Calcular os Angulos
A=2.'C’ B=3x e C=5x.

9) O angulo z=30° 1g’ 40”. Calcule o suplemento %
é'ngulo _4 = % .

Angulos 65

18)

19)
20)

21)

22)

23)

24)

Calcular o 4ngulo que aumentado de 20" é igual ao seu
complemento.

" 1N
Caleular o Angulo que excede seu complemento de 40”.
Qual o dngulo que diminuido de seu complemento é a
metade de seu suplemento?

Por um ponto P de uma reta r tragam-se, do mesmo
lado de 7, duas semi-retas. Calcular os trés dngulos for-
mados sabendo-se que suas medidas, expressas em graus,
sio nimeros consecutivos. )

Qual a medida, em graus, do dngulo agudo que os pon-
teiros formam as duas horas?

Qual a medida sexagesimal do menor dos dngulos que 0s
ponteiros fazem as 3h 30min?

2 |
Dois fingulos sio complementares; os 3 do maior ex-

10)

. " 3 .5 a
QAual 0 complemento de um angulo cuja medida 6 dez cedem os = do menor de 69°. Quais sio os dngulos?

Vezes menor do que 1090 5’ 20/ ?
U;m fmglﬂo A=0,5 grados. Qual o suplemento de i
N gfl 0 B, que ¢ 20 vézes menor do que 47 2
dlferenga da A angulos 6 90 32/ 24”. Qual a diferenga 26) Ache o fdngulo cujos —- do seu suplemento menos 0s —
e seus ¢ ) . ; 5
S complementos, em grados?

' Augifere:ll.ca‘ dos suplementos de dois Angulos é 60,08
e 2 diferenga entre gsses dngulos ?
+ diferenca entre dojg fngulos adjacentes, de lados exte- 27)

rior i 4
me;; eg{ linha, reta, é 20°,5, Quantos minutos possul ©
: I désses dojg angulos ?

15) Dois dngulos o
0

25) O dbbro do complemento de um #ngulo aumentado de

11)
36° 6 igual ao seu suplemento. Calcular o angulo.

12)

do seu complemento siio iguais ao dngulo aumentado de
sua trigésima parte.

13)

14 Qual é o dngulo que, somado & metade do seu replemento,

3
excede o seu suplemento de -1 do seu complemento ?

#, Qual 28) Dois dngulos m e n sdo adjacentes de lados exteriores em
DPostos ; 03 4". Q ) Dois dng 1 ;
e O vitting gomars 80 linha reta e, expressos em graus, Sao respectivamente

repleme
18) Deig ﬁnguliz(s) i;o(;?da um désse.s Angulos ? sgr. Como jguais a 3v—40 e 2¢v+60. Ache o dngulo m.
880 as rotas que foglsn;JeloA vértice somgm 180° 29) Os Angulos @, b, ¢ e d estio situados num mesmo pla~no
17) Dusg solas gy m €sses Angulos? ' o a sOma e em torno de um ponto ¢, expressos enB ggatils_,‘lgao,
dos dois menores Iétes formam 4 4ngulos tais (1135 obtusos respeetivamente, iguais a 3¢ 2{?’(, 21$+6 g o4 €
ormadog Calculara metade de um dos 4ngd 4z+40. Calcule o maior désses angulos.

© Major désses Angulos:
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Na fig. 1
g 1, caleular os elementos indicados, para cada

. : :
ma das hipéteses feitas a seguir :

30)
31)
32)

33)
34)

35)

36)

37)

38)

1

Fig. 1
Se b—a=20°
20°. Achar o menor dos dngulos.

3
Se a = 5 b. Achar b,

Se 0 d } g [ <

IS -
€, expressos em graus, a=>5z — 60 e b=4x-}42. Achar b.

. Q &‘”plc‘
l)l'ov . ' “Cr f q : 4 l Q '](1 “l(:(}“"l‘s
04 (]ll() as NHSSe 1'1Zes (le 2 d]lgll 0S & J‘ A 4

f 1 " A e. c al ll]O. STOS < 20

S ndao A (’B_ “0 » 1 a gen‘]l-[ei.l O )
. ' _3 ) ])IOVG qlle GXlStC ume ~ -1 0

Pelo vértice 0 d f\
g de 40B tmgaﬁi duas semi-retas inte-
T

19300 00D, Provo que, s 100 =500 « 505 > D0
enta 4 o
80 DOC é a semi-diferenca entre os ﬁngulosﬁe 507

L g .fOI mado p(}l{lS biSLG gl is

ANGULOS — PARALELAS

Duas paralel
alelas cor
ortadas por uma transversal formam um

dngulo de 38 ’
figura, 45" 127, Caleular os outros Angulos da

2)

Angulos — Paralelas 67

lA soma dos dngulos agudos, formados por 2 retas para-
clas cortadas por uma terceira, mede 240,24 grados.
Achar o valor dos Angulos obtusos.

Um dos angulos, que uma transversal forma com duas
paralelas, vale 3/5 de scu adjacente. Qual o valor, em
graus ¢ minutos, dos oito dngulos da figura ?

ais externos for-

A diferenga entre dois dngulos colater
Achar

mados por duas paralelas ¢ uma secante mede 36°.
0 menor désses Angulos.

Duas paralelas cortadas por uma transversal formam
dois 4ngulos correspondentes representados, em graus,
por 5x+20 ¢ 2x+50, respectivamente. Calcular ésses
dngulos.  (Col. Pedro II - 3.5 S¢rie Ginasial - P. Parcial - 1953)

Na figura 2, calcular os elementos indicados, para cada

uma das hipéteses feitas a seguir :

TFig. 2

6) Calcular o dngulo formado pelas bissetrizes dos &ngulos

b ec

7) Se ¢—f=060°. Calcular h.

8) Se a=5h. Calcular c.
9) Se a soma dos Angulos ag
10) Se dois Angulos colaterais exter

udos mede 124°, achar a.
nos diferem de 20°, achar b.
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11) Se, expressos em graus, d=2x-+10 ¢ e= 8z — 30, sk 4.
12) Se, expressos em graus, a=5z-30 c g=3x+20, achar g¢.

13)

14)

15)

Duas retas r e s cortadas por uma transversal formam
dngulos alternos internos, expressos em graus, por 2m-30
e 3m—20. Calcular m, para que 7 e s sejam paralelas.
Trés retas, 2 a 2 concorrentes, formam 8 Angulos, dos
quais a soma dos 4 agudos é 288°, Pode acontecer que
2 dessas retas sejam paralelas ?
Uma reta » intercepta uma reta z formando dois 4ngulos
adjacentes que diferem do um- dngulo reto. A reta s,
incidente a z, que forma com z dngulos agudos comple-
mentares é paralela, a »?

ResrosrTag:

1
.2)
3)
4)

%

11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)

1)

2)
3)

¢ ANGULOS
& ~ 6) 64,08gr; 164,08gr ¢ 364,08gr
AL 7) 90,6gr; 190,6gr; 390,6gr e

45° 36' e 5Ggl

) 81° 327 24/
450 507 24" ; 1350 500 247,

351° 32/ 247

1
1
1
i 1710 32" 24" ;
|
|
|
1
|
1
|
1

315 50’ 24" e 58,93gr 8) 69°31'; 1040 16’ 30”; 173°

158,93gr;  358,03gr 477 30"

890 59" 29/ . 1790 59¢ 99 9) 1720 25’ 90

e 359 59’ 22/ 10) 79 5’ 28

199,975gr : 19) 45° 20" : 27) 300

10,6gr : 20) 720 [ 28) 560

54 32’ 247 1 21) 50, 60° ¢ 610 | 29) 1200

4785" | 22) 60 !

3190 28' 28" | 93y 750 = SHyale

perpendiculares : T 24) 1440 o 360 : 31) 1120 30/

1440 I 25) 36 [ 32) 300

440 50 I 26) Goo I 33) 1300

ANGULOS — PARALEAg

4de38 45’ 12 ¢ 1 4y » ;

4 de 141° 14/ 487 | 5; ;3 i B 1500 I 12) 95°

139, 96gr L 9o | g0 M 1) o

290 30 57° 307 | : i I 14) Nio
30" e 157° 30 t 7 600 | 11) 500 I

15) Sim

Angulos — Tridngulos 69

1)

2)

1)

5)

6)

8)

9)

10)

11)

12)

ANGULOS — TRIANGULOS

O 4angulo do vértice de um trjzingulo iséscele‘s; mede
320 15 32", Quanto medem os dngulos da basg ? .
i (Col. Pedro II- 3. Série Ginasial - P. Parcial — 1953)

: & ; do
Um dos dngulos da base de um :mfmgulo is6sceles me
35 (/. Caleular o édngulo do vértice. e

- 14 eles
Um dos 4ngulos externos da base de lim txl_mngulzrliz ns;ulo-
mede 102° 52’. Calcular o menor angulo do

A is 4 s m 158°
Em um tridngulo retdngulo dois a.nAgullcl)la soma
12’ 30”. Calcular.os 4ngulos do tridngulo. .
i izes dos
Calcular o Angulo agudo forAmado ppléas E;sssetrlze
dngulos de um tridngulo retingulo isdsceles.

issetrizes de
Calcular o #4ngulo obtuso formado pelfls? bissetri
dois 4Angulos de um tridngulo equildtero?

aneulo AN » i gudo é — do

Em um tl'i‘AHg lo reté gulo um ngulo abud | 1
v 14 lo?

outro. Qual o valor do menor dos ﬁngulos do triangu

B ados, medem,
Em um tridngulo retingulo, os angulosi em grmaio,r 6L o
respectivamente, x, 3x e 4v. Caleular o g
agudo. .
§ dngulo é
Em um tridngulo, o 4ngulo extelncz1 doax(?:lzlr'lg‘; 1({); i
igual a ésse dngulo. Qual oovalsolr‘io(,e“f
maior excede o menor de 67° 3 ! ] L
ase ex
Num tridngulo escaleno um dos éngtul(::se i(rlg b b5
o outro de 12° ¢ o Angulo externo do ter
154°. Calcular o maior 4ngulo.
. )
Num tridngulo acutﬁngulo umsc;gl :
A diferenga entre os dois menore
os angulos do tridngulo.

Ache os Angulos de um triéngu]f)s tf
o dngulo A ¢é a metade de B, e este,

Angulos mede 87°.
ulos é 25°. Calcular

B(C sabendo-se que
o dbbro de C.
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13) Em um tridngulo isosceles, o Angulo do vértice é ——f— do
5

14)
15)

16)

17)
18)
19)
20)
21)

22)

dngulo formado pelas bissetrizes dos angulos da base.
Qual o valor do menor dngulo interno?

lB\}llmf triangulo acutangulo A BC a bissetriz B ¢ a altur:
azem um dngulo de 20°. Ache o maior dos dngulos
do tridngulo se um déles mede GOe.

11,\1‘.““ tridngulo I'(_ltz‘mgylo a mediana, relativa & hipotenusa,
_,01 m‘il A bls‘setrlz de um dos fngulos agudos um
angulo de 126°. Caleular os dngulos agudos do triangulo.

f1‘\T1‘1m tridngulo retdngulo a mediana relativa A hipotenusa
orma com essa hipotenusa um angulo de 120°. Defer-
minar os angulos agudos do tridingulo reténgulo.

(I5. P. C. - Exéreito — Julho, 1953. 3.° Ano)

Num tri4 isésce 4 : .

N quint:;, Lll'gl.lt}o clis‘()a‘c(,les o0 angulo externo desigual é igual
1 barte da soma dos dois outros angulos externos.

Qual a medida do dngulo interno desigual ?

Num tridngulo retdngulo isésceles, caleular
forrpa as bissetrizes extern
desiguais.

. o angulo que
as de dois 4ngulos externos

A§ medidas dos 4ngulos de um tri
numeros consecutivos, calcular
que é o maior lado.
(I;Ili(r)r; 1 chg;g':iloojlﬁﬁgu?odiffemnglu entre dois de seus angulos
; g _ ormado pela bissetriz ¢ a : K
tragadas do vértice do terceiro f‘:ngulolSSOth B
Num tridngulo retingulo, o
e a altura, tracadas do vér
Qual o valor do menor

langulo sio em graus,
0 angulo oposto A base,

“anguloAformado pela bissetriz
€riice do Angulo reto, mede 24°.
: angulo interno ?
m um tridngulo ret4
i ngulo, ¢ i¢
do vértice do dngulo gretoo’ A s i b

formam um 4 o
alcule os dngulos internog do trifmguloangu}o e o

Angulos — Tridngulos 71

30) Provar que num tr

23) Num tridngulo ABC, a bissetriz externa CF forma com

o bissetriz interna BF um Angulo de 10° e a altura AH
forma com a bissetriz interna AS um 4ngulo de 30°.
Caleular os dngulos do triingulo.
5 A / J ’ 1’
Num triangulo ABC, o &ngulo A mede 43° 20 12",
Caleular o Angulo formado pela bissetriz interna de B
com a bissetriz externa de C.

Num tridngulo reténgulo, o ﬁngquA formado pela élltl?l’rlz:
e bissetriz tracadas do vértice do ingulo reto mede
48’ 57", Calcular o dngulo forma_do pelaAaltura e tg me-
diana tracadas, também, do vértice do Angulo re o.1

T A A 7 "’ ar
Em um triéngulo, um ingulo mcclg 20° 15" 30 5 .Calm;ros
o Angulo formado pelas bissetrizes internas dos dois ou
angulos.
Num tridngulo, o fngulo formado :
nas dos dois menores éngulos mede 155°.
maior 4dngulo do tridngulo.

pelas bissetrizes inter-
Calcular o

28) Se a+x=180°, prove que x=y (fig. 3).
29) Se a = % yea= %a, caleule = (fig. 3).

~0
Fig. 3

iAngulo ABC, em que B=3C o angulo
& formado pela bissetriz e a altura, tragadas do vértice

A, & igual ao dngulo C. A '
num tridngulo retdngulo, 0 débro do maior
de o Angulo z, formado pela altura e

értice do Angulo reto.

Provar que,
dngulo agudo exce
maediana tragadas do v
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32) Prove que, em qualquer tridngulo, um dngulo qualquer
¢ igual ao ddbro do angulo formado pelas bissetrizes dos
018 outros 4ngulos, diminuido de 180°.

33) Num tridngulo isésceles ABC do base AC, traca-se a
altura AH relativa ao lado BC. Provar que o 4ngulo
HAC ¢ igual a metade do 4ngulo 4 BC.

34) Duas semi-retas Oz e Oy formam um ingulo de 60°.
Sébre 0z marquemos os pontos A4 ¢ B tais que 0A=Fk

e OB=2f. Consideremos, também, um ponto €, de Oy
tal que OC'=3k. Provar que o tridngulo A BC é isésceles.

RESPOSTAS:

1) 730 527 147

2) 1090 48/

3) 250 44/

4) 90, 68° 12' 307"
e 110 477 3g7

9) 90, 220 217 991
e 670 38’ 40"

10) 83e

11) 870, 590 ¢ 340

12) 45°, 900 ¢ 450

I 18) 670 30
I 19) 610

I 20) 200

i 21) 21°

| 22) 000, 540 ¢ 36°
:

I

|

I

]

I

I

]

I
I
I
I
I
I
I
1
I
:
| 14) 800
I
1
1
1
1

5) 45 13) 200 ' 23) 200, 110° ¢ 50°
24) 21° 407.6"
o) 1age 15) 360 ¢ 540 25) G3° 377 54"
7 27 16) 60° ¢ 300 26) 100° 7 45"
8) T5gr . 17) 1200 27) 1300
5 28) a4y = 1800 a+y=q4z ‘o gy
29) 60°

POLIGONOS : ANGULOS — DrAGoNAIS

1) Calcular a soma dog ingulos internog e a dos Angulos
externos de um decdgono.

2) Qual ¢ o poligono convexo cyj

& 180007 a soma dos dngulos internos

soma de seus dngulos exter
de lados désge poligono ?

i ] 78
z ~ iy S
Poligonos: Angulos — Diagonai

4)

5
6)

8)
9)
10)

11)

12)

13)

14)

i convexo
A soma dos fngulos internos de um poli(;gggg et
aumentada da soma dos dngulos exte}r’l‘igi . ?Ea
¢ igual a 1800 grados. Qual é o poligono : et
jo 4 cterno mede 45° !
Qual é o poligono regular cujo dngulo externo

Quantos lados tem o poligono regular cujo dngulo interno
vd 1560 ? .

g:;(\; é proligoxlo regular cujo dngulo interno € igual ao

a For ? .

(‘2':'5:::(): ‘;i(sllci;otem o poligono regular cujo &ngulo interno

¢ o débro do externo?

z2::11 z J(:(;)ol?gizoercgular cujo ﬁ-nglkllo intemTE) :}llllgentado

de um angulo reto ¢ igual ao seu dngulo externo!

5 BV xterno
Quantos lados tem o poligono _regulzu cujo 4ngulo e
¢ 1/12 da soma dos dngulos internos. SERRD0
5 A 3 . 3. eX
Qual o poligono regular cujos a“g“los. m;e”)lgrem_l_ 15 o
respectivamente, sio expressos, em graus, |
160 — 257 d
: : : : e um
Qual o valor de 2 se os dngulos interno e (zlztrim?especti—
poligono regular, eXPYGSSOS? o, graus, MRt
vamente, 6z—2 ¢ 13z+49? soonlos i
: in
Qual o poligono convexo cuja soma do(sled ugm 4ng
excede a soma dos dngulos externos
meia volta ? ,
X 4ngulos internos
_ : - a soma dos 4ng A ‘
2\9110 (I pollgocélz)o convexo 0133 P. C. - Exército - Janeiro, 1953)
¢ 1gual a 1 °. sy lar
. gono regular
A soma dos 4ngulos internos de Ium lgczi?;erﬂo. Dizer
convexo é 24 vézes maior que seu angulo €

quantos lados tem o poligollga- P. C. - Bxército — Julho, 1953)

jo
i regular convexo cuj
ligons £ (E. Naval - 1952)

nternos
ulo de

Quantos lados tem um po
dngulo interno mede 144°. e
O dngulo interno de um poligono regl&rﬁitos lados tem
triplo de seu dngulo externo. Dizer d R RS
0 poligono. (E. P. C. - Exército - Julho, .
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18) O angulo interno de um poligono regular é o quddruplo
del seu dngulo externo. Calcule o ndmero de lados désse
poligono. (T. P. C. - Ixéreito - 1955)

19) Achm;os dngulos do pentdgono convexo A BCDIE, sabendo
que A=B, C=D=A+422 30’ ¢ A=21.

20) Sﬁjg, uma linha poligonal aberta A BCDE, onde : B=150°,
C=100° ¢ AB paralelo a DE. Caleular o angulo D.

21) Em um poligono regular as mediatrizes de dois lados
consecutivos formam um 4ngulo de 36°. Determinar o
poligono.

22) ABCDE é um pentigono convexo em que AL é paralelo
a BC, (~A=40° e D—B=30°. Calcular E.

23) Quantas diagonais tem um icosigono convexo?

24) Quantos lados tem o poligono convexo de 27 diagonais?

25) Qual. 0 poligono convexo cujo nimero de lados é igual ao
de diagonais ?

26) Quantos lados tem o poligono cujo nimero de diagonais
¢ o dobro do nimero de lados?

27) O 4ngulo interno de um poligono regular convexo mede
157° 30’. Quantas diagonais tem o poligono?

28) Quantas diagonais distintas tem um poligono regular
convexo cujo Angulo externo mede 40°7?

29) Calcule a soma dos dngulos internos de um poligono
regular, cujo nimero de diagonais excede o de lados de
25 unidades.

30) Em um poligono regular convexo as mediatrizes de dois
lados consecutivos fazem um é4ngulo de 50 grados. Cal-
cule o numero de diagonais distintas do poligono.

31) Em um poligono regular, cujos vértices A, B ¢ C silo
consecutivos, a diagonal AC forma com o lado BC' um
dngulo de 30°. Quantas diagonais distintas do polignno
tem um de seus extremos no vértice A ?

Angulos — Quadrildteros 75

32) As mediatrizes de dois lados consecutivos de um poligono
regular convexo formam um #ngulo de 40°. Quantas
diagonais distintas podemos tragar de cada um dos vér-
tices désse poligono? :

) 3 i . "
33) Num poligono convexo os 5 do numero de diagonais

distintas excede a metade do niimero de lados do poligono
de 16 unidades. Ache a soma dos dngulos internos do
poligono.

34) Provar que nenhum poligono convexo pode possulr maits
de 3 Angulos agudos.

35) Em qualquer poligono convexo, excetuando o tn_ﬁngt\llo,
qualquer Angulo interno é menor do que a soma dos outros
angulos internos. Provar.

RESPOSTAS:

D 14400 ¢ 3600 i 13) pentdgono | 23) 170
2) dodecdgono I 14) octdgono : 24) 9

4 7 | 15) 8 [ 25) pentdgono
4) enedigono i 16) 10 : 26) 7

& “Ctégono 1) 8 | 21 104
7) (]]:)l:ldl"],(]o ; 18) ]0 0 1‘320 : 28) 27

o : 19) 13 (1)90’1};}29 o s | 29) 1 440°
9) octégono : 550’ : 30) 20
10) 12 I 20) 1100 ro31 3

11) octdgono | 21) decdgono . 32) G

12) 7 . i 22) 1100 I 32) 1440°

ANGULOS — QUADRILATEROS

amo medem,
tros Angulos.

dem, juntos,

1) Dois angulos consecutivos de um paralelogr
respectivamente, 45° e 135°. Caleular os ou

2) Dois angulos opostos de um paralelogramo me
67°. Caleular o valor dos outros Angulos.
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3) Um 4
) Um éngulo de um romhdide mede 380 18’ 20”. Qual 0

4)
5)
6)
7)
8)
9)

10)

11)

12)

13)

14)

15)

16)

valor A
de um de seus angulos obtusos ?

Um «'}.n 0 0O 3 - 2.) ua
u {

’ ig I e.\tel‘n de um IOSangO medc ].'. G t ,- Q 1"1

2 med da de CCldﬂ, um de Seus ﬁ.ngulos uglldOS .

Em um ; i
rombdi 5 x
wetsde do maigg’ Ocmlenm de seus 4ngulos internos ¢ a
- Calcular a medida de seus 4ngulos.

Num i 4
o Xgﬁlbélde, um dos 4ngulos externos mede 100° 20’
ar o menor dos Angulos internos.

Ilurn. tI‘ pézl() S(is S O é 0S e 1(’1110b ]llc:
a

Num trapézi
apézio retingul 3

A < 0, 0 menor ﬁnrru 0oé — s
Ache os 4ngulos internos. gulo ¢ = do maior.

Num il4 ’
— Clllg%(}ul:ételro,]a‘son}a de dois de seus dngulos inter-
o - Galeular o dngulo formado pelas bissetrizes
o as dos dois outros dngulos. )
u " .
forgaggadliléFGIP ABCD, A+B=200°. Calcular o Angulo
belas bissetrizes externas, tracadas de € e D-

Num ;

quadrildtero is 4 .
respectivamente. 50 odg(l)s, 4déll(lg,ulo:iscon’sozzcuhvos medem,
dngulo formado e 58° 9" 18”. Calecular o
‘ ormado pelas bissetrizes dos doi %
internos, pelas bissetrizes dos dois outros angulos

Cal ; . A
. cular o valor dos Angulos obtusos de um losango,

sabendo-se que uma de s i i
£ suas diagonais forma com
dos lados um Angulo de 12° 30’. 3
A bissetriz de um angulo
. A g obtuso de um losango forms
com um dos lados um dngulo de 63°. Calcule Ogmlorn(;a
cada Angulo agudo. ) 2

Qual a medida do 4ngulo formado pc ] :
dois 4ngulos consecutivos de um losaﬁzlc? ; Rt

Em um trapézio iséscel A
eles um 4ngulo obt
o uso m 0
Elalcular'o dngulo agudo formado pelas biss te'.c!e 1o,
Angulos internos da base maior T e

y

Angulos — Quadrildteros 77

17) Em um trapézio retangulo formado pelas bissetrizes dos

Angulos internos, adjacentes & base maior, mede 105°.

Calcular o maijor dngulo do trapézio.

18) Em um quadrilitero os dngulos, expressos em graus, sdo
representados, respectivamente, por:

90 — 5z ¢ 2v4120. Calcular quantos graus
de seus dngulos.

3$+80; 40 — 3:5:

tem o maior

19) A diferenca entre o maior e o menor dngulo de um tra-

pézio retingulo é 18°.
formado pelas bissetrizes dos dngulos de sua b

20) En,] um losango ABCD, o dingulo 4 mede
mCCJIOS de AB e AD sio, respectivamente,
0s 4ngulos internos do tridngulo PAQ.

Qual o valor do dngulo obtuso

ase menor ?

120°. Os pontos
Pe Q. Calcular

2 ; . .
D P’_O"m' que é reto o Angulo formado pelas bissetrizes de
dois Angulos consecutivos de um rombéide.

22 O A i i
) Provar que, o éngulo formado pelas bissetrizes
e do maior dngulo, de um trapézio retangulo,

do menor
mede 90°.

2 . . < 2
3) Provar que, em um trapézio isdsceles, 0s 4ngulos perten-

centes a uma mesma base sio iguais.

angulo formado pelas

2 . 4710 i
1) Provar que, um trapézio isésceles, 0
¢ igual a um dos

bissetrizes dos Angulos da base maior

angulos da base menor.

RESPOSTAS:

1) 450 ¢ 1350

2) 1460 307

3) 1410 417 407

4) 1350

5) 430 35’

6) 60°, G0°, 120° o
1200

7) 790 59 50"

8)
9)

10)
11)

12) 5

13)

790 50’ e 100°
10/
90, 90°, 54° e
126°
95°
80°

14) 54°
15) 90°

16) 48°

17) 120°

18) 140°

19) 94° 30’

20) 30°, 120° e 300

e ——
3 s~ e~ —
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11) Se, na figura 55, o arco AB ¢ a metade do arco MC,eo0
ANGULOS - angulo formado pelas secantes MA e CB mede m graus,
i LO§ NO CIRCULO prove que o arco AB mede 2m graus.
. 12) A corda AB de uma circunferéncia ¢ o lado do do octoégono
A ‘ resular inserito. Das extremidades A ¢ B tragam-se tan-
\ gentes A cireunferéncia. Caleular o angulo que as duas
B tangentes formam na sua intersec¢io.
M N 13) A corda MN de uma circunferéncia é o lado de um hex4-
gono regular inscrito. Calcular os angulos agudos MON
W e MPN, sendo O o centro da circunferéncia e P um de
C 1 seus pontos. )
14) Numa circunferéncia, AB ¢ o Jado do hexdgono regular
inscrito ¢ BC é o lado do pentdgono regular inscrito.
2 Caleular os angulos internos do tridingulo ABC.
Em uma circunferéncia AB, BC e CD sio, respectiva-
Na s Fig. 4 Mente, os lados do hexdgono, pentdgono e quadrado inscritos
AB ¢ 3(;fllgu1a 4, PM ¢ pg o5 nessa circunferéncia. Calcular :
A : Ra0 tg e . n
tridngylo eqm;l;t UM pentdgong 'llf‘grcni.c.s, MN 6 um diimetro, 15) o dngulo ADB
e, : €ro.  Caleylay - cgular ¢ M(C o lado de um 16) o aAngulo ADC
8ulo 40p ’ p
2) o034 17) o 4 ;
angulo 4op o angulo ABD
2 0 dngylg Mcp 18) o Angulo agudo formado pelas cordas AC e BD
. 0 dngy], Mpe f 19) o 4ngulo formado pelas secantes AB e CD
6) © dngulo MB¢ 20) o &ngulo formado pelas tangentes tracadas por 4 e B
04 : . '
dadngulo formado ) 21) o fngulo ex-inscrito formado pela corda AC e o prolon-
2 “COrda NC. Pela corda pre com . gamento da corda CD.
8) © dngulo agudo fop o prolongamento 22) o 4ngulo formado pela corda AB e a tangente tragada
0 angulg f Mado pelas por B
9 Ormadg S cordas 4N I ' ;
) Prove que ¢ ¢ Pelas Secantes 74 Rk g 23) o Angulo formado pela secante ¢D com a tangente tra-
10) S, na fangulo J7op & 8 CB. cada por B.
z?_" ulay égslsl:\s ;11.’ arco prcy H Bora ' 24) As tangentes a uma circunferéncia, nos pontos A e B,
tdas A B]l(«}o Sabendo (ltii\(\ced% 0 arco AB de 307 formam um 4ngulo de 54> C é um ponto Ilafglt;cncentc
) ede 100., ~ © @ngulo formado pelas a0 menor dos arcos AB. Caleular 0 angulo ACD5.
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25) Um 4ngulo ‘inscrito 6 formado por um diimetro e Uf’;“
corda e mede 48, Caleular o valor do arco subtendido
pela corda.,

26) Duas secantes se
50°. O menor dog arco
80°. Calcular o v
secantes.

s interceptados pelas secantes mcldli
alor do maior arco interceptado pelas

27) Calcular o dngulo inscrito formado por duas cordas qllle
530, respectivamente, o lado do hexdgono regular e do
triingulo equildtero inscritos,

28) Os lados de um 4ngulo insey
didmetro e ymy cord
metade do arco subten

o

itO SﬁO, I'CSI)CCt-inunente’ f\)
A que subtende um arco igual
dido pelos lados do dngulo inscrito-
Calcular o dngulo Inserito,
29) Duag cordas se corgam for
75°. Um dog arcos subtend
€ o dobro do outro,

. le
mando um 4ngulo agu}lo (lo
idos pelos lados désse angu
dual o maior dog arcos ?

Na figurg 5.

Fig, 5 ‘
dngulo ¢ gap o dido
ladog mede ngldo‘st‘- Que o arco subtenc
ar o fn
didos eng,
e s
: ad
a Cll‘cunfcl.éncia‘ 08 medem
32) Caleyly,

30) Caleylyy 0
pelos seus
31) Caley !
0d S&bendo een”
-8 P ree
€ que os arcos comp 1

: L, e
» TeSpectivamente, — ¢

3

0s arcog \

Sabendo.gq Que c:fg:t??lldog Pelos lados do angulo ©
, = 80

o A Ul
nterceptam formando um Angulo de

33)

34)

36)

37)

38)

81
Angulos no circulo

c, €Xpressos

A -se que a, b-e ¢

Calcular o 4ngulo d, sabendo q+5 20+25
yx—10 e e

3
em graus, sio respectivamente,
s ub-
ey B ® semicirculo s
As bases de um trapézio inscrito liﬁi]elnte 1/8~e 1/3 da
tendem arcos que valem, respective :

ol do trapézio.
. X 4 los 1nternos :
circunferéncia. Caleular os angu (E. P. C. do Ar- 1952)

re a
interceptam sob

Os lados de um #ngulo cxtel‘ll‘é Ilzeillzltg-se I()7111‘3 o8 cordag
circunferéneia arcos AB e CD. Sa s lados do tl.'i{mgulo
AB e CD sdo, respectivamente, 0 critos na circunfe-
equilﬁtcro’ e do octégono regular 111:)5 é\’terno E.

e o . ingu 3

rénela determinar o valor dc(iE ch  Exéreito - Julho, 1953)

ma semi-circunferenc?S.
6zio sabendo-se que Sus

‘{dos de um decigono
) inscritos na circunfe-
1953. 3.° Ano)

Um trapézio estd insql'ltotrr‘ll‘;
Determinar os fngulos désse (;s I
bases sio, respeotwamentc.’l,tel.o
feEuar 6 do Wilogio qul dE\'ér(’:ito- Julho,
réncia. (1. P. C. - B

. uir :
ens & seg
Complete os espagos em branco nos 1t

a s Suplemell"
@) As bissetrizes de dois angulos 1a dj:llcfente ________
tares formam entre si um angulo olfgono regular
b) A soma dos Angulos externos de v P
convexo é igual a - -------- )
13
. os pelo vértice
¢) Dois angulos opostos p &, 7. G~

sigio que
ma propo

ta u da com & pala.vra:
te de cada uma :

ao sHismmmmnnzh
éreito — Julho, 1953)

. ‘e i eseri
Em cada item abaixo, esta‘_(;3 Respon
poderd ser verdadeira ou ndc&so adian

<l ) €3
cerlo ou errado, conforme 0 Qe for verifi-

c.
40 @ be .
@) Num tridngulo, os lados sd0 @ o maior lado,

24 ¢2 sendo @
cada a desigualdade a21<b e
o tridngulo é acutangulo ---
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: Al e * medida
b) Numa circunferéncia o dngulo central tem por n
metade do arco compreendido entre seus lados

! : , sio for-
¢) As diagonais de um losango cortam-se ao meio [
mando ingulos agudos

) (I8, P. C. - Lixéreito - Julho, 1953)

= . adrilatero
39) Provar que, se 4, B, C e D siio vértices de um quadrilit e
€ pertencem a umg circunfcréncia, entdo os dngulos op
tos sdo suplementares.
40) Prove que cord

as paralelas trag:
de um didmetr

b o
adas pelas extremidade
0 540 iguais.

4 . 5 as
Provar que og angulos DAC o DBC, determinados pel _10
fhagonals AC e BD de um quadrilitero inseritivel, s
iguais.

41)

42) Provar que os 4

vértices de um ret
Uma mesma, cipe

A m a
angulo pertence
unferéncig,

REsPogmyg:

1) 72 : b o o
2; ;60 : ii) 60° ¢ 30 I 27) 90°
g )30 560 gy, I 28) 60°
15) 300 ! 100
4) 6o ' 56 | oA
5) 600 110 6 | 30) 320 30"
6) 900 ' L1 e I' 81) 96°
7) 540 | Do | 82) T3 o 58
8) 240 1 19) 330 I 33) 550
9 2 fngy) L 10 | 30) 2 do 410 157 €
ngulos me. 1 o i 38° 49
derg. paC® e { ;;; :1)’11 { 2 de 1;330 |
10) 1150 ¢ ggo b . | B8y 870 ol 1410 €
1 s .- ! 3) 630 : 36) -390," 399,
=z=’A} : 21) 1260 1 141 ; jrunis
12) 135 L. 25) 840 | 37) 00, 360°e g™
2) 1350 i | 38) corto, errado:
2()) 180" | -8) certo,
|

crrado

1,1”} —_— (’"H,’] ! 83
1 l h(ln a

{ @ | i H[XNQ[\
LINHAS PROPORCIONAIS — SEMEL

1)

2)

3)

5)

6)

7)

8)
9)

~10)

11)

«x\.to

23 eccdo
AB=45cm na razio de secg

ivide o segmento
P que divide 8
i sicio do ponto £7 que ¢ -
Determinar a posic¢io dc .

woedo joual a —
AB=48cm na razio da sec¢io 12 3 ra?‘iOB'
) m na razio—
" 4B =40em1 B
Dividir, internamente, o segmento AB=
- 2

_ 2
; razi0—"
; 30cm na e
ividir. extoerns te, o segmento de 3
Dividir, externamente,

LV 1az [ 0 V1 0 S IllClltO
H cC (&3 ]I(IO eg
:U-l(allldl « (a4 ‘.

— A cular o
o AB=060cm, cal
AT reta o segmento AB s P divide AB,
Dado s6bre lllméll(;ss'm rota, sabendo-se que
segmento PA, i N
5 7 :\UO —— ]
externamente, na raz 5 + diem, clusilar ©

nto AB S aa AB
Dado sébre uma reta o segme que M divide 45,

ndo-se
segmento M, dessa reta, sabe

internamente na razio )

= na
4AB=12cm
scomento -
Dividir, harmodnicamente, 0 5€3

b

razio 2. ok
’ divic
Yt sagrionito AB:ISOCcn]l(,Li;(l)‘lu* o segm
3 ; B, aletiac: < é 4.
elos pontos M e P. “aict nica [
SWbellcll)o—se que a raziio harm ‘monicos em rel&i‘af)
, P sio conjugadosl?ﬂlpm A raz@o har-
Os DOlztos M 4(310 m SogmEIto 1,11) =
a0s extremos de SN e AP "
mdnica é 2/5. Caleular ADM harmonicos em relagiio
[ ¢ P sio conjuga(loi —NIO('IH e BP=23dcm,
Os pontoj; Aq?\,mu]o-sc que AM=
a A e B. Sabe

calecular AP.

ido hn.rnlﬁr}i(.mme?‘tl;
ento aditivo A1
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12) Em uma divisdo ha

13)

14)

15)

16)

17)

18)

19)

Questées de Exames de Admissdo

. rmo-
1mdnica I e P sin conjugados har

> =77m
nicos de 4 e B, Sabendo-se que BM =2im ¢ BP=77m,

calcular 4)7.

Na figura abaix

4 H r' i 0
0, 0 segmento AB=0cm estd d{”d(ﬁe
arménicamente pelos pontos C ¢ D. Sabendo-se
C=4cm, pede

-se determinar o distincia DA.

=

D

e~

A (&4

B

. P. C. - Extecito - Julho, 1953)
S6bre um ej

nju-
X0 marcam-se 4 pontog 4, B, C e D, con]
gados harménicos ¢ o

lo

ponto M, meio de AB. Send

SRR % --3 caleular 47¢' ¢ 1D. 12)
5 i (. Aerondutica — 1942

Um segmento 4

2
Segrpentos de 6

0 por um ponto M gmp-a
nga-se AB até o ponto

» . . . A 3 C e
O segmento AB=15cm estd dividido hn‘rmonlcamcggs
Pelos pontos 17 o - Caleular o mengy dos 4 segmen
a divisgo, sabendo-ge

due o segmento total BP —=45cm.
O segmento AB= 8em foj . arménic_amente_r)?_-l?g
PONGOs I & P alenlhy 95 quatro segmentos da divisd
harm(‘)nica, sabendo-ge que Jm’=6cm.
Duas transyergg; 48 por um feixe de 3
Paralelas, Qg segmentos determinadog sdbre as transver-
Sals pelas ( i

uas primeirag Paralelag medem, respectiva-
mente, 5cm o 8cm., Caleular o Comprimentg que as duas
Whmas parale]ag determingam sObre

sabendg-ge

a segunda, transversal,
: “leIminam gfhre 4 primeira um
Segmento jgyg] a 15cm,

Um feixe de 4 Paralelag determing s6bre umag, transversal
T Segmentog de 2,3 ¢ 4 Centimetrog o sObre umaq transver-
Sal s trag outrog Segmentog cuja,

08 trég Segment,

i Soma mede 54em. Achar
0s determmados s0bre g, transversal s

85
a
Linhas proporcionais — Semelhang

20)

21)

26)

27)

28)

nsversal
: dbre uma tra :
Tm feixe de 4 paralelas detcl-mnm\ ‘Sg?e Siitrs, trans.VGISfil
Um el’zg de 2cm, 3cm e 5cmde :1(c)>< Jereuas medldasdé
segmentos de ) q sdados e
a S qlh deSS& seg
08 (GIA SOIMA. 90 P ntos
:_segn}eng (3;2 ccllg12 Calcular os trés segme
1gual a .
transversal.

sversal
: A uma tran
ermina sobre versal s
s : ralelas determ a transver:
ey il I;aln{: 4em e Sem e sobre gglsu&s medidas,
s de 3¢ pos
: bcgmenff(:):s cuja s;oma. dos I)I‘Odilg’Scmz Calcular os 3
segmet é T ;

?o;e?cxlnlg duas a duas, él1gu.11 - .
i ansversal s. o
segmentos da transversa . 10 o 13m det?lmllllllo "

\ lados 5m, aior Angule
Num tridngulo de} s {nterns dOA Igulo,
razao em que a b sto a ésse Ang ot
tridngulo divide o lado opo ; legpectivanlent% . triz,
: m, Ies isse
iAngulo medem, _ ue a
Os lados de um é’ ]1‘3:5'11' os segmentos em )
22cm e 30cm. Ca an A ‘ . = And
i ivide o lado maior. Exéreito — 1952. 3
Interna divide (. P. C. - Es o Calayls
Sl na divide
. m 2m, 6m ¢ na divi
riAngulo mede esetriz inter
Os lados c}e umrt[;lléﬁltis em que a bissetrl
0 menor dos seg
0 maior lado.

- medem
Os lados de um tuﬁnguli(())l- segmel ulo interno.
mente, Calculﬂl'lobl-n:etriz do menor ﬁlft rmina sobre
ela D1Ss C dete _ .
8 e ODOSt;) o bissetriz de um éngulo 5cm e NA=4dcm
Num tridingulo, a

BN = angulo C,
egmentos D! tes 80
0 lado oposto ?‘ﬁogsgcge CA, adjacen
eterminar os ls A

27cm. .
os ¢ de 1953)
sabendo-se que a soma déssi‘é i;qC - Exéreito - Julho,
abendo-s € 7. P. C.

i dos
y medidas
de perfmetro, :;lisvos Caleular,
14 u terminados
i L 352 mm’xmel‘os conS:;ftos detelmllgzdo
lados siio, em metl('ie,ool, = Segg;)re o8 (e er lado. .
Epe } j
- apro}c(llmal?s(;etrizes internas 000 respecilo
or uma das bi om, 7e pm, Hpe
p iangulo ABC de lados 403&& do Vértlcgo Echar
o g triz externa, tra";nente o lado BC.
T 8 })ls}sgec divide externa
a0 maior lado BC, d1V] 50
os segmentos dessa div

9 e 12cm respectjglz};
Z;o determinado s0



29) N :
um trii
Caleule lagggi& {tBC 0s lados sio: AB=06m ¢ BC=4
A anto ¢ et : i =4m.
que dle enc preciso prolongar
g . 5 ar L / ar
ontre a bissetriz cxterlmg (100\%11 ;Iio ‘ICB s
4 rértice C.
Do vérti (L. P.C i
T da ,C'- Lxére 4 19
teises if;lltce 4, de um tringulo ABC e
lado B wrr 8 E¥terna, que ing , tragam-se as bisse-
em dis pontos D ¢ tereeptam o suporte do
» Tespectivamente. Saben-

do-se ¢
ue o ls
ado BC' mede 12m ¢ que DI =5m. caleular

08 segmentos d :
eter
31) Emn ” erminados pelas bissetrizes tracadas ¢
do 1um btl‘langulo ABC es tragadas de A.
4 a bissetriz ex
segmentos Subg- extern

30)

1
de 20m de perimetro, traca-se

a, ‘que divi
A ) 1v e
ativos iguais g ide o lado BC' em dois

mente.
32) A bisset aleular os lados do trilﬁ?:g?ulc 14m, respectiva-
1z inter : 0.
Ia erna AD )
do BC em dois Segmende um triingulo ABC divide ©

a dlStﬁ, . tos
Interng, Ilill‘)l edos. bontos dcdein]fe(lz'm o, Sl
externa AR com o S;i::g.mt R s
e SHpOrie !
mede 36em. ("Itlldngulo ABC' g de BC.
oy » de 1,26m de perimetro,

que a distAne: cular o 2
st S dois

meia entre ags ip to?:;g 0~utl-os lados sabendo-sé

15eceoes d

na e ext
Xterna COm < . g
Em um i 1 0 suporte e B é ia.s bllSSetl‘IZeS inter-
5 angu >y gual a 4
altura h ¢ 4 (%ifeg 1s0sceles, a bage 4p W e e
setriz de um df)segfﬂ entre ambas ¢ é maior do que a
' e i :
Oposto dois 'gulos iguais dctcr%;:.al a §n1. A bis-
Segmentog Cllja, - 1na sébre o lado
aza.o é I
gual

0 maijor (4
dé cgmentos 5

33)

34)

valor da hyge a —, sendo

5 ?‘;’&Eiﬁr,gulo dois laq n Calcular o
¢ : SA pril;]gis.medem: l'eSpcct. & NU-Vill b ]947)
50 um oy 5™ 10 Vértics gomsim 4
ado, paésﬁf‘%CUIal' as segﬁgﬁio‘s

@0 por D, determina

acente base

36)

'S na raza S l
& Tazio 3/ ae um ¢34 g
3/0. Culcul‘ 3 Lll(“lgul() (li .
ar 0s compyi vide os
‘mentos dos
S

87

Linhas proporcionais — Semelhanca

aralela sObre ésses dois

scgmentos seterminados por essi P
24em e 40em.

| lados, que medem, respectivamente,
-
I T u .'.A 7 23 T
) t\um tridngulo A BC, AB="T7cm. Por um ponto D de AB
aga-se uma paralela ao lado BC, que intercepta o lado
AC num ponto . Sabendo gue AD=4em © DE=30m,
caleule o lado BC.
38 i
) Bs Lulo:g de um triangulo medem 1,001
eterminar os lados de um segmento i

n, 1,2cm ¢ 0,9¢m.
angulo semelhante
azio de semelhanga é 5
o P. Parcial - 24/11/50)

fmetro 9,5m seme-
ente iguais a 4dm,

a0 primeiro, sabendo-se que a4 ¥
39) (I2. C. Dutra - 4.» Série Ginasial - 2
1(’1)“‘“3 os lados de um tridangulo de per
ante a um outro de lados respectivam

60cm e 0,9m?

40) O perimet

perimetro de um triangulo é 3
que 42cm. Qual o perimetro ¢

s cujo lado homologo ao dado ¢ 56em ?

1) S3 -

) -iS‘*O dados dois triangulos semelhantes TeT. S(I:u(lo um
lddo I, de T, igual ao segmento qureo do lado l.,’de 7,
homélogo de [, determinar a razio entre os perimetros
de T ¢ T

42 o 2B

) Um tridngulo retAngulo tem um
tef’}“sa éigual a ke o perimetro mec
El'lilllglll() retangulo tem 0 perimetro 18U
"“}gulo externo igual a 128°. Qual o valor d
désse segundo tridngulo?

4 3 . - =

3) As bases de um trapézio is6sceles medeny, respec
8m e 20m, e a altura ¢m. Calcular as ult}uas
gulos formados, prolongando-se os lados nio p

trapézio. :

1 i 1va-

44) As bases de um trapézio medem 28 € 420mi,n:§sgic i

mente, ¢ a altura mede 12cm. £ ?;,(S(bml atfl:ll‘ . c‘o s

maior traga-se uma paralela as bascs- ‘1 e ke
mento do segmento dessi par_a.lela compreet

lados nio paralelos do trapéz10- . o

(8. C. Dutra - 4.* gérie Ginasial = 2* . Parcia

15¢m ¢ um de seus lados
lo tridngulo semelhante

angulo de 38°, sud hipo-
le 3dm ; um outro
al 2 60cm e um
a hipotenus

tivamente,
dos trian-
aralelos do
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Questies de Exames de Admissdo

45)

46)

47)

48)

49)

50)

51)

52)

D%'vid%s; o lado BC de um trapézio em dois segmentos
F tf » Proporcionais a 3 e 2 e, pelo ponto de divisio
S ’b a(;}a-Se R Toba BF p aralela s bases. Calcular EF
abendo que AB=38,5m e DC'=12,45m. (E. Militar - 1037)

ggum trapézio, a base média med
m e :

compree?m:gllil:iula 18m. Calcular o segmento da paralela,
sabendo-se Ou enAtlle 9 ]adAOS nao paralelos do trapézio,
menor que €le é o dobro da sua distancia a base

e 26m, a base menor

0
lgclid:slgi?n?n; (l‘lgitﬁngulo ABCD medem, respesctivamente
0 vértice ao,m _lagdonal BD corta o segmento CK, que une
distincias ¢ Iglo o lado AD, num ponto F. Achar as
= Qe f1aos lados AD e ¢D qo retangulo
Calcular ‘ e
gulo iséscoelperlme.tro do quadrado Inscrito em um tridn-
% cuja base tem 18cm ¢ 5 altura 12em.
Elin um tridngulo isésceles, ab
n gual a 6m. Quais as dime
€sse tridngulo, se g altura
Parte de sua hage ?

s € igual a 10m e a altura
(il? Oes do retdngulo inscrito
€sse retdngulo é a quinta

Em um tridn
ngulo
W Teténgulog de base 12m ¢ altur

cuja base 6 o dabyg 1y oM osté inserito

ase do retingulo, 0 da altura. Caleular a
Em um tria

ridngulo re k.
3/4. Ca cular as (j tingulo o Tazdo entre os catetos 6

Compl

ete os es ;

i Pagos em branco, nog itens g seguir :

a OiS po aQ f s

S pontos (' ¢ Sl

Mmento 4 B D dividem harm@nicamente um seg-
o

» quando §é ver : CA

b) Se dois
e B=

'triz‘mgulos ABC ¢ A'gren

= ; 880 tai Dy
» Pode-ge afirmay e 58 tais que A=A

Linhas proporcionais — Semelhanga

55)

56)

57)

¢) A razio de semelhanga de duas figuras iguais é

d) As #reas de dois poligonos semelhantes estdo entre si
de 2 lados homdlogos quaisquer.
(E. P. C. - BExército - 1951 e 1953)

Prove que dois tridngulos retdngulos, que tém um angulo

COMO 08 oo

agudo igual, sdo semelhantes.

Em um tringulo ABC, AB=AC=5cm e 0 dngulo desi-
gual mede 50°. Prove que o triingulo is6sceles MPQ,

p : o
cujo fngulo formado por dois lados diferentes mede 65°,

¢ semelhante ao tridngulo ABC.

Prove que dois poligonos regulares de mesmo numero de
lados siio semelhantes.

Prove que dois lados consecutivos de um paralelogramo
sfio inversamente proporcionais das alturas relativas a

ésses lados.

Em um tridngulo ret
cujo lado DE estd sdbre
Sendo BD < BE, prove que 0 ]
geométrica entre os segmentos

Resrosras:

1
2)

3)
4)
5)
6)
7
8)
9)
10)
11)
12)

P interno ao segmento
PA=10em e PB=35cm

P externo ao segmento
PA=120cm e PB=T72cm

PA=15cm e PB=25cm
PA=120cm e PB=180cm
1/3

90ecm

12em

8cm, 4em, 24cm, 12cm
144em

12¢m e 28cm

90em

12m

Angulo estd inscrito um ql.ladra,do
a hipotenusa BC do tridngulo.
ado do quadrado é média
BD e EC da hipotenusa.

13) 36em

14) 4,5cm e 84,5cm

15) 18m

16) 6cm

17) 2cm, Gem, 4em e 12ecm
18) 24cm

19) 12cm, 18cm e 24cm
20) 6em, 9em e 15cm
21) 6em, 8cm e 10cm
22) 1/2 ou 2

23) 14,28cm ¢ 15,72cm
24) 2,5m

25) 4m
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26) 15¢m e 12¢m

27) 2,14cm e 2,86m

28) 2lcm o 12¢m

29) 24m

30) 2m, 10m, 3m ¢ 15m
31) 4m, 7m ¢ 9

33) 30cm ¢ (0cm

34) 15m

35) "10em ¢ 30em g
36) 9cm ¢ 15em ; 15em e 25¢
37) 8,75e¢m

38) 3,75¢m ; 3em 2:25('111
S 39) 20dm, 30dm ¢ 45dm
40) 420cm I 43) 4m ¢ 10m | 48) 28,8cm i
5 i ) 37.8m i 49) 7,5m ¢ 1,5m
L VS\—I ; P : 50) 7,6m
? i 46) 30m ,
42) 2k | |

m
47) dem e Sem 51) 9em e 12¢
5 o) %= gg‘, b) semclhantes; ¢) o
53) 2 dingulos iguais,

54) um 4ngylo igu
55) decompor og B
56) semelhangy, o
57) semelh

i adrados.
unidade; d) os quadt

al compreendido entre lados proporcionais.
oligonos em tridngulos isésceles semelhantes.
tridngulos retingulos,

anga de triangulog retingulos BD@ o FEC,

———

RELACOES METRIcAg NOS TRIANGULOS
RETANGULOS

\

A

P SR

) mng 91
1 T ] “IOS
R(_’[(l(.‘()(é‘ HZ(‘!I'I(‘(IS nos { 1 <3

idos para cada
; lidos para
i ) leular os elementos pec
Na figura 6, caleul:

uma das hipéteses a seguir :

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)

n.
Se b=3em ¢ ¢=-lem, caleular a, h} mmcc n.
Se a=13em ¢ b=>5em, caleular ¢, *2} ceh
Se m=9¢m ¢ n=16em, calcula fI’b ’c h e n.
Se a=10em ¢ m=3,0cm, CHIUULU. ’ (" h e n.
Se b=12cm ¢ m="7,2cm, (»,alcul‘JT " bv, c e n.
Se h=2{cm e m=232cm, calcular ba’(' }m. ¢ n.
Se a=25¢m ¢ h=12cm, C“ICHIM. ! c =
Se b=30em ¢ h=2lem, calcular @, : h e m.
Se b=45cm ¢ n=48cm, "“lcuku‘.(z’ ; h, m e n.
Se a=5cm ¢ b4-c=7cm, calcular b, ¢ X m miil
: — calcular b, ¢, A, R
Se a=20cm ¢ ¢—b=4cm, ¢ o1em, caleular b, ¢, k, m ¢
Se a=10cm ¢ o perimetro é 24em,

m e n.
ar b, ¢, h, m
2 egaleular 0,
Se a=25cm e be=300cm?,

e n.
: —i> caleular b, ¢, h, M
Se a=15cm e ey

n.
. h, m e 17
e 9 , caleular b, ¢,

= T
Se a=50cm e 6

m e n.
7em, caleular @, b, ¢, "
F L m e n.
=24em e b-tc 4 ‘ “f.
4 ,1 ¢—b=1cm, calcular @, 0,
Se h=2 dem e — llar a’
Se I 1,2 ¢ b-Fm=24cm, calml ‘
s 200 aleular a,
Se h=3Gem ¢ b—m=18cm, calc
e h=

b, ¢, m e n.
)
b, ¢, m e n.

: b e c.
lar a,
—2c¢m, caleu .
= 4 e a—=¢c ar a, b e ¢
= l; -;(;ml e b+ec=35cm, calcular
Se a+h=37cm e b+c=

c.

2 ecalcular a, b e

°+b2+c2=2oocm0’ c'tl. al a 4,8cm
c=24:cm c a alturﬂ jgua .

o g lo retdngulo, tem-se 2

Num tridngulo retang

tetos.
10cm Pede m-se 03 ca 5 .
igual ¢ éo] Pedro II- Art. 91 - 5/10/51)
e a ipOl}Gll a 1g ( ] 0/5
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24)

25)

26)

27)

28)
29)

30)

31)

32)

33)

Questdes de Exames de Admissdo

Num tridngulo retin
a hipotenusa, mede

Inscreve-ge um ecfreul

) : : e triin-
e 9m, Determinar as distAncias dos vértices do
gulo aos pontos de contacto.

(E. P. C. - Exéreito - Janeiro, 1953)

ridngulo
a & hipotenusa de um tridngu
S medem : 5m e 12m. . -
(IS. P. C. = Exéreito — 195
i A sabendo
Caleular o perimetro de ym tridngulo retangulo saber

: o eatetd
que um cateto mege 12m ¢ g Projegdo do outro cate
Potenusa ¢ 5,4m.

(Col. Pedro II- Extern. -
Caleulay 05 catetos de ym tri

Jehe S
dngulo retangulo ¢ iséscele
cuja hipotenuyga mede 4 V2,

io iguais
gulo cujos Angulos aguc{os 8801g
4,5m. Calcular o perimetro.

Calcule 3 altura relatiy
retdngulo, cujos cateto

2.2 P. Parcial - 4.5 Série — 1954)

1 X .'.L‘ 1-
a hipotenusa de um triiz
m e 8m, respectivamente.

¢ 13m toca em um muro, Sé
Sm désse muro ?

: do ponto (e encontro das medianas 20
Vértice do dngulo reto ;
c) 08 Segmentos determinados sObre g hipotenusa pela
18setriz interng, do dngulo reto.
(E. Nava] -
Num tridingulo

Admissio - 20/2/51)
; retingylo ABC( o5 Catetos AB e AC medem
iii%i?‘?ifm’”te’gﬁn oa™ 8ondo D um ponio s me.
. 1€ BD<9m eal istAnci: 5o

80 véstioh do oo ,r efIo.cula.r a distincig, do pon
Em yny tria (

) cateto § o ddbro do outro.
alor ¢ o menor dog segmentos,
& hipotenygg ?

5 Sm
0 num tridngulo de lados &m,

-y

93
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¥ 8 V2m de peri-
34) Calcular a diagonal de um quadrado de

metro.

aleula o <

de lado.

ildtero cuja
A equilater
36) Caleul o perimetro de um trian ulo eq ‘
6 aleular 2

albura mede 2 V3 m.

; mede
drado cuja diagonal
37) Calcular o perimetro do quadrs 4

2V2m.

~ A A 2 m 1 mede
38 186 (0] aior l.’.ldo
t 0" S()bCCICS
1 Fehang ulO e 1f
) ]Lrn um tl‘lil.ngulo revang

i BC é o
39 | o maior lado 2 s
iAngulo retingulo ABC’_ x
- un; tl‘lzllllollfl 4113 l( taleular a hipotenusa do tridngulo
d6bro do met AB.

4 V3 m.
sabendo que o lado AC mede issetriz do Angulo reto
= A ulo l-ctﬁ'ngulo, a blss‘(:rnentos proporclonﬂ.ls
= t“‘mg“ e, ‘o lado (oposto seg le 15m, calcular os
Cetemics T)ObldL que a hipotenusa mede )
sabendo d
a3 e 4. Saben
s diana relativa a hipotenusa
A “n(r‘ulo’ a medla
Num tridngulo retingulo, : S8
1im nu
41) gclade 6,5m. Calcular a hipote e kg g
rojecoes
42) Num tringulo retingulo, as projego
u 21s

ym. Cal-
. 6,4m e 3,6 :
i ivamente, 6, vértice
. m, respectiv: : nusa a0
& hipotenusa n}—zdgué une o meio da hipote

0 n
cular o segme

do 4ngulo reto.

50 grados.
aneulo mede i
A tdngulo um 4angt » lado, sabendo q
%) Nam ltrmnilégi;?% relativa ao maior lado,
Calcular a and

metros.
um dos catetos mede V2

& 450
. lo agudO é
- io cujo 4ngu A lo, mede
a de um trapézio ésse 4ngulo,
44) Achar a altEua lelo, adjacente a
e o lado nao paralelo,

V2 m.

: iagonais medem
ngo cujas diag iro. 103
¥ Delnlagi dlays. conin lC’(sEa 1;:’. C. - Bxéreito — Janeiro,
12m e 16m.
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) angulo
46) Achar a altura de um pa ralelogramo que tem um ingu

N ‘ se
de 30°, sabendo-se que o lado que forma com a ba
ésse dngulo mede Gem.

S s Tados
47) Achar a altura de um paralelogramo, onde dox‘.s lIdOa
consecutivos medem, respectivamente, S8em ¢ Gem e

diagonal maior ¢ igual a 12cm.
» ;. L 17 ase
48) Caleular o perimetro de um trapézio isGsceles cuja }) 11<S)s
maior ¢ 22m, cuja altura 6 8m e cujos lados ndo parale
$80 iguais & base menor,
49) Caleular o perimetro de um trapézio isésceles cuja base

. maior mede 20m, a base menor 10m ¢ um dos angulos
Internos 459,

50) Calcular o perimetr
um angulo de Qe
pectivamente,

. o vy 1 N
0 de um trapézio isdsceles que ten
¢ cujas bases medem 40m e 30m, res

51) Um trapézio isésceles tem
igual a 4 V3 metr
Caleular sua altura

52) N}lm trapézio isésceles, a somg dos lados nio paralelos
¢ igual a 20cm, a bage menor mede Gem e forma com O

um dos lados.nio paralelos
o
05 ¢ 0 seu maior Angulo mede 120°

ladps nao paralelos dngulos de =* radianos. Achar a base
maior do trapézio, 8

-53) Nun} trapézio l‘etalllgtllg, as bases m
Pectivamente, ¢ ¢ maior lado
Qual o perimetro (o trapézio ?

5 Um dos angulos de um trapgyi, isésceles mede G0°. A hase

menor mede 8m o um dos |, A 1
1 4 8 lados nao pay: s 6m. Qua
0 perimetro ? o-paralelos 6 5

55) fﬁugné rrI;ra.pézio isésccles, & base maior mede 42m, o
da b:w (& a.soma dos ladog Ndo conhecidos é o triplo
as¢ menor, Caleulay 5 base menor.
56) ABcD é um (quadrilitey

3130 qual AB=g jos dngulos B ¢ P sdio retos

0 cuj
m, BC=8m, =5m. Calcular o lado
Xéreito - Julho, 1953. 1.0 Ano)

edem 10m e Gm, res-
ndao paralelo mede 5m.

(E.P.C.- 1

A

e —adee—
T e ———

S

o > 95
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57)
58)
50)
60)
61)
62)
63)
64)
65)
66)

67)

68)

d : m
Em um trapézio retingulo as b_ascs mcdclep} ]9?138 éﬂi
respectivamente, e as diagonais sio perpendiculares. Ca
cular a altura. 1
&4 al\
Os lados de um retingulo medem 30cm e 101(_:m. ugiﬂg]l; i
os: l-idos de um retingulo semelhante cuja diagons
10cm. .
i 4 ango cujas
Quantos metros tem o perimetro de urtl} }1(:1512:1?3 j
(ﬁ‘\;gona;ls medem 1dem e 48cem, respective :

‘fmetro e no qual
Um trapézio isésccles com 48m de perimetro e 1

ra, estd cire iito a um
uma das bases é o triplo da outra, estd circunserit :

3 W inO. -
cireulo. Achar os lados do trapé (E. P. C. - Exército - 1953)

14 retAng m e o raio
O perimetro de um tridngulo retingulo ¢ 24

14 . Caleular os
do efreulo inserito nesse tridingulo é 2m
lados do tridngulo.

5¢ 2 a distincia
Os raios de dois circulos mogein 11.31 co 22?rln1i bl i
'0S dm. Caleula segme t
dos seus centros tem 3 : ' e s austacto:
y ntre os pontos
gente comum, compreendido e

sl ‘ito ao tridingulo
Determinar o raio do circulo enlcgnscll(;rll;) SOBC’:lgGm.
. T i0: 11B=‘, = )
isbsceles: cujos: lados. sflo (15. P. C. - Excreito - 1953)

s 2 =0 de
p= ) —1)a+m=—m
. glo a?—(2m—1) =
rminar Mm na equagao \sma razio que o
Det]c umue suas raizes estejam na mesma l"l.lt(; enl1 _
T—. é ‘m.lior lado de um triingulo mscuI L
iy o lo e em que um 4ngulo externo mede
semicirculo ¢

raio do cireulo inserito num tridngulo
o ra

Detear m de base e 3,6m de altura.

is6sceles de 3
Caleular o per
circunferéncia, ' do um trapézo circunserito .‘; N —_—
guil 1())»15:121;1?;) do trapézio mede 5 metros:

pézio circunserito a um
. um trapeézi ! b .
" metro de it rapézio mede
Calculm 0l pc(l]iomse que a base média do trag
circulo, sabendo-

12m.

imetro de um ftrapézio circunscrito a ltém&
e 5 )

]gllbendO-Se que a soma das bases é 13m
<
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69 Y E 20 .
: gnl? dtrap('éZIO is6sceles est4 circunserito a um circulo de
S de }‘alctl). CalcuAlar 0 perimetro do trapézio sabendo-se

q 0ls de seus Angulos sido complementares.

70) U i4 i 4 i
) rér;lCignarsxgulo 1s6sceles estd inscrito numa semicircunfe-
s Deuts lados medem 5cm, 5cm e 8em, respectiva-
iy e el:mmar 0 raio dessa circunferéncia. (Apro-
resposta até décimo de milimetro).
g (. P. C. - Exército - Julho, 1953. 3.° Ano)
s . . 1
dosr:ézss (ie cims circulos medem 15m e 20m e a distinciz
entros tem 25m. Calcular a corda comum.
(E. P. C. - Exército- 1953)
72) Demo '
nstr i4
i dtee30ciue um tridngulo retdngulo, que tem um
o » 0 menor cateto é a metade da hipotenusa.
rovar 14 A
e tr’i p(}ged ;mm trumgulq retingulo, se o maior Angulo
74) Prov menor, o maior lado serd o débro do menor.
'ove 2
i gueéoonum tridngulo retangulo que possui um
ea » 8¢ a hipotenusa mede @ metros, os catetos
medirgo — o 2 V3
2 2
75) Pro
Ve que num tri
que tridngulo retdngulo :

@) a hipotenusa ¢ ;
1gual : 2 -
menos o raio dogcirc 40 semi-perimetro do tridngulo

ulo inserito X
€ igual 3 som
irculo inserito

tetos ¢ igual
0 Inscrito,

b) a_Ahipotenusa,
didmetro do ¢
¢) a soma dos ca
raio do efreyl

76) Provar, que .
rela(}io’:q um - tridngulo isésceles existe

a dos catetos menos 0
)

a0 semi-perimetro mais 0

a seguinte

B 200
b? — 452
entre o lado (g

€ 0 raio 7 (g e gual b, 4 altura p,

freulo inserito, relativa a ésse lado,

Relagdes métricas nos tridngulos 97

77) Provar que se um tridngulo retingulo tem seus catetos
iguais a b e ¢ e a altura relativa & hipotenusa @ igual
a h, todo tridingulo retingulo cujos catetos sdo b+c e Rk,
tem para hipotenusa a-h.

78) Prove que num trapézio isdésceles, que tem um angulo
de 45° a altura é igual A semi-diferenca das bases.

79) Prove que num trapézio isésceles, que tem um dngulo
de 60°, cujas bases sdo respectivamente B e b (B>D), seu
perimetro é 3B - b.

80) Prove que todo trapézio isdsceles, que tem um angulo
de 30° ¢ ¢ circunserito a um circulo de raio R, tem seu
perimetro igual a 16R.

81) Dados dois ntmeros @ ¢ b (a>b) provar que todo tridn-
gulo cujos catetos siio respectivamente a semi—_diferenga
e a média proporcional désses nimeros tem sua hipotenusa
igual & média aritmética dos nimeros dados.

\
ResrosTas:

13) 15cm; 20em; 12em; Jem e
16em

14) 9em; 12cm; 7,2em; 54cm e
9,6em

15) 30em; 40cm; 24cm; 18cm e
32cm

16) 5cm;3em;4em; 1,8em e 3,2em

17) 5cm; 3em; demy; 1,8cme 3,2cm

1) 5em; 2,4cm; 1,8cm e 3,2em |
2) 12cm; 4,6lcm; 11,08em e |
1,920“'1 1
3) 25cm; 15em; 20em e 12cm !
4) 6em; 8cm; 4,8cm e 6,4cm .
5) 20em; 16em; 9,6em e 12,8em |
6) 50cm; 30cm; 40cm e 18em |
7) 15em; 20cm; 9em e 16em ! 18) 25em; 15cm; 20em; 9em e
8) 50cm; 40cm; 18em e 32em | 16em ) . ”
9) 75em; 60cm; 36em e 27em | 19) 75cm; 45em; 60cm; 27cm e
I
I
I
i
1
I
I
I
I
)

48cm
10) 3em; 4em; 2,4cm; 1,8cm e 20) 10cm, Gem e Sem

11 o 21) 25em; 15cm e 20cm
) }gcggr;nlﬁcm; Hyfonny; hghel.S 22) 10cm; Gem e 8em
, 8cm
12 ] 2 . 36em e - 23) Gem e
) g,c;lgr,n Sem; 48cm; 3,6cn o



B

98 g
Questées de Exames de Admissio
25) 2m, 3m e 6m
i 41) 13m ! i
26) 4,61 57) 6m
27; 36mm E :2) 5m E 58) Gem e Sem
28) 4m ; 42) Im I 59) 1
29) 5m I ) Im I 60) 6m, 18m, 12m ¢
30) 12m : 45) 9,6m : 12m
&) 144 : 10m & | 46) 3cm | 61) 6m, 8Sm e 10m
12.85m I 47) 53cm | 62) 20 V3 m
32) 2,67cm . 48) 52m : 63) 8,33m
33) 4 ! 49) 44,14m ) 64) 2 ¢ —1
34) 4m 1 50) 6m I
1 H 65) 1m
35) 9m i 51) 20m I
: 66) 26m
36) 12m 52) 16em '
I ! 67) 20m
37) 8m [ 53) 2d4m | 68) 48
38) 6m | 54) 34m ; kb
mw | wm | @i
m e 12m ' 56) 5V3m 5 71; ;filn(icm
RELA D
COES METRICAS NOS CIRCULOS
1) Calecular g
: aleuls 0 ads
que doterming o o dimdnio de uma eircunforéncia
tos de 4cm e 16em RSO correspondente, segmen-
2) Da extrem; .
midade (e um d;
gorda, cuja projegio by g o, ® 200 traga-se uma
. Na cular 0 comprimentg dess?esgifc)ladlﬁmetm e
um circulo duag '
A cordas < .
€ uma tém, pesppet; 8¢ cortam. Os dois segmentos
segment Pectivamente Se
% 1908 da outra, cujo con 'm e 3em. Calcular os
cm, omprimento total ¢ igual a
4) De um

ponto P extor:
xt . /
dua.s :ecuntes Fiaih ezgldi::; Lgm:} circunferéneia tracam-se
e 1n erseecq ? banelas L
Seegio de o i 0 ponto P aos pontos
eom a circunferdncig medem l'clspecti—
) 2]

Al b5

o

Relagdes métricas nos circulos 99

8)

9)

10)
11)
12)
13)
14)

15)

vamente, 12¢m ¢ 3em. - Calcular a maior das distincias
de P aos pontos de intersec¢io de s com a circunferéncia,
sabendo que a menor dessas distincias é 4cm.

De um ponto exterior a um circulo tragam-se uma secante
e uma tangente. A parte interna da secante mede 5em
¢ a externa 4em. Qual o comprimento dessa tangente ?

Duas cordas se cortam. O produto dos segmentos de uma
é (G0cm?2.  Calcular os segmentos da outra cujo compri-
mento total é 17cm.

Da cextremidade de um didmetro traga-se uma corda de
6m, cuja projecdo sdbre o mesmo didimetro é 3m. Cal-
cular o raio.

O raio de um circulo mede 17m ; calcular os segmentos
que uma ordenada de 15m determina soébre o didmetro
correspondente.

Pelas extremidades de um didmetro tracam-se duas cordas
cujas projecdes sObre ésse mesmo didmetro medem 4m e
9m respectivamente. Sabendo que a primeira corda mede
8m, caleular a outra.

A flecha de uma corda de um circulo de 5m de raio mede
2m. Calcular a corda.

Num cfreulo de 20m de didmetro, uma corda mede 16m.
Caleular a flecha dessa corda.

Uma corda de um ecirculo mede 10m e sua flecha Im.
Calcular o raio.

Num circulo, de 24m de raio, uma corda mede 12m.
Caleular a corda do arco duplo

Num circulo de 10m de raio, uma corda mede 8m. Cal-
cular a flecha da corda do arco duplo.

De um ponto exterior a um circulo partem duas secantes ;

uma mede Sm e sua parte externa 3m. Sabendo-se que
a segunda secante mede 12m, calcular sua parte externa.
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16)

17)

18)

19)

20)

21)

22)

23)

24)

25)

26)

Questies de Exames de Admisséo

De um ponto situado a 10m do centro de um circulo, de

6m de raio, traca-se uma secante cuja parte externa é
1gual A interna. Calcular essa secante.

De um ponto situado a 20m do centro de um circulo, de

24m de didmetro, traga-se uma tangente. Calcular a
medida da tangente.

A poténcia de um ponto interior a uma circunferéncia é
56m2.  Caleular o raio da circunferéneia sabendo que 0O
ponto dista 13m do centro.
Qual a poténeia de um

ponto distante de.25m do centro
de uma circunferéneia,

cujo didimetro mede 30m.

Um cfreulo tem um didmetro 4 B igual a 8m. Prolonga-se

Esse di.ﬁ.metro de um segmento BC igual a 1m. Qual a
poténcia-do ponto (C'?

Numa circunferéncia, uma corda de 60m tem uma flecha
de 10cm. Determinar o didmetro da circunferéncia.
(E. P. C. - Exército - Julho, 1953)
Inscreve-se um circulo num tridngulo de lados 5m, 8m
e 9m. Determinar a distncia dog vértices do tridngulo
40s pontos de contacto. (5. P. C. - Exéreito - Janeiro, 1953

Num cireulo duas cordas 8e cortam :
uma corda medem 3 "
08 segmentos da o
segmento,

os segmentos de
tm e Gem, respectivamente ; um
utra mede 2cm. Calcular o outro
(E. P. C. do Ar- 1952)

subtende o arco metade
do ¢
20 4B (E. P. C. - Exército - Janeiro, 1953)

) tl‘acz}m-se a corda 4B=30m
ar 20 diimetro que passa por A.
(B. P. C. - Exéreito - Janeiro, 1953)

€ raio 6m, duas cordas AB e
€ 1o ponto 7. Sabendo-se que AM = 5m

caleular Bjf. BB, G.= Exéreito - Julho, 1953)

Num efreulo de raio 25m
¢ a corda B( Perpendiey)
alcular g corda, B(

Num efreylo de centro 0
cortam-g
e OM =4m,

Relagées métricas nos circulos 101

28)

29)

30)

31)

32)

33)

34)

35)

36)

O raio de um circulo mede 2,5m. A que _d’lst;i?cx? c!o
centro devemos ftragar uma tangente 3 cn;cul erencia
désse circulo para que ela seja igual a Gm

(I. Educagiio - 2.2 P. Parcial - 4.5 Série Ginasial - 23/11/53)

Num circulo de raio 10m traca-se uma corda de lggsx
perpendicular a um diimetro. Calcule os dois segmen
i Obr iimetro.
ela determina sobre o diime o
R (I. Bducagiio — 2.0 P. Parcial - 4.» Série Ginasial - 23/11/53)
Num circulo de raio 12m um arco AB mede. 1j0°. Achar
a distincia de B ao diimetro que passa por 4.

14 7 ao ta ntes
Dois circulos de diiAmetros 27m e 12m cslz'),o ’Zzggzmes
exteriormente. Calcular o comprimento das
exteriores comuns. .
ias s rjores. A distd s cen-
Duas circunferéncias sdo exteriores. A dlst.%ltcmeclllze -
tros mede 15m e os raios medem, respectivam 1 t’e e
e 3m. Calcular os segmentos que a ’rangeute~ 1(1:1e ok
comum determina sbébre o segmento que une os
das circunferéncias. )
1 ] ao exteriores.
Duas circunferéncias, de raio Sm e 3m,és¢11§ me\tzmlcular
Sabendo-se que a distdncia dos. ceknt.llos ! ,t, g
de quanto se deve prolongar a distincia dos centros p
encontrara a tangente exterior comum. . .
3 & 1T 3 m
Duas circunferéncias sio exteriores. Sgusdgzlo:ellfros p
respectivamente 18m e 3m. A distdncia S e
20m. Calecular o comprimento das tangen >
comuns. .
i g undo
Em um circulo, uma corda corta ulr‘l fldnéﬁzlgeszentos
um angulo de 45°. A soma dos quadm‘gs das degrue
da corda é igual a 50m?2. Calcular o raio

Num ecirculo de 10m de didmetro, (urzm égig?l 1(13‘01(';;3« S‘;;
didmetro formando um &dngulo de 45°. = : ap.
mentos determinados pelo didmetro, na c

brimento total é 8m. m -~
Caleular o perimetro de um tra.péz(IiO, tuzllscg;?g c%linncide
circulo de 5m de raio. A base maior co 5 .Iilm dos lados.
com o didmetro e a base menor é o dobro de
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37)

38)

39)

40)

41)

42)

43)

44)

45)

46)

Um trapézio ests Inscrito em um cireulo de 1(_)m d? l'i}l(;'l‘lf
cujo centro estd sobre a base maior do trapézio. Culgu "11
a altura do trapézio, sabendo que a base menor é igus
a um dos lados nio paralelos.

Pela extremidade A de um raio 04 de V3 m truga-s‘c lulmli;
corda AB. A projegio de AR sébre A0 é AH. Czl‘(-ltl_s)
4B, sabendo-se que AB = OH. (C. Naval - 195

. . . iy 4 ‘l‘(')s_
Provar que todo trapézio inscrito em um circulo ¢ is

celes.
Provar que as tangentes in
exteriores se int
circulos.

teriores comuns de dois ci1 cAul‘(zs
erceptam sobre a linha dos centros désse

Provar que a menor disti

A ’ - ue
um circulo a ésge circulo é a parte externa da secante
Passa por aquéle ponto e pelo centro.

icia de um ponto exterior a

Provar que o centro d

0 circulo circunserito a um t“ﬁn,-
gulo retingulo ¢ o po

nto médio da hipotenusa.
Provar que as tangentes, try
do prolongamento da cord
cias secantes, sio iguais,

¢adas de um ponto qualquer
4 comum de duas circunferén

Dois circulos sio tangentes exteriormente em 7 ¢ AB 7é1
uma de suas tangentes comunsg, Prolongando-se A7 ¢ B
&sses prolon

gamentos interceptarag as circunferéncias dos
circulos em

e D, respectivamente, Provar que
AT BD
BT~ A¢
(4 e B sio pontos dag circunferéncias).
Os arcos AB ¢ A¢ gq Uma circunferéncia medem 120°,
cada um. Prova

T que a corda que une os meios désses
da em ¢

arcos fica divigj 85 partes iguais pelas cordas

AB e A(.

De um ponto P exterior 4 um circulo tracam-se duas
tangentes P4 e PR

cuja medida ¢ . Sendo €' um ponto
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47)

— )

i ' < 180°, provar

qualquer da circunferéncia tal quel féz?tfs -

(lu;: o tridngulo, limitado pelas 4tm g)'u-a e
1§eh tangente que passa por C, tem p:

. da
0 corta uma cords
Num circulo de raio R, um dmmet41820 B52=2R2, s
', Provar que AC*+ im0l
B em um ponto C. I 4 e
::101'(1:1 AB formar um Angulo de 45° com m

ReEsrosTas:

I 21) 100cm
I 11) 4m 1 2m, 3m e 6m
1) Sem H 12) 13m ; 22) :
2) 10em : i | 23) S)un___
3) 12¢m e 2cm 1 13) 6 V15 m | 21) 10 V10 m
4) 9cm I 14) 4m i 25) 48m
5) 6em : 15) 2m_ : 22) 4m
6) 12cm e 5¢m i 16) 8V2m E 27) 4m
I 7
. 17) 16m | 16m e 4m
171; g:: ¢ 25m E 18) 15m y Zi; 3V3m
400m® 1

9) 12m | 19) 400m I 30) 18m
10) 8m b 20) 9m? ' 10g)

31) 6,4m e 8,6m (usar semelhanga de m:ulgu . V3 m

; i 34) 5m I O
32) 27m | 35) 7m e Im ! 38) 1,27m
33) 20m | 36) 24,6m .
0
POLIGONOS REGULARES
5

. uma ecireun-
o onttte e
1) Caleular o lado de um quadrado inserit

C

rimento.
feréncia de 2z metros de comp

(0] 2m de peri—
) 1 ’L[)étem‘l de um quadrado de 8
2 Qua : ¢ Y

metro ?

p . Qual o seu
3) O apétema de um quadrado mede 6,5m. Q
apétems

perimetro ?
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4)

5)

6)

7)

8)
9)

10)

11)

12)
13)

14)

15)

Questies de Exames de Admissao

Qual o raio do circulo ecir

cunserito a um quadrado de
4V2m de perimetro ?

Qual o raio do circulo inser

ito em um quadrado de 8m
de perfmetro ?

Qual o lado do tridngulo equildtero inscrito em um circulo
cujo raio mede 2 v 3 metros?

Qual o apétema do tridn

circulo -cujo compriment,
628m ?

Qual o perfmetro do tr
circulo circunserito g yu

gulo equildtero inscrito. em u(lln
0 de sua circunferéncia mede

iingulo equildtero inscrito em un;
m quadrado de 2 V6 m de lado!
Qual o raio do circulo
ldtero de ¢ V3m de p

Num circulo, estio

gulo equildtero.
Calcular o perim

circunserito a um tridngulo equi-
erfmetro ?

inseritos um quadrado e um tridn-
O perimetro do tridngulo ¢ 12 V6 m.
etro do quadrado,

Qual o  Taio do cireulo Inscrito em ym tridngulo equildtero
de 4 V3'm de ladg?

Um circulo inscrito em um quadrado, est4 circunserito a
um_tridngulo equilitero, diagonal do quadrado mede
4 \/_2 m. Calcular o apdtema do tridngulo equildtero.
Um quadrado est4 circunserito
um tridngulo equildtero,
6m. Caleular o lado ¢

4 um cfrculo, inscrito em
O apétema do quadrado mede
0 tridngulo,

€M um circulo, de Im de raio
erior do trapézio. Sabendo-se
: ; 80 os lados do quadrado e do
bridngulo equildtero inseripog 1o circulo, calcular a altura

05
Poligonos regulares .1

16)

- i a das bases
Calcular a altura do trapém.oi sabepdo c‘l;loe Egl el
é‘o lado do tridingulo equildtero inscri

10
i i o, de 2m de rai
Um trapézio estd inscrito em um ?'rcuéIZi,0 o S
e cujo centro estd no exterior do 1:1(}1) tri.angulo oy
trapézio sido os lados do quadrado ?tm.c; ao e
tero inscritos no eirculo. Qual a a

i -se um circulo;
Num quadrado cujo lado mede 6m, inscreve

ia ilitero e nesse
- nesse circulo insereve-se um tridngulo equild

18)

19)

20)

. 21)

22)

23)

24)

25)

= 7 iferenga entre
o tridngulo inscreve-se um circulo. Qual a d

os raios dos dois circulos? 4o o drifngalo
Num circulo estdo inscritos um (.lucildl;;e?le 4m. Calcular
equilitero. A diagonal do quadrado
a altura do tridngulo equildtero. P
Calecular o ap6tema do hexdgono regular insc
circulo de 4 V3 m de didmetro. . SO
Calcular o lado do hexdgono regu}ar .mszrll 02gﬁcm.
cujo comprimento da circunferéncia ilitero estdo
G4 equildter
Um hexdgono regular e um t“‘“’%;lgtroqdo segundo é
inscritos no mesmo circulo. O per i
12V3m. Qual o perimetro do primeiro? -
* . x4gono re
Qual o raio do circulo circunserito a um hexdg
— ?
de 2V3m de apétema? ) B
io do efrculo inserito em um flle-\tégoz?rgﬁ%lsl
ar 'al0 do on ildtero =
ﬁalcul};éu(aéasc que o lado do mang;lo equi
ar, sabendo-se ! m.
crito a ésse mesmo circulo meie m um circulo, cujo
. io inscrito e aproxi-
ltura de um trapéz : ede, com ap
?erﬁ:ro estd no interior do Atm};ézgg: (111(1, trzl.péZio si0 0S
= as 3 .
5 metros. As A lar inscritos
;nggaod e O,Oi’fdrado e de um hcxagclmol rf g: raio do cir-
‘ um qus : alcular 1
1;10 (;lies?no circt:ulo que o trapézio. Calcu
culo.

. : m circulo de 20m
» estd inscrito em um ormado
([11 mﬁgz;i%f:o éiﬁt:ltljﬁu o perimetro do tridngulo f
le ¢ ‘
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26)

27)
28)
29)
30)
31)

32)
33)
34)
35)

36)

Questées de Exames de Admissao

prolongando-se, nos dois
cutivos do hexdgono.

Um hexdgono regular,

sentidos, os lados nio conse-

de 2V3m de apétema, estd llllfl‘
crito em um efreylo, Qual o lado de um hexdgono reguls

o . . A« adade
mscrito em ym outro circulo cujo perimetro é a metad
do perimetro do primeiro ?

5 ) ” o, . ar mede
O raio do cireulo inserito em um hexdgono regular me
V3m. Qual o raio do cireulo circunserito
Caleular o lado do decdgon
Cujo raio ¢ (V5 + 1) metros,

Caleular o apétema do decdgono regular inscrito em um
circulo de 100¢m de raio.

” 2
a ésse hexdgono !

" . culo
0 regular inserito em um cireul

/ g . culo
O lado de um decdgono regular inserito em um efreul
mede G1,8m, Qual o raio do circulo ?

Caleular o rajo do
de 618cm de perimetro,
Num cireulo circunser
tema V'3 m, estd inser
0 apétema do decdgo
Num triangulo equildtero estg inserito um cfreulo e nesse
circulo estq INSCrito um oygyq tridngulo equildtero. Sa-
bendo que o lado do

menor tridngulo mede 6 V3 m,
caleular o lado do maior,

0 IzLdo de um quady

2V2m, Calculay
circulo,

. . woular
circulo inserito em um decdgono regula

ito a um hexdgono regular de ap6-

ito um decdgono regular. Calcula
no.

ado ingep

10 em um cfreulo mede
o lado do qu

adrado circunserito a ésse
Dois hexdgonog
€ circunseritg g
¢ 12V3m, Qual o berimetro (g circunserito ?
0 lado (e Um quadradg inser
2V6m, (g

: leular ¢ lado do tri
Crito 20 megmq circulo, '

egulares estio, respectivamente, inscrito
um mesmg ci

reulo. O perimetro do inscrito

ito em um circulo mede
dngulo equildtero circuns-

ey
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37)

38)

39)

40)

41)

42)

43)

44)

45)

46)

. ; ar e eircuns-

. cAoono leglllﬂ

. ) t4 inserito a um hckta ‘ianeulo mede
reulo estd inscl A ado do tridng

g?tlocfll um tridngulo equilitero. O lad

(doono.
343 . “Achai o lado do he:\aao.ﬂ s i it kel
lo de um hexdgono regular msm-lli'ldo cireunscrito
¥ I{11( 09( ’ Qual o perfmetro do quadis
mede 2Zm.  Qud ’
a0 mesmo cfrculo? ilitero circunserito a um
et &) 11 y ’1.’ter0
riAngulo equ equild
0 1;11(10 ,(lel 112r1l1n t qufulﬂl' o lado do tridngulo eq
circulo mede Wy
inscrito no mesmo cfrculo. ito a um circulo mede
. r1t0 ©
rado cireunseri sule?
g le um quadrad " & sse circulo ?
;)\l/%do ( Qual o lado do quadrado inscrito ne ol
m. H é . 1 eire
A serito a um. %
. ecular circunse P e
xfigono regular circt ilatero i
: 11(104(10 u(ril'{lleo %erimotro do trifingulo equ
mede 4m. {
crito nesse efrculo? ircunserito a um cireulo
. cIreuns ]
: quadrado
O perimetro de um

] itos
¥ io circunserit
3 regular -estao
exdgono reg ey
Jm quadrado e um h i e
i smo circulo. O lado do hexagol
a um me . : |
Qual o lado do quadrado? gl TR eq1(111-
. . ‘ s i uadrado
» 0 raio do circulo el
S‘;ICU]{H glilt‘lo em um circulo eircunserit
dtero inscrit
de 10 V2m de lado. ]
; i lem seu
Um tridngulo isésceles t‘c'm1 o
2 V3 m e scu 4ngulo desigua
outros lados.

C‘J]Olllﬂl a soma dOS

ABC=30° e
=AC#BC, ALC=
Num tridngulo ABC :1BAB !

B(C'=1,732m. Calcular AB.

A base de um triingulo {Sés;cg}ase) 7
do vértice (o que se oploe ‘Fa‘qai
perimetro désse ftridngulo. 1

' V5 = 2,236

708m e o dngulo
s med(‘zl]g,%%c. Cslodine o

(&, P, C.- Exéreito — 1955)
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48) Num tridngulo ABC, o maior 1 ! lo BC
quadrados dos outros dois. Calcular_ o maior lac f) : 1(;
sabendo-se que o lado AC' mede 2 V2m e que o angu
— NN
ACB mede 450,

49) Caleular ag medidas das diagon
tonvexo circunserito a um cf

ado é igual & soma dos

ais de um hexdgono regul'ﬂl
9, 0.
reulo de 2 V3 m de rai

tem 5m de lado. Qual o

50) Um hexdgono regular convexo

comprimento de sya menor diagona] ?

51) Ligando-se 05 pontos médios conse
drado inserito em um circulo
um novo quadrado. Calcular

52) Calecular o perimetro de um decdgono regular inserito num
circulo de 4m (g raio. mp g - Exéreito - 1953. 3.0 Ano)

53) ABCDEF ¢ um igono regular inscrito num Cf"c‘ﬂg
de raio 5m. Calcular o lado ¢ o apétema do hexdgon
regular que ge obtém lig

> < s
ando sucessivamente os ponto
s do hexdgono ABCDEF.

cutivos de um qua;
e 2m de raio, encontm—li
0 lado do novo quadrado.

1¢ n IO
i ] :'IC] 1SC ‘.t() a um tl‘ld gu

ralela a um
= ea-se uma paralels I
- h=15m, traca-se it 0
ilitero de altura h=15m, metro do trap
@lmullatlel: 5 b {riingul& Calcular o perin
dos lados i
formado.

i id 1m
S tridngulos, v
1 a razdo entre os perimetros d.e Sogrcunfcréncia?
icrll:(:lriti :a outro ecircunscrito & mesm

o e

C i 0s aralelos de um
alecular a distincia entre dois lf\l]d P . pcri ot6:
he\'ﬁgono regular convexo de 12 V3 m d m o

Ded”ZI[‘ ¢ ree (I « . l 1. a (’)t (l
5; a f()l muic ] 1 < p <
) (;ll]p ceanao a. que: (¢ a o cema e

cpressoes dos apé-

um poligono regular de nll:il;;lloos "ilsufc\lfnlg; ¢ hexdgono

i o oo do o do e crcwsero |

T ado S -

?17; lﬁgg:g%?ofuggzggono e dodecagono 1'egi:oa‘1 l;m —

L 4 . ircunserito i

g l‘O\crla“ll‘ qucd%lzll-ilc?odgs Iﬁeq\l‘;;gilqodfc(gtllﬁlr inacrito nesse ci1

o ddbro b

culo.

. P, C.—E.\'ército—Jauciro, 1953. 1.> Ano) e
54) Num cfreylo de 8 V3 metrog

hlléngll 0 [2) ] B i B um
il4 i n 1
eq ue o 1‘1(10 dO tl‘iﬁl]blllo C(]lllldtCl
I rovar q € 0O 11SCI to em
i l { u‘lé,tero ABC,

.1 2 iy 'r_
i4 uildtero c1
tade do lado do tridngulo eq
circulo é a meta
cunscrito a ésse cireulo.

de raio est4 inscrito- um

Do ponto D, meio de BC, - 65)
traga-se D berpendicular g AB. Calcular BE.

55) Num circulo estao Inseritos ym quadrado e um tridangulo
equildtero ; noutro circulo, ym hexdgono regular. O lado G6)
0 quadrado ¢ igual ag apétema do hexdgono e o lado 0!
déste tem 2m ede-se o lado do tridngulo.
(E. Militay- Curso Intendéncia - 1947)

; : gual a 4 3 metros est4 inscrito
um tridngulo equildterq

ir rito e
4oono regular circunserit
Lood =)

X rculo
Provar que os lados do he num mesmo cf i

12 b inserito ]
do tridngulo GQPllatelojolg/z_ ’ o
giardam entre si a razi metros de pel-imeh:? esllﬁ

. b 1ANngu
‘4 regular de P lado do tri

i, besigono le%rculo. Prove que © sentidos, os lados
inserito EI& ungrglongalldo‘sel nos dois s
que se obtém

do hexdgono é igual a /2.

56)

ianculo equild-
_ stemas do trid 18 Tados
4 iAn- 67) Deduza as e.\'pressoe§’Sglsloa?ggulm- em fungio dos
gulo equiliterg que se °bté]‘3ncimg?cllzt-l;2"0‘s’ 15:)(111206510 nfél zlios r tero, q}mdrado e hexig o
0s lados dq tridngulo ABcC. p respectivos. io R estd inscrito um QL;;‘lt él;l‘l il £ 4
57) Num circulo de 9 V3m de raio estd inscrito um hexAgono ) Num circulo de raio g -
Tegular. Caleylay O perimetro do btém
unindo-ge g P do poligono que se o

-' A o ll
que o perimetro do quadrildtero, q

p é igual a 4R.
édios dos lados do quadrado g
0s pontos m
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69) Um quadrado tem seu 1

70)

71)

Questies de Exames de Admissao

ado igual a m. S6bre uma de suas
itro quadrado de lado igual a essa
a diagonal do novo quadrado €

:llfagonais constrdi-se oy
diagonal. Prove que
1gual a 2m

.

Num cfr :
cfirculo de 2m de raig foram tragadas duas cordas

aralelas. S:

guadliz(tls(; eSaalgtlelx:('lo-se que uma das cordas é o lado d_o

gl L ‘lalo lado de um hexdgono regular inscri-

i apro\;ilcudo’ mostre que a distAncia entre essas

mento dy oo rmacamente, a quarta parte do compri-

4 circunferéncia désse circulo.

Caleular o 5 na

. circulcc))g dl:drzéongo Paralelos do trapézio inscrito em

do cireulo est4 ng 1gual a 1m, sabendo-se que 0 centro

respectivamente (:;1tﬁl‘(1101" % trapAé zi0 e que a8 sl

Bt o ados do tridngulo equilatero e do
gular 1nseritos nesse circulo.

RESPOSTAS:

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7
8)
9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)

49) 8m e 4 V3 m
50) 5 Y3 m

v i m ! 17) 1,5m : ‘ e
Vom [ 18) 3m I 33)12V3m
52m ! 19) 3m ! Z;) :J);n
Im i 20) 200cm : 35) 24m
In ! 21) 2 | 36) 12m

X : . L 37)2V3m
6m 1 22) 4m : ¢
50 I = 1 38) 16m
18m : 23) Hm : 39) 1m

= ' -3 I 40) 2m

I
et 120 2m | 41) 18m
32m 1 25) 90m : 42) 3m
2m : 26) 2m ! 43) 9m
Im i 27) 2m ! 44) 5m
6VZm I 28) 2m I 45) 4m
1,207m : 29) 95em : 46) 1m
= i 30) 100m | 47) 15708m
0,414 i 31) 95e¢m : 48) 4m
1
1

32) 1,90m

111

Areas
§ o o
51) 2m 3 54) 6m | 58) ‘03\/& m
. —s i
52) 21,42111 o I 55 32V2m ! 1
53) | = "’2\ Sme | 56) 6Gm i T
I
i
e = 3,75m : 57) 18m | 60) 6m

61y B EVZ RV3

62)

1
2)
3)
4)

5)
6)

7

67) 20 V3 ; 2 e 2Ba ¥

1

I

o 22 TIS) -l 1
2 2, 79 i
R; RV2-V2 = 0765Rec |
1

1

1

}

|

I

RV2 V3 o 0518R 70) V3 + V2 2T

71) 1,414m

AREAS

Calcular a 4rea de um retAngulo de 10m de diagonal e

28m de perimetro. ) ’
retangulo de 240m* de: drea,
fo entre sl na razao 3/5.

a hipotenusa

Calcular o perfmetro de um
sabendo-se que suas dimensoes est
Calcular o 4rea de um triingulo retangulo, cuj
mede 10m e o perimetro 24m.
Caleular a 4rea de um tridngulo isésceles,
8m ¢ o perimetro 18m.
. . e 2m de lado.
Calcular a drea de um tridngulo equildtero d ito em um
s C. inserito

Calcular a 4rea do tridngulo equildtero, 1t
circulo de 2m de raio.

. - . ) et
Um tridngulo é equivalente a um lfe
iguais a 8m e 5m, respectivamente:

& . 16m, calcular sud
tridngulo igual a 16m, (C.1.O.R. M.~

cuja base mede

angulo de dimensdes
Sendo a base do

altura. -
1.0 exame admissiio)
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8)
9)
10)

11)
12)

13)

14)

15)

16)

17)
18)
19)
20)
21)

22)

Questoes de Exames de Admissao

Caleular a 4req de um qu

Jmetro.
adrado de 20m de perime
Caleular o 4p

. o Zonl:
ea do quadrado de 4 V2Zm de diag

le
> J 5 .‘rculo C
Caleular a greq do quadrado inserito em um ecf

2m (e didmetro.

Caleular a area do los

. . endo
ango de 20m de perimetro, sab
que sua diagonal me;

101 mede Gm. X
- X e qu.(-'

Qual a drea de um losango de 8m de perimetro

Possui um Angulo de 1200 ?

Qual a 4drea de um ror

formado pelos lados

€ 4m?

Dois lados cons

rcspectivumente,

A 450
mbdide, que tem um dngulo \de10m
que medem, respectivamente,

ecutivos de
10m e 4m.
que um dos

um paralelogramo mC({elrgj

Caleular a 4rea do pa L
gramo, sahendo seus dngulos mede 60™ 0°
Qual o drea do paru]elogramo, que tem um ‘:‘“gl.llo ce 3;0
€ cujos lados que o formam medem, respectivamente,
0m ¢ 10m ?

; . dia
) pézio retdngulo cuja base méual

Cujo menor dog lados nio paralelos é 18

a4 4m?

Em um trapézio
Am e umg (g

Um lcosdgono

de apétemy .

Um cfreulo top, Para comprimente (e sua circunferéncid
2 12m. Qual g Sua dreg ?
Qual a 4pe

s " a15es
de 6m dg altura, a diferenga das bas

2 - .’4‘ }3 48
s € o triplo g outra. Caleular a are

08
regular tom g mefros de lado e b metro
ual a gyg dreq ?

: a da corog cir
210 do mepgp circulo qu

Um setor circulay de 400
de raio, Caleul

Um seg
12

cular de 3m (e largura e cujo
¢ a limita mede 1m ?

.~ Pertence a um efreulo de 30cm
ar a drea (o setor,

mento circulgy de 300

de
. Pertence a um efreulo
m de rajq, Caleular gy, drea,.

L —

e c—

23)
24)
25)

26)

27)

28)

29)

30)

31)

32)

33)

34)

118
Areas

inscrito em um
4 regular, 1nsc
: hexdgono reg
Calcular a 4rea do.
circulo de 2m de raio. l P i
Ar iangulo eq Cro,
Calcular a 4rea do tridng
circulo de 2m de raio.

fr
inscrito em um ¢
Qual a drea do quadrado, inscrito

de raio?

culo de 5m

i ito em um
cdeono regular, inscrito
O perimetro de um hexdg

adrado,
a4 area do qu

irculo, mede 6 V3 m. Calcular a dre

circulo, i

i i rculo. .

mserito no mesmo circu o

P ilitero 7 o
O apétema de um tridngulo equilitero, inserito

Ar hexdgono,

circulo mede 3m. Calcular a drea do
no mesmo circulo. l g circplo,

2 = regular, 1n il4tero, ins.
mede 8Sm2. Calcular a ¢
crito no mesmo circulo. p i
A drea de um quadrado 11150'1‘;"%,]10 .
2m2. Calcular a 4rea do hexdg
mesmo circulo.

m um circulo,.medg
ecular, inscrito n
[=}

: ’ reulo.
circunscrito ao mesmo circu

A uilater
O perimetro de um _t_rmngélolcfﬁqr L
circulo, mede 24 V3 m. S;‘;m dirculo:
regular circunserito ao me

. m
o, inserito em &
rea do hexagono

frculo
¥ a 'um C

. oI unSC“to . se
5 ._(y-ula,] cire - l'lto nes
e hexdgono reg -ado Inse

p tgeazge\/l;?rﬁ ch,nl a drea do quadra

mede . =

circulo ?

‘ ias bases
cujas
io isésceles, “metro
Caleul 4drea de um tmpézxoﬁlr;ée 0% a0 perimst
alcular a Ares 2
medem, 1"espectivamente, 14m
30

{vamente,
m. respectiv

medem; mede 5m
5 A as bases o ra]e]os
Num trapézio reta;‘;%;ﬂ%os lados néo pd :

10m ¢ 6m ¢ 0 m

Calcular a 4rea.
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35 { . Lt . op
) 5EILn éu;l ;l dpul(t); lszisccilcs a base menor mede Sm, a altura
egmento da base média, ¢ : : N
pontos de interseced édla{ comp.lecnd}do entre os
Caloulss o e o A diagonais, é igual a 3m.
cular a area do trapézio.

36) Cal ra 4r 6210, ci
) i :(’,nll-lilnl% ‘ile% de um trapézio, circunserito a um cfreulo
Kl de drea, sal.)cndo-se que a soma dos lados nio
paralelos désse trapézio ¢ 62cm.
37) Calcul: Ar 621
) - (;::Ierra area de um trapézio isésceles, cujas bases
Sl espe(,twuvmenl.,e; 12m ¢ 8m, sabendo-se que um
s angulos do trapézio mede 45,

38) Num trapézio is¢sceles a b

4 s ase média é 12m, o perimetro
44m e um dos dngulos do Qua

trapézio ¢ 135°. Qual a édrea?

39 W T =
) g:}?ent(llg?siz?u (:soscel(.z’s estd circunserito a um cireulo;
i l-t- © perimetro do trapézio mede 40m e que
externo mede 135°, calcular a drea do trapézio.
40) Qual 6 a drea do ¢

) irculo, inscrito n niov:aiveular [de
60°, pertencente a ! um sctor - eircular

um cireulo de 83m de raio?

Calcular o peri
iy perimetro de um quadrado inserito numa cir-
eréncia de circulo de 3,14m? de 4rea

Col. T
(Col. Pedro I1 - Ext. -2 P, Parcial - 45 Série Gin. - 1953)

41)

42) Calcular a 4
ra area do quadr: : .
. s adrado SOT | §
firea igual a 12,56m2, , nscrito em um efreulo de

2. Militar --1939)
43}, Um trandiia Senmm: ( :
) sua }g;‘:gcggngb?“to €m um circulo de 10m de raio, tem
D> 1‘ ) 3
sabendo-se que lcigucaelnzt{rmgl_ Caleular a drea do trapézio
maior, T0 do circulo estd s6bre sua base

44) Calcular a 4r _
perimetro g lgfnil € um trapézio isésceles circunserito cujo
45) Caley] € cujo menor Angulo mede 30°.
alcular a 4y
R \7 T?Bl gg& de u.m.paralclogramo cuja diagonal maior
46) Um quadr ne (.IOIS lados consecutivos 12m e 10m.
qlladrado;acil 0 estd inscrito em um cfreulo de = metros
S de area. Qual a 4rea do B
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53)

54)

55)

57)

A base de um retdngulo é 24m. Cnlm.llar a ba.se Ele um
outro retingulo semelhante ao primeiro e cuja area é
16/9 da do primeiro. )

Caleular as dimensdes de um retangulo de 75m? de drea,
se estas dimensdes estdo na razdo de 1 para 3.

altura. Calcular

Um retingulo tem 5m de base ¢ 2m de
altura mede 10m.

a drea de um retdngulo semelhante cuja

As diagonais de dois retangulos semelhantes medem 5m
e 35m. A drea do menor é 12m2. Caleular a area do maior.

A drea de um poligono mede 1 200m>. Cn](_mlcl a z;lr](;n
de um poligono semelhante sabendo que a 1azio ¢ ?, se
lhanga do primeiro para o segundo ¢ de 5 pard &
Caleular a drea de um trapézio isésceles, cuja base mallor
mede 20m, um dos lados iguais, 5m e um dos dngulos
agudos 45°. (B. P. C. - Iixército - 1952. 3.° Ano)
tangulo mede 45cm ¢ 2
aleule a rea do tridn-
je Ginasial - 25/11/53)

A hipotenusa de um tridingulo re
soma dos catetos 6 igual a 63cm. C
gulo. (I. Bducagiio- 2.2 P. Parcial - 4. Sér

, N . A " e
O apétema de um quadrado, inscrito num 011011}0, Ilr;flfa
3m. Calcular a drea do tridngulo equildtero, cuja &

¢ igual ao lado do hexdgono regular circunscrito a0 mesmo
c¢irculo (B. Aerondutica - 1948)

Calcular a base maior de um trapézio cuja

» 0,50m.
58m?, ltura 0,80m e a base menor 0, ]
0,68m2, tendo a altura 0, ft s =

4rea mede

i ; ir .Ancia, cujo raio é
€ ‘imento de uma circunferé : «
Sl em de drea 35cm” €,

o lado maior de um retdngulo que t
de semi-perimetro, 12cm?
(Colégio Militar -
= O s AN -
Num cireulo de didmetro 12em estao ll‘lSCBt(;S)gzleln’f‘l:d(‘llo
gulo equilitero ¢ um hexdgono l'eg“l‘m' do heI\' 2 gon;).
tridngulo ¢ igual a 3em. Calcule a drea do nhexas N
a c]’duuq'm 9. P. Parcial - 4.0 Séric Ginasial - 1953)
v 24 g0 = <. 0

Selegiio para 0 C. Cientifico)
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58) Nuxp tridngulo retin

Projecio sbdbre g hip
a drea do cireulo cir

gulo um cateto mede 8dm e sua
otenusa mede 6,4dm. Determinar
cunserito ao tridngulo.

(B.P.C.- Exéreito - Julho, 1953, 1.c Ano)

o 1? Iﬂdo de'um tridngulo equildtero & igual ao apétema do
e;.i}gono‘ mserito num cfreulo de raio igual & Gem. Cal
cular a drea do tridngulo equildtero.

60) (E.P. C.—E.\'ércitO—Julho, 1953. 3.2 Ano)
Dois lados consecutivos d
; R € um par g :
1espect1vamente, 12e¢m paralelogramo meden,

ectiy ¢ 9em e formam um Angulo de
120°. Caleule a 4ren do paralelogramo. ’

(I. Edueagio - 2 P, Pyreia] - 4.2 Série Ginasial — 1953)

61) Calcular a 4y i i
) T lil]al & area do circulo, Inserito no tridngulo equildtero,
10 lado mede 12, (. P. C. - Exéreito -

. Janeiro, 1953. 1.> Ano)
62) Qual a drea do tr

i g e & apézio inscrito em um circulo de 6m de
major 0-8e que o centro do circulo estd s6bre a base
40T, e a base menor mede Gm,
63) A 4rea do t

‘ Bk rapézio ABCD, cujas bases medem 7m e 3m,
o) P g - Achar.a drea do tridngulo BCD.
um ponto da hase B¢ de um tridngulo ABC tal que

=zm. A 4re: i 4 2,
Calcular g drea do triﬁngluelz; i%’gldngmo 450 &9

65) Num trapézio a dpeq
m. Determingp o

é igua! a 32m?, ¢ uma das bases é
reta, uni comprimento de um segmento de
ase e ]qllr:godﬁ lﬂcfllos a0 paralelos, que é pa-l‘;lelo a esta
Pézio 6 4m, @ desta Im. Sabe-se que a altura do tra-
1 ¢ (C. P. 0. R. - 19/11/50)

an rat A
abgellll(?of:dngulo 08 lados sgo proporcioais a 3,
frea déste triﬁnéulgue 0 périmetro é 60m, determinar a

67) Um quadrage Lo, o (C.P. 0. R. - 1950)
exteriormente g4 Iélu.lg dcllagonal 16em. Sébre cada lado,
dtero, Calcular ‘ér(la‘:, 3, constréi-se um triAngulo equi-

0 Bl a flgqra total assim formada.

Cagao - 2% P.. Parcigli= 4. Série Ginasial - 1953)

68)

69)

70)

71)

78)

79)
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O perfmetro de um tridngulo ¢é de 24dm. A (‘ll'C‘éml]geg%’:]‘;]‘f
retificada do circulo, inscrito nesse t»l‘ll'l“glﬂo’ T e
Determinar a base do retangulo de m‘mdeql-ﬂ:‘ixlne'lill(; 6
désse triangulo, sabendo-se que a altura do 103 32:, Ano)
de 4dm (m=3,14). (E.P.C. - Exército- Julho, 1953. 3.° 4

Qe
5% % ros, Oz, 4r e 3%
As alturas de um tridngulo sio, em metros, 0z,

i : ar os lados.
e 0 perimetro 18 metros. Caleular os lad
circunserito a um cireulo,

A base maior de um trapézio, e & B.5: Caleular

mede 12m e os lados ndo paralel
a drea.
m e 12m e a altura Gm.

As b rapézio medem 20 :
As bases de um trapézio 1o formado prolongan

Calcular a drea do menor tridngu
do-se os lados ndo paralelos. o
dteros sdo 140 V3 e

A5 Srams is tridngulos equil 5
As dreas de dois tridng Qual a razio

35 V3 metros quadrados, respectivamente.

entre suas alturas?
e 18m2. Calcular a
tro é 3 vézes menor.

metro e 78m” de
inserito no poli-

A drea de um pentdgono 1'0.g}11:11‘ med
drea do pentdgono regular cujo perime

. , i
Um enedgono regular tem 26m d(? plcol
drea. Calcular o perimetro do circulo,
ono. N
: inserito em um tridngulo
imetro.

em um tridngulo

Caleular a 4rea do quadrado,
15'(1315(:(1}(;; c?e L].l((‘)}r'll C(110 %ase e 36m de ?er
Caleular a 4rea do quadrado, inserito
equildtero de 2m de lado. } m cfreulo, &
A poténcia de um ponto, em relagﬂ? 1?1-0 é 25m. Cal-
400m2. . A distincia désse ponto ao cen

cular a 4rea do circulo.

Se o raio de um circulo é 0 triplo

. . . .”Véz(’,sa
drea do primeiro € ... (I, Educagio -

tracadas de um
Calcular a

do raio de outro, a
4rea do segundo.
~ Selugdo 1956)

lo de raio 6m,

As tangentes de um Cil'cum angulo de 60°.

ponto exterior formam u
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drea da superficie compreendiq

a entre o circulo ¢ as tan-
gentes,

(I%. P. C. - Exéreito - Janeiro, 1952)
angenciam dois a doig e seus raios sio
Calcular a 4req da figura Interior, com-
€ 0s trés circulos, (C.P.0.R.- 19/11/50)

80) Trés circulos se t
iguais a 0,5m.
preendida entr

81) Caleular g
ponde ao r
a 125,6m
retangulo

drea do tridngulo, cujo cateto menor corres-

aio duma, cireunferéneis, de comprimento igual
€ cujo cateto maior ¢ igual a diagonal de um
que tem para ladog I5m e 20m.

(IS. Acronduticn ~ 1948)

82) As diagonais de um losango medem 18m ¢ 12m ; acres-

centar ym mesmo ¢

omprimento a eady uma delas, C.]e
Maneira que g Superficie do noyg losango formado seja
dupla da do Primeiro.

(I3, Militar - 1946)
83) Nurp civeulo estgg inscritos ym quadyr

equildtero ; noutro circulo, y

do quadrado ¢ igual

éste tem 2m,

ado ¢ um triﬁ.nglgo
i ar ado
m hexdgono regular. O ll ':do
20 aptema do hexggono ¢ o Iz
Pede-se o 1ad, do tridngulo.

a-nio . 1947
(E. Militar - Intendéncia — 19 )_

. > 4m.
08 de | tangulo retangulo medem 3m C.qlela,
que distancia ¢, Vértice deve-gg tragar uma .pmlse’a
: 1, PATA que a greq do trapézio obtido sej

1gual a 575m2

culos de
08 seus centr

Superficie ¢q

raios iguais g Gem tém a distdncia entre

0s igual ao gey raio. Calcular a drea da

mum aos Jojg circulos.

86) Duag circunferéncias exteriores tdm sous raios, respecti-
Vamente, jgyaig g 18m ¢ 3m ¢ 4 distdncia entre os seus
centros medq 25m., Calculay 5 area do trapézio, cujos
Vértices 530 og centros dag circunferéneiag e os pontos

€ contactg dessas cireunferéncias com uma de suas
tangenteg comung exteriores,

87) Di-se um trifingylg retdngulo
e 24 metrog,

cujos catetos medem 18
ede-so caleulay .

'W'ﬂ -
T

T p— 7
==,
e s 2o

119
Areas
i i I > s".l ) . « "3
@) a altura relativa lupolt(,nu 0,,,(,1-0 G- g 5
: e
istdnciz nto de en
b) a distancia do po

vértice do dngulo IO . EObT
¢) os segmentos detcrnn}md(;?) bret.o;

bissetriz interna do lm‘gu triangulo dado. .
i . dnos b el inst‘l'lﬁil) “((1’0 '9(;111: de drea, nlzcclli!tg
c) as (tl,lllll}l(]‘,)nrslg(;s &I.:,d (;-e(l:u{i;lll (?110 seu lald((;? n;dll‘?ll] :1;0/2/5‘)

l . : - e L

S‘gbm 8 %ateto menor.

rapézi
88) O menor dos lados de i “gl-il)cndo'
menor. Calcular a sua mc?céiwi\’os- .
880 nimeros inteiros ¢ cons ildtero circinserito a
89) Caleular a drea de um triangulo el;guuiu arco dessa4 cllrll-
: Lirc{mfcréncia, sabendo-se q-‘mcnt‘,O- jigual a 3,14cm.
uma; nei de 45°, tem um compril le um poligono
cunferéncia, de 45°, ot & ‘o de S
igono = é 2 x sabenc
90) 0 pcrixr;ftmtdelu';népg%;rgfﬁ Caleular a drea de
Y, semelhante a @ ' -
q’ue a de y é 72m>. v A6 e_quwalen’cesr‘;1
91) Um tridngulo ABC, rcwngulso bccl:ldo-,se que A/lf;com,
5 abe 2
tridngulo isésceles (ﬁf(f) Méa intgr‘s;:cqao de
=0m e que o p A onlo ABM. I
Bg cz(x)llclzularq a drea do tridngulo Tragando DE I;‘Lxllfe
ey { BC tem 12m de bﬂs‘?'.o BCDE equiva (calois
%2) Um iy btém-se um trapézi mum a ésses
lelotz‘x.. ])ztsolBQ;,l)()E eCalculal‘ o lado co ,
a0 tridngulo ADE. Cr E.
poligonos equivalentes. BC =4m. Por uné a}l)culal' o
iA lo ABC, o lado alela a BC. C divi-
Hl Mo tnangug traga-se DE parale gulo ABC flclue2 i
do lado A4 raga- o triin © como 2 e
o que O re sl
segmentodDE Cifm?equlg estejam entre S
dido em duas
para 3. s
rapézio
94) As bases de um t‘a(ﬁfésm
mente; a altura me bases, que
segmento, paralelo 1aftes.
duas partes equivaler

a hipotenusa pela

ase
o retingulo é alb{os
se que seus lad

espectiva-

20m, resf )

A m € 0 0 do

nloular o comprimento do
Galoy Sivida o trapézio



120

Questoes de Exames de Admissio

95) As bases de um tra

96)

97)

98)

99)

100)

101)

102)

pézio medem 9m e 6m, respectiva-
a medida do segmento paralelo as bases
apézio em duas partes proporcionais a

mente ; calcular
que divide o tr
2 e 3.

f?;ﬁ%?mﬁgﬂOch'BC=1&nszmﬁmumAnf=5m
& area € 24m?. Calcular o menor lado do triingulo.

As bases de um trapézio medem 12m e 10m e a altura

6m. Caleular a 4rea do ila i
. quadrilitero formado unindo-se
0s melos dos lados adjacentes do trapézio.

Um L '
S5m d%uig‘mdocABCD estd circunserito a um circulo de
arco de clicl)"cunfsz:xl-l‘ Cf{ntrz DGm 4 e raio AB traga-se um

C éncia . Cal arilionts i ibeon
BCD assim formada, cular a drea da figura

Com centr 1 .

tivamelﬁ;m-),em.o tragam-se dois circulos de raios respec-

cam-se de lg.,'uals 2 12m e 8m. Do mesmo ponto O tra-
uas semi-retas formando um dngulo de 90°.

Calcular g 4
g a area da porg¢iao d

i e pl angulo
€ a0 circulo major, plano, comum ao ang

Um losane
suas d;a D;I?a_ABC’D tem seu dngulo interno A =60° e
> illterc% . 1S, respectivamente iguais a 60cm e 40cm,
tra(;a-gedﬁlmnum' pouto 7. Com centro em A e raio
% clrcunferéneia, que intercepta o lado

AB no ponto
Mada, pouto M. Caleylar g drea da figura MBI for-

Um trapézio j
10 1805

reSpeCtiVamentf:S iguais temG(;l m dngulo de 45° e bases

1O bonto médj 2 O0em e 20cm. Com centro

: 0

' dzt) lase ]m enor, traga-se uma circunfe-

e pﬁuz} & base menor do trapézio.

a0 cireulo limitgg,, ¥ do trapézio nao pertencente

Pela circunferéneig, tragada.

Num ¢ .
ﬁngulo,lzlfig wetdngulo ABCD, onge ¢ ¢ o maior
» & base maior medp 23m e a altura 10m.

om centrg
em A
aga-se uma circunferéncia

aleular g 4,
P Area, dg !

40 circulo dg o R dettrapflzlo nao pertencente
ragada.

Areas 121

103)

104)

105)

106)

107)
108)

109)
110)
111)
112)

113)

Por um ponto P, exterior a um cAirculo de raio R e dis-
tante de 2R da circunferéncia désse circulo, ltlagan;-'se
uma tangente e uma secante, passando pelo rrccntloé.
A distincia de P ao ponto de contacto da_tax}ae}ll.e ;
8m. Calcular a 4rea do setor do circulo cujo dngulo
de 45,

C 3 y ase
Um trapézio estd ecircunserito a um cil‘culc;.. 'jxxnel;to
maior e os lados obliquos m’cdem.‘ respec “’ﬂr e
24cm, 10ecm e 17em. Calcule a area do octdgono reguls

inscrito no ecirculo.

T3¢ . p a
Calcule a 4rea de uma coroa circular, sabefldo ({éugm
corda AB, do circulo maior tangente a0 menor me ;

TFaga ==3,14. (E. P. C. - Exército - 1955)
Calecule a drea do tridngulo equildtero circunserito a um
circulo de 2 V83 m de raio.

Qual a 4rea do quadrado circunserito a um ¢
2m de raio?

Avaliar a 4rea do hexdgono regular circuns
circulo de 1m de railo.

adrado inscrito em um .cu'culo mede
egular inscrito no mesmo

frculo de

crito a um

A drea de um qu
4m2, Qual a 4rea do octégono r
circulo ? !

A drea de um dodecdgono regull {ron
culo é 48m2. Calcular a 4rea do decag
no mesmo cjreulo.

Um setor circular estd cireunserit
de raio. Calcular a 4rea do setor. ’
Calcular a drea do

Um circulo tem 36mm? de drea. :a corda que o limita
segmento circular désse circulo, cuja
mede 6 V3 m. ] {

lo maior
Uma coroa circular tem uma corda dz Segﬁirgluar %
tangente ao menor, igual a Jc metros.

da coroa em fungio de k.

ar inscrito em um cir-
o regular inscrito

o a um cireulo de 2m
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114) Exprimir a 4re

115)

116)

117)

118)

119)

120)

121)

122)

123)

124)

a de um hexdgono regular em funcio _da
altura b de um tridingulo equildtero cujos vértices coin-
cidem com 3 dos vértices do hexdgono.

Deduzir as expressoes das dreas do quadrado, do hexd-
£0no regular ¢ do tridngulo equildtero, em funcdo do
raio do efreulo circunscrito.,

Deduzir as expressdes das
gono regular ¢ do tridingu
Seus respectivos apdtemas.
Um tridngulo retdn
menor lado mede ¢,

Um tridngulo reting
ipotenusa mede 2a.
em fungio de q.

Um 4ng
¥4

3 radianos e a hipotenusa mede a. Qual a expressio

dreas do quadrado, do hexd-
lo equildtero, em fun¢do de

gulo possui um dngulo de 60°. Seu
Calcular sua 4rea em funcio de c.

ulo tem um Angulo de 45° e sua
Deduzir a expressido de sua Area

A " J JK
ulo externo de um tridngulo retAngulo mede

da drea do tridngulo em fungdo da hipotenusa ?

Exprimir, em fun¢do do raio, a drea do
que tem para corda o lado do qu
circulo do segmento.

Um setor circular de 60° bertence a um cfreulo de raio
R. Ixprimir, em fun¢io de R, a drea do circulo, inserito
no setor.

segmento circular
adrado, inscrito no

Caleular a drea de um tri4
um quadrado de lado g,
tridngulo coincidir com 1y

'0, inserito em
devendo um dos vértices do
m dos vértices do quadrado.

tero, insecrito no mesmo cfreylo.

Tragando, no interi
semicircunferéncias,
folhas. Qual a raz
quadrado ?

or de um quadrado, sdbre cadq lado,
determinamos umg, rosicea de quatro
40 entre a iil'C& (I{L l‘OS.‘iCCiI c a d,Q

123
Areas
Resrosras: S | 59) 27/4 V3 em?
1) 48m? i 30) 16 v .3_111' : 60) 54 V3 em?
2) G4m - 31) 128 V3 m? I 61) 12zm?
3) 24m? | 32) 2Tm?® i 62) 27 V3 m?
1) 12m? ! 33) 30m? | o odbi®
5) 1,73m? : 34) 24m?* : 61) 7,56111“
6) 3 V3 me2 1 35) Hom* ] : .— _’m
7) 5m : 36), 620cm= : e 1'0m‘-’
8) 25m?* : 37) 20m2__ : 6(:) 2? 84m?
9) 16m? : 38) 60 V2 m? y - '67) 2l
) " I 68) 6dm
16) 2m? 1 39) 50 V2 ! 69) 4m, 6m ¢ 8m
11) 24m? } 40) wm? ) -8 07[)’]2
12) 2 V3 ;2 | 41) 6,28m ] :O) ;m12
13) 20 V2 me | 42) 8m® J E ,:_:12; 2.
14) 20 V3 m? | 43) 75 1!0.3 e I 73) 2m?
15) 30m? 1o44) ISD’; L 74) 127m?
16) 48m:* | 45) 42113“ | 75) 19,86m?
17) 144m? | 46) 2m* | 26) 0,92m?
18) 10abm? 1 47) 32m ! Z-) 2;’57.111"’
19) 50,24m? | 48) 5m e 15m g o GE)T2E fos
20) 47,10m* | 49) 250m? el
21) 3l4m? | 50) 588m: | 79) B8mt
: | 51) 192m? I 80) 0,0403m*
22) 1,68m? S=141) | ; 2
e | s2) s (VZ=LAD | g g
) 6 im } 53) 486¢m? : 82) 6m =
, < K 2 T o 5
SNAER e IERR
26) 6m? i 55) 1,2m ! a4 15 V6 m
S ! 56) l4wem I =) 44.22cm?
27) 54 V3 m? i e y 95) ShEes
) 5 m I 57) 54 V3 em : 6) 210m?
28) 4m? 1 2 ¢ 8
I 58) 78,50dm
29) 2,60m? i ’ el oy
. 36rm?;
87) 14,4m; 10m; 12,8 e 17,2m; 3(2“ i 96) 5m
A . 92) 6 Y2 m : 97) 33m? ,
. 1 50m
88) 18m? | o A Tom B foei
89) 48 V3 cm? i 2 N e g
S l 4) 15.81m 1 64,50cm
9 1 32m 2 I 9") ! ] 100)
S I 95) 7,52m
m
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REsrPosTas:
101) 643cm?*

102) 101,50m?
103) 8Tm?

110) 20 V10 — 2 ¥ 5 m2 a7
111) 67m: : o
112) 22,11m? ;

115) 2R, BR* V3  3R:V3

2 1
16 405, 202 VT o g0t VT
u7 V3
2
118) ¢?
119) &* V3
8

104) 32 V' 2 em?
105) 50,24m?
106) 12m:*

-_— 2
113) 5 m

- e o . s o e e i

107)
108)
109)

114)

120)

TR

123) 5

16m?
2 V3 m?
4 \/—2 m?

122) (2 V3 - 3)q?

123) 3/8

T —
D7t
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__I) ESCOLA NORMAL CARMELA DUTRA

Prova de Matematica

(Exame de Admissio & primeira série do Curso
Normal, realizado em 2/12/1946).

PRIMEIRA EPOCA

18 Oumenin -
QuEestio: Calcular a 4rea de um trapézio is6sceles do
(élusl uma das bases é b e um dos lados nio paralelos
1.

nl,m_mSabe-se que m_contém tantas unidades quantos sio 0s
4 ros de 4 algarismos divisfveis por todos os niimeros de
garismo.
b é dado pela condigio de que as equagdes
22— 10+ =0
t y?—1ly+2b=0
enham uma raiz comum.

igual ao nimero de lados de

O perimetro do trapézio é
170 diagonais distintas.

u
m poligono convexo que tem
A 4rea 6 dada em m?

2® Quusrio: Determinar K no sistema
Ke—-2y=K+2 *
3x+ (B5-Ky= 2K + 2
de modo que :
1.°) as equagdes sejam incompaliveis ;
2°) o sislema seja indeterminado.
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A :
3.* QuEsTio: Defina a divisio d

~ e um se t 2
e extr . gmento em média : .
€ just?;'n a razgo ; deduza a férmula do segmento fureo ’ 24 1) As equacdes sejam incompativers.
lque a construgdo. A condigio para que o sistema seja incompativel é:
E_ -2 i 4+ 2
15 1) c4l RESOLUCA® 3 5-k° 2k +2
Para vc:;l]o] = S8k -k =-6 okt 4 2k # 3k + 6 o B
A cularmo 4 o % ) =
0% numeros de 1 ﬂlgarsisg-,s numeros de 4 algarismos divisfveis por todos W krt-5k-6=0 okt — I — 6 %0 temos
€ divisor de nenhum mjo (€ evidente que estd exclufdo o zerop que nio . & = =_3
ndmeros de 1 algarismo?]zro,)fpgas;nh&t:harmos primeiro o m.m.c. d‘os R k' =6 C
pc.Ssuzllnmm‘i i , % achar os mdltiplos désse m.m.c. que Csolvcndoiku —_1 E seseanula para k=2o0u k=-"%
S‘;us.clnn(ﬁ]]-;.2; 3) 4; 51 6, 7, 8, 9) = 2520. 3
o tiplos de 4 algarismos sio 2 520, 5040 e 7 560 Entio 2k?—k— 620 para k72 e k#-5
“ntio : ? . ;
2) CAlculo d m=3 o Portanto: % = 6 ¢ k& = — 1 sdo os valores que tornam as equagdes
culo de b: ompativeis.
Seja @ uma raj 2) O sislema ¢ indeterminado.
- lrgxz -:orgnum s duas equagdes, entio & A _9 I+ 2
? = 10a =0 condicio 6 = ——— = —7
;02—11a+2b=0 ; @*-10a+ b =0 o 6 T =F -k ~ 2k + 2
Somando —¢'+1la—-2b=0 o kr=5k-6=0 e o9k —kE-6=0
vem a=5b..02-10b4+b=0 . p2— que nos d4 ‘
3) c4l 0.0 gb=0..'b=9. ‘ 3
culo do perfmetro do trapézio (2p) : ‘ k=6 ¢ k=-1 =2 e k= -5
2p =n @ =170 .". n? — 3 = 340 Nio existem, pois, valores que tornem 0 sistema indeterminado.
‘ 32) Diz-se q ivi s to AB em “média e ex-
9+ 1360 7-s¢ que um ponto A/ divide um segmen 0 ¢ ;
n= w _3+37 trema razio’”, quando sua distancia a uma das gxt-l:emldndes A d_°
! n 20 T2 segmento ¢ média proporcional entre sud distincia ao outro ex-
— = - tremo ¢ o segmento AB.
n =20 portanto, 2p = 20. " 17 (estranha) 0 nmi«t)g dLos dois segmentos determinados pelo ponto 3,
. diz-se “segmento dureo”’. <3
4) Célculo da drea do trapézio : . b Ass?xljr;,nﬁrflt [ig’lﬁ: abaixo o ponto M dividird o segmento AB em
b+ b média e extrema razio, se
S=—1l_" Ja— s
g %h ; AB _ M4 —_— |
Seb=9 v¥=20-9-g=5 m MA  MB A M g
e S = 9+5 h = e o maior segmento ATA 6 o segmento dureo.
5 ~Xh b __ Deduciio da férmula do segmento Aureo. d——f.S.eJ:m 1.1m segmento
Mzs h=v9 -4 s - ) AB ={ ¢ seja 2 0 scgmento dureo. Tem-se pela delinigao:
“B=R¥E 5 F b ! z
u S = ig. 7 be Mo e
7 X 2,23 = 15,61m2 ”r . z l1-z
=10l ot —8=0
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. gt VR 4+ AP 1415
2 e 2

80 valor positivo de z ser4 :
l
-5 (ﬁ-l) ® 0,618

Be Jl;:ti:'i;agﬁo da construcio do segmento 4urco. — Seja um
gmen = |, determinamos y = j i
proporcional entre, lel-z. S e Il

Tracemos por B o segmento
———t l S—
BO = T perpendicular a AB.

Com ¢ . +
entro em 0, teremos a circunferéncia de rdio 12 e tracemos

0 suporte de A0 que interce tard a ci : 3 :
D &iguai 5 L o ‘Lerceptard a circunferéncia em C e D. O ditmetro

cional entre g como AB é tangente a circunferéncia e é média propor-
secante inteira e sua parte externa, temos:

AB _ 4D ! 1440
AC—E‘ ou AC=T

A M

Fig. 8

[ 4

. Empregando a2~ iedad
primeiros térmog estﬁ.l;g:'ﬁri)cgzde das proporgdes “a’ diferenca entre os 2

estd para o 4°”, teremog: assim como a diferenga entre os 2 dltimos

b —

e C
c l

Q
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___ Mas, AC = AM e como ADM ¢ média proporcional entre o segmento
AB e o segmento MB, entdo, por defini¢iio, AM = z é o segmento dureo

de AB e temos: -z _ =
z P
Nota : Neste primeiro concurso, todos foram reprovados nesta prova de
Matemdtica.

SEGUNDA EPOCA
(Realizada em 15/3/1947).

Resolva, no papel almago, as questdes propostas, ipgli—
cando todos os célculos necessirios 3 sua resolugdo. Utilize
para rascunho uma félha de papel anexa. As questdes resol-
vidas apenas no papel de rascunho ndo serao consideradas.

Prova sorteada n.° 3

1» Quesrio: I) Calcular
a) O ntimero de divisores de 240 ;
b) A raiz quadrada inteira de 4318,52;
¢) O nimero de algarismos necessirios para escrever
todos os niimeros inteiros desde 1 até 136 (inclu-
sive). '
II) Calcular o menor nimero pelo qual se deve
multiplicar o m.m.c. dos ntimeros 144, 270 e 320, afim
de que o produto seja o quadrado de um mimero inteiro.

2. Quesrio: Num quadrado, cujo lado mede 6 metros,
inscreve-se um circulo; nesse cfrculo inscreve-se um
triAngulo eqiiilitero e nesse tridngulo inscreve-se um
circulo. Pede-se calcular:

1) A diagonal do quadrado;

2) O ap6tema e a 4rea do tridngulo eqﬁilétero;.

3) A 4rea da coroa circular, limitada pelos dois cir-
. culos.
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3.* QuEsTio :
1) Compor a equagdo do 2° grau cujas rafzes sio
’

: § ey VF
=1 + T =1~ T
2) Caleular m de modo que as raizes da equagdo
] x2+3(x+1)=m(:z:+2)
sejam :
@) reais e iguais i
b) simétricas.
Nora : Valores atribuidos as questges :
Primeira questio 30 pontos.

Segunda questio : 40 pontos.
Terceira, questdo : 30 pontos.

RESOLUCAQ
1% 1) Caleular:

a) Decompondo 240 em fatores temos :

240=21X3x5

O nimero de divisores serg o

' produto dos expoentes dos fatores
Primos aumentados de um

o unidade on seja :
(-1+'1)><(1+1)><(1+1) =20

b) A raiz quadrada inteira de 4 318,52 ¢ a raiz de sua parte inteira

Logo ; °
V43 18 65
Al 125 X 5
71.8
62 5
93 Resposta : 65
© De 1a 95 g ndmeros de 1 algarismo = ¢ algarismos
De 10a ¢

9 sdo 90 nidmeros de 2 algarismos = 180 algarismos
De 100 a 136 sqo 37 nimeros de 3 algarismos = 111 algarismos

Total : 300 algarismos
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2) Calculemos o m.m.c. (144,‘270,320); -
Fatorando cada um désses nimeros, te —
144 =21 3?; 270 =2X 33X 5 e 320=2

logo : m.m.c, = 20 X 38 X 5 ——
At 9o e sy, Euadind, & SO d‘l)tai ]:éltbr (; m.m.c. serd
Afl:n Ocméuorhnﬁmero pelo qual se deve multip

ser pares. .

pois : 3% 5 =15

2.2) AB = ly=6m . '

1) Céleulo da diagonal do quadrado:

- 1,414 = 8,484
d=1V2 =6V2=06X Resposta: 8,484m

; ¢
\

Fig. 9

”, t u]o equ te: .
do tri ing lllﬁ- T0

2 Cﬁ]( ulo do apotcmu e da, ﬁl ea

) I" V 3 BR" V 3

R 7
a,3=r=-—2b— 8 = B 4
l4 %=3m
R=ai=—4=—3 S T
4 3 X (3m)*V3 _271V3 me
az = 3_"1_ = 1,5171« e SS = 4 4
9

27 X 1,732 m? = 11,70m?*
ngtar =
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3) Céleulo da 4rea dq coroa circular :
S coron = m(R2-y2) = ¢ [(@r)2~r2] = =X 3r2 = 3mr2 = 3% 3,14 X(1,5)*=
= 21,1 950 Rgspos[a _'“ 21,1 050m?

3.“) z'+x”=1+§+1_ ‘J?

QIR (B S

E a €quagdo pedida serf :

1
32—23‘,‘?:0 ou 4z2_8x+1=0

2) Preparando g equagiio, temos :

; :
z+3z+3=ma:+2m S+ B -mz+3-2m=0 @

a) Par . .
A que as rafzeg Sejam reais e iguais é necessdrio que:
A=0 ou ¥ - 4gc=0

Temos ; B - m2 — 4B -2m) =0
9~ 6m 4 m2 - 12+8n=0 ou m24+2m-3=0
Resolvendo, temos: s = _3 e m'’ =1

Resposta: m = —3 ou m =1

b) Para que
N as rafzes gej imétri
gﬁgdlr)z:;s&a,e?iréas, o térmo,lggtelzlxrsgnéfxréc
Tmo independente d
Isto ¢: o

as é necessdrio que a equagio
as rafzes sejam reais (o térmo
a¢iio tenham sinais contrérios)-

83-m=0_ pm=3
E facil de ver

termo linear que para m =

e que os doj 3 a equagiio © nio possui apenas ©
018 outros térmos t&m singis contr4rios.

NOTA . Nest
: a 8
0 cand?dgal};%(slafp;gc a foram aprovados, ap6s todos os exames
ufram pojs primeil[-xziog&s € 2 rapazes. Iisses 30 alunos consti-
mela, Duytrg, Urma do Curso Normal da Escola Car-
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Prova de Matematica

(Exame de admissio ao Curso Normal, reali-
zado em 1948).

PRIMEIRA EPOCA

. %0 : o Lo U _ 2
l* QuesTio: Resolver 5 + v 3
z _ 1
y 2

28 Quustio: A soma de dois ntimeros é 100 e o produto,
1 875. Determinar éstes nimeros.

. 2 ; 3 :
3.* QuEsTio: Qual é o ndmero, cujos 5 mais 0s —, mails
54 ¢ igual ao préprio ndimero, mais 727

+y? . =ty

4n BSTAO * £ g 2
QuEstio : Efetuar T4 @ — 1)

5.* QuEsTio: Efetuar

o

AT X b4 X c2Xb T XasX b XaTXe

1
5

6.* Quesrio: Desenvolver (a®h° + c3d°)?
7.* Quesrio: Fatorar ab — ac+ b® — be.

82 QumstAo: Sendo N um ntmero que
determinar = sabendo-se que N =

9 Quesrio: Dadas as rafzes da equagdo do 2° gray;
2+ V2

_T' compo]‘ a equ:].(}ﬁo.

admite 96 divisores,
2= X 32 X &,
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10 QuEsTio : Resolver o sistema 3z — 1 S 920 — 2z
4 =" 3

2(2$—3)>5n;—§4-

11 2 UESTX .
. STAO : Fxtre 5
Q A0 : Extrair a raiz quadrada de 12 a menos de 3

12» QUpST.’&o : Fatorar (b = c)? — d2.

132 Quesrio : Resolver T 3 3
-2 -1 @-22@-1)
14 QuEstio - E=2)
chls)rfttﬁ 'decé}f%d;or 0"8 taxa a que deve ser colocada O
gt yUU, para 3 0-
duza Cy§ 22,00 de jures. que no fim de 11 anos pr

152 QuEsrx i
52 QUESTo : Racionaliz

ar o denominador da fracgdo :
2

—_—

N

162 Qursrio : Simplificar 32+ 52+ 7y + ay

5 4+ g

1% Qumsmie . o/
QuEsTio: Fatorar 12058 — 6aSh7 - 18048h6 — 9a7b?.

18 Qursrig - ; e —
40: Determinar a médig proporcional de ) e -
25 49

19 QliESTXO: '_Reduzir a
Vab o Vir,

20.* Questio
QuEsTRO : O produto de dois nimeros ¢ 324 e o m.d.c.

désses ny
S5es nimeros é 3 ; 5
meros. - Determinar o m.m.c. désses nu-

0 ; =3
mesmo indice os radicais Va2,

21* Quesrio :
+ Qual é o poligono, cujo ntimero de lados é

igual a — do ny
6 ©° numero de diagonajs?
22 QuEsrio : Num cfy

um hexj
4m.

£ono reglfll-;lro estdo inscritos um quadrado e
alcular o e diagonal do quadrado mede
berimetro do ‘hexdgono regular.
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232 Questio: Os raios de dois circulos concéntricos medem
5m e 2m, respectivamente. Calcular a 4rea da coroa
circular.

24 Quesrio: Um tridngulo é eqiiivalente a um retdngulo,
cujas dimensdes medem 6m e 8m, respectivamente.
A base do tridingulo é igual & diagonal do retingulo.

Calcular a altura do triangulo.

252 QuusTio:"A altura de uma pirimide € igual a 8m, a
base é um retangulo de 128m de perimetro, sendo uma

das dimensoes do retingulo o triplo da outra. Cal-
cular o volume dessa pirimide.
Nota : 4 (qufitro) pontos para cada questiio; minimo para passar = 50

pontos.

RESOLUCAO

1) Da 2.2 equagio y = 2z.
Substituindo na 1.8 equagiio teremos:

T 2 _ 2 2r+6x=8..z=1
R Sl 1 ¢ y=22=2

Resposta: z =1 e y=2

2% S'=100 e P = 1875.
Os dois niimeros serido as rafzes da equagiio
22— Sx+4+P =0 ou 22— 100z + 1875 =0
*Temos :

z = 100 & wl1(;000—7500 _ 100 ; 50 . . —75 ¢ z2=25
Resposta: Os nimeros sio 75 e 25

35) Seja £ o némero.
Entdo : ?g+37$+54=1:+72

14z + 15z + 1890 = 35z 4 2520 ", — 6z = 630 ]
L =-105 Resposta: O nimero é — 105

() @-p)?
4p) TV o T Y a2 gy
-y - z+y & =
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1 a4 32 1
-2 P Y -—— == =
Xec S5=a 3p 3¢ 3

6.5) (a®s + ¢3d8)3 = g2apts + 3aleph1os3s + 3adhbctdl2 - ¢oq1s
72) ab-ac+b’—bc=a(b—c) Fbb-c)=(b-¢) (a4
89 @+1) @2+1) (B +1) =96

¢t

52) 3 —5-7Xb-4_

BH1=06+12=8 . . 5=8-1 7
9n) §=2+ V2 “2+2‘\ g ek .
5 5
=2+V2 2_v3 o
P —x 5 T2

€ & equagio gers : xz—%z-{—l =0
105) i36z- 3>240 - 8¢ ; ;441>243
’ 16z—24>20::—3 T -4z >21

:z:>2ig

44

:::<—a

ou 25z -20z+2=0

€ o gistema 6 imposstvel.
’ 2 ‘{
11.‘) 123# = %

Acha-se g raiz inteira de 108 e tem-se para resultado

10 3l
? ou 3 E
=(b—-c+d)(b—-c—d).
dos denominadorea é:

para os valores de 4 que nio anulem o m.m.c., isto &
e z diferentes de 2 e1,

Eliminandg 08 denominadores, vem :

T -2-324+6=3 z? -4z 43 =0
Cujas rafzes sgo : Zi=3 e zg,=1,
Como o valor de T2 DAO satisfag g equagio dada, pois anula ©
m.m.c. dog denominudores, 8 resposta serd entdo: z = 3.
145) ; - _100j = 100x22 ;5

ct 80X,11 ~ 3
a taxa € pois de 2,50/0,

122) p — €)2— (2

138 0 m.m.c.
Batisfeita

» é
(z-2) (x~1); a equagiio 86
valores d

08

139
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2 2T -5 T D=
B Vs T (T + V5) (V7 - V5) T
T4z _ T+ G+Y) _ 5.,
Ty +zy 57+ +ul -
165) 35 "‘5; j:yy £

G 60a* — 3a%?).,
175 120555 — 6a%7 4 180a%° — 9ath? = 3a%bs (4b* — 2ab +

9 4 36 __6
187 \J25 X9 =4/T225 — 35
20

30 S
192) Tem-sc: Va¥s, Vap®0 e VOU

do
4 jgual ao produto
202) Sabemos que o produto de dois némeros ¢ igual

: mﬂjm.c. désses nmimeros pelo m.d.c.

rd :
Intdo, o m.m.c. dos nimeros sel

D
n =l 6n = D.
21‘)"' 6 o n(n—3)
Como D = 2 g
n=3) . 2 _15p=0
vem : 6n=—2—“'

. = 15.
i, B T T 15, o polfgono é o penta-
Mas, n = 0 nio satisfaz, logo: n = 19,
decdgono.
22%) O perfmetro do hexfigono 6 6l = 613-! . R—2me2p=0R=12m.
A diagonal do quadrado 6 d=2R=4m .".
23.3) S='IC(R2—7"-’)=7C(25:4)=;21"
ou §=21xX314..8= 60,94m4~8 :
H = m-*.
24) Area do retingulo = 6m X 8m AR g
wa ke i tumdiagonal de um retdngulo
trifngulo que é a _
A base do 4 e d to8 T o =10,
f:
é 10m, a altura sero
Se a base e s




141
Escola Normal Carmela Dutra
140

Questées de Exames de Admissio

a -q0 temos:
] Substituindo ésse valor n'1’_1 cquagqoq =

| | 2+y=6V2 Joy=-872 e

Caleulemos sug base: o perimetro da mesma ¢ 128m, logo T e PIEEI g _
3 . ; lfgono de
| e . férmula que d4 o lado L do polig
o 4h = 64 ¢ h = 16 .>. p = .'18, 2"‘) e . |
B=bh=48x16=708

8vVe

=1l=R=5m
Y T T lado do hexdgono B ——
=V2R:- R V4R - | : = w2 - V3) =
_ ; 768m* X 8m _ 2 048m?. L=+ i\ oR:-R2V3 = \/R —
Se B = 768m? o H = 8m V=? L=\/2R2~R"4"2_ *=\2E =pA2-v3
Nora : Nio houve segunda época. |

518 X 2 = 2,500 3
ou aproximadamente: L = 0,518 X Resposta: L = 2,59

. i & ridngulo (conhecidos) : e D
Prova de Matematica e R e i Lo b
Perimetro do tridngulo de lados e "
(Realizada em 3/2/1949). B 2p = 10,5m = 105dm os lados homélogos sio
Se os dois trifingulos siio semelhantes .
PRIMEIRA EPOCA _ proporcionais. b :
—_— a b [ 105 _ 7 \
5 a_b _e 105 l
1o QuEsTio - Resolver o sistema, 2 V2 +y=06V2 3 B 7 15 . b
v = i ros estdo entre si
. Sarts ¥ = & lor co (Oqs g: r]lilgﬁfllsoth?mélogﬂs)- .
22 QuEsrio - Numa circunferéneis, de raio 5m, dal‘_O v?to- mo su g 1 '
do lado do dodecigono regular convexo nele inser a=3X7= 2( .
3 QuEstio : : i rimetro b=5X7=35 = 5
A0 Quais os ladog de um tridngulo de pe e & e ipoxe < 48 Ty
10,5m Semelhante g outro tridingulo de lados igus i Y Fig.
2 3dm, 50cm e ,7m, respectivamente ? Respostas: 21dm, 35¢
4* Quesrig Achar g

’ PR 179 y
: area de um trapésio isésceles cuj
base major é 22¢

m > 4n h—s —= l_b S_.—-P
nj y Cuja a .e . S ') cm B = 220m =
0] l) I o © é 8 » 3 [0)

B+
S=—g
840 iguais 3 ) I. : : -b)\*
5 % S1als & base meno -q rai- Céleulo de b (na figura) : B-b\? (—22—,,—b)
QUES’I‘AO: QU&I a equagﬁo do 2.0 gi‘au que tem para Ie = B2 +( ) = 064 + 2
zZes 3*\/_2‘e3—|—\/§? V=_r=n4+m>=h 2
484 — 440 -+ b?
Nora : Valor de cada questig - 20 pontos, R =04 + R - gy - 44b — 740 = g
o Sodb? = 256 4 484 — 44b 40?3
RESoLucgio
18y Mu]tip]icando

ey R T R 1)}
44+ V103618880 M=
& 12 equagiio pop V2 vem . )

- — tiva
| ) Como a base nilo pode ser nega
—dr - \/51/ ='<=192 . bl = - 74 bz =10 Pl iabess b= 10
Xt V2= 5 3
m S e 7
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Entio: 5 (22+10)8
T g =128

53) 8§ = nosta : 128cm?
54 8 3-\/§+3+\,-2—=6 Resposta : 128¢

P=6-V2)@+ V2)=9-9_7

A €quaciio serd: 2 — 6z +7=90

Nora : gp alunas §

ora
nota 100. 0 aprovadas nesta prova ¢ 4 delas obtiveram &

SEGUNDA Epoca

(Realizada em 8/3/1949).

1* Qursrx
’ ESTA0: N :
lar de apdl;znm(’irs/‘&) circunserito a um hexdgono regu-
gular. Achay : éreaacgl . gsté, inserito um decdgono €
20 Quesrx 0 decdgono
C ESTX0: N : -

. u .
vamente, d::;ext‘;iﬁngmo de lados 5,7 ¢ 11cm, respecti-
terna do dngulo 1;[1&1: 08 segmentos que a bissetriz 1B~

3 e fingulo alor determina sobre o lado oposto

a Q = *

= UESTAO . D .
: Veterminar

™ na equagdpo :

y2-7ny+3=0

S 3
3Vt 5 <3y+41
4
5a ~u <391
* Quesrzg . Efetuar 4

5
(3\_ + \L X —_2
Nora ; Cad : e W
\ 28 questio tem o valor N

de 20 Pontos,
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RESOLUCAO

l‘s) TemOS: a5=-¥= \”é—_'.R4§-=2V3

: : ono
E o raio do cireulo circunserito ao hexdgono e a0 decdg

serd: R = 2,
A drea do decfgono 6: S =pa (D
Cfleulo do lado do decdgono — (l10)
lio é o segmento furco do raio R, ou:
V5-1
lig = 2
aproximadamente : 1y, = 0,618 = 1,236cm.

Célculo do apétema do decigono:
VARF—(0,618)°XR} _ R ‘14;0,618*

X R -

V4R? - 125
Qo = 2 = )
Ty = Lw = 1,902cm ou (a1 = 0,95 = 1,90)

Substituindo i e @0 em (I), vem:
S = 5110 X @y = 6,18 X 1,902

Ou, aproximadamente, S = 11,7 420cm®

Fig. 11

¢ = llcm.

2,1) b 3 50m R .
. r determina evidentement

A bissetriz do fngulo malo
segmentos sobre o maior lado.
Pelo teorema da bissetriz interna
m n

e dois

temos ¢
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€ como m 4 p = 11, podemos,
proporgaes, escrever -

11 11
Donde ; =

ou, uproximadmncnte,

m=458m ¢ 5= 6,42cm,
Y2 = 3y,
it ys=m
Yiy2 = 3

Substituindo o valor de

3 Podemos escrever :

= 12 segunda equagio, vem :

iz 3m
Y1+3yi=m pi=E g e :

Substituindo €sses valores na, 3a equaciio, temos :

m 3m ’ 3m'—‘_
TXT-3..T_

CL3m? =48 oy m =16 ¢ = +4
4%) Eliminando 0s dcnominadores, ¢ resolvendo, vem :
25y 49 <45y + 15
16y <40 - 25 4 5
Donde g- 20y<e6 20y >-6
y <45 o

4ly < 45
Temos : e
T
4
A
. . )
E as solugges go sistema siio og valores de y que satisfazem
relagdo - 5 E
IS ER

mo denomingde
5(‘/?-1)4_3(@‘_*_1) N

_5V3-54+3V3+3 -
RNy X gy =8 VE

108 ¢
I as fragdes entre parénteses, ten

= g = 1),
2 ~8Y3-2 2uv3-1 _,
4 V3 4 4 V3 =4 4 V3 -1
Nora: A malor nota, degty Prova foi 75. 1

ropriedade das
empregando uma propriedade
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Prova de Matematica

(Realizada em 3/2/1950).

PRIMEIRA IPOCA

- uagio
aizes da eq
Le X0 : Achar m de modo que as r0
S 22 — 4z + (bm — 1) =

sejam reais e desiguais. s o v s D

: i niao
A0 : rapézio estd insc e
N QUICEISTJBQ‘. Etrlno tiggx A projecio de um ¢
e didimetro 12m.

i o 6 igual a 3m.
paralelos do trapézio sé_bre o diimetro é 1g
Achar a 4rea do trapézio.

3.* QuEsTio: Resolver o sistema

1
2$—-‘(/l—=0
T __Y 1
a+1 a-1

is ndmeros in-
3 ois nume
= X0o: A soma dos quadrados de'dual ao dbbro do
* QUESTAOé 41 ’ Trés vézes um deles € ig R eapdl
iro; ) : r oS
Eﬂ;gg SO triangulo eqiiilﬁteéo
m trl 24 o
imetro de u g
x 3STA0 : Achar o perim Apage )
5. Qustio serito a um efreulo, sabenstfn o circulo, é igual a
ﬁg}?;gono regular, inscrito no me

24V3 metros quadrados.

RESOLUGCAO .
i icuais deve-se g
fzes sejam reals e demguno
15) Parg que as rafze Spid

4>0

16 — 20m +

-1)>0 ou =1

A (5;"1 23) - 20m <20 e MmS
o= 20m > - .-
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2' i eme t s re! )11,1'09;
) d 0 T b ode 1 cer
) EVlden mente o] enunclﬂ.do ]) 0 ]Clnnl p 1ere

6 poder
quanto 4 posicdio do trapézio. LEntretanto, o problema s0 P

- 13 om
B A Ao 1 c]dludo c
ter solugdio considerando a base maior do trapézio coin

o diimetro do semi-circulo.

Se AM =3m ¢ ID = 2R = 12m, MD = 9m

Como a ordenada BM ¢ m

g
- mento
¢édia proporcional entre os seg

que determina sébre o di

imetro, entdo :
BM* = j = AM X 3D h? = 3m X Om = 27Tm?

e h=3V3m
Empregando o teorema de Pj

tdgoras :
4B = AN + A2

—_—

ARz . =0
AB*=9 4927 =36 .. AB

Fig. 12

_— H 65celesi
Com__o todo  trapézio inserito em um ecfreculo 6 IS
AB = (D =

S sm 6 igud
6 e, portanto, a base menor BC tm!lb‘f(“égono re-
2 6m, pols nada majs ¢ do que um dos lados do semi-he:
gular ABCD.
A fdrea do trapézio serd, port;

S=‘“’2%xm=m

anto,

X3 V3m =27 V3w’
ou, aproximadamente - S

= 46,76m?,
3.8) Tirando o valor de y ng

1a equagdo :

2ax — gy = Y = 2ax
Substituindg na 22 equagdo :
—*  _ 2az

®+1 -7l 4% ~ 2 ~ 2% ~ 20z = a* — 1
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indo :
—1 e reduzir
Multiplicando ambos os membros por

2
2 +axt+x=1-2¢
2q¢ — 2a°
1 - a®

T ragi ¢ VT tatl
a® a

55 il 0s:
4%) Sejam z ¢ y os dois ntmeros. Tem

%x2+2/2=41

By Zgih-2 2z +2
acdo: Y= —"«qg
Tirando o valor de y na 2° equagdo 3

Substituindo na 12 equagiio:

4z* +8x +4 _ 4
B =

i vem :
: reduzindo,
Eliminando o denominador, transpondo ¢

1332 + 8z — 365 = 0

8
-8 + Vi § 18980 -8 £1%8
Resolvendo: g = —————

26
146 i tisfaz)
= __0 - nio sa
Ty 1236 =5 e x2 26 (

a i 1 10S
Como os ntimercs sio inteiros, tem

2X6+2_4

r=25 e y= __’3___ — 4

| Resposta: Os ntmeros sio 5 €

E ks s R, o raio do cfrculo

Sendo L, o lado do tridngulo eqiiildtero € &1

circunscrito g sse tridngulo. L =
RV3 3k T2

So =pa = 3R X _'2‘_, -
stema do hexéigono e R

o ap i ulo
ndo a, o semi-perfm € 3 ito no trifing
Send P ea, e l'.terf gst:é’ hexdgono € inscrl

0 raio do circulo circunscrito a

equildtero.

3B* V3 _ o4 V3
Como 2
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vem: 3R*V3 =48V3 - R'=16 ¢ R =4

A é
R, sendo o raio do cfreulo inserito no triingulo eqiiildtero, ¢,
portanto, o seu apétema.

Entio : R=a3=&.‘.%=401€1=3
E o perfmetro pedido 4 2p = 3X8X V3

—_ . . 41.57m.
Resp. : 24 V3 metros ou aproximadamente 11,57
50. Das
Nora : Assim como em 1948, niio houve segunda época em ll.ﬁagprova‘
493 candidatas, que fizeram esta prova apenas 96 folm as Apenas
das (nota minima, 50). A maior nota foi 95. Duas aluns
obtiveram esta nota).

Prova de MatemAtica

(Realizada em 8/1/1951)-

PRIMEIRA EPOCA -
1* Quesrio - Efetuar
2y -1 P44ay+3
¥y+3 y-1"° 6

22 Questio: Fatorar 4a® + 9b% — 25 — 124

= : ao
3.* Quesrio : Determinar para que as rafzes da equag

k*+ 2k ~ 1)z + k-3 =0
sejam reais e iguais,

3 -3
OME
4 Questio : Efetuar \4-\5-

AR
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5.2 QUESTKOZ Resolver o sistema

¥ =1

= .
y =5

3y—4 _Ty—-6 _,
B 4

: . inador de
6. QuesTio : Racionalizar o denominad

12

V3 + V2 + V5

i fi-
ssinalado na
7* QuEsto : Qual o valor do ﬁ-ngul(: Alloacentml A _ £pe
' abai - ue o angu
gura abaixo, sabendo-se q B
e C = 18

Fig. 13

e ao cir-
é tangente a i
i = PT = 9cm o raio 0
82 Qumsrio : Na f;gul'g ag‘:}';je= 3em. Calcular
culo de centro 0, e

3 . )
circulo. (Fig. 14) segmento determn,gﬁ;) (I;’ir-
§ X0 : Demonstrar que O comum & e
9% Questio : ]')Lll:;o(ﬁmtato da mngent; O in seométrica
1051 pm;i?ge(ntes exteriorm(]ante
st | : '
((ilc;sodiﬁ,met.ros désses circulos
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Fig. 14

10.* Quesrio :

Caleular a 4 ; -
i4 area . : um
tridngulo do quadrado inscrito em

isésceles de 6em de base e 0,16m de perimetro-

112 B e -

Qggig: é &t?feren‘?a entre um ndmero de dois alga-
em outra Ordo eSCléltO com os mesmos algarismos, mas
nlimero da ’dem’ 36. C.ak:plé-los, sabendo-se que ©

S dezenas do primeiro & igual ao inteiro con-

secutivo ao dgh ;
r £
nimero. 0 do niimero de unidades désse mesmo

12 & QUE ™ .
. STAO : ]
0: As diagonais de um losango formam com um

1
ado, dngulos que guardam a razio l Sendo a maior

diagonal i
losango, gual a 20m, calcular o perfmetro e a 4rea do

OBsErvacio : : . :
mtimasA:agfolf,pr%l?ms.q“PStﬁes tinham valor 5 e as quatro
- Lste cfitério adotado dificultou muito a prova.

RESOLUCZo

2y  W+nE-1
y+at———x.__ 6
¥ =1 ( +3) (y +1)
== _4 6 _ 244

v+3 v+3=m=2z(l-”$=

1 '.) Temos .

2
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27) Podemos escrever:
4a? - 12ab + 9b* - 25 = (20— 30)* - 25 = (20 = 3b +5) (22— 3b - 5)

3.8) Devemos ter A =0, ou:
@k —1)2 - 4l (k-3) =0 .\, 4k? =4k +1-4k*+12k =0

T -1
ou: Sk=-1 e k= 3
4") Desenvolvendo temos:
1 1 1 1
e X 72\ T X8 125
(“‘)? (—) = 1 . °X78 1%
4)° 5 V64 125 ==2=25
1 B 1 L 9
1\ L 01 3 1
(Es)‘”‘ \/_1_ 5
125
52) Resolvendo as inequagdes :
y-5>0
y—1 4 S50 ou {
=5 L=V . AR g>—2
6y -8-Ty+6<0 -y <2
Entdo temos: y>95 y>5
y>-2

6.2) Multiplicando ambos os térmos da fragio por V3 + v2- V5 temos:

12 (VF4 ¥z - V%) _12(E+ V2= V5)

3+2V6 +2-5 2‘/6_
ela V6 vem:

Multiplicando agora ambos 0s térmos P
12 (VI8 4 V12 - V30)
12 (V18 4 Vis = "=
12
ou simplificando: 3 vz +2V3 - V30

~ S Ao 5
72) O 4ngulo inscrito A= NP ¢ MP= Bi= 9

N
. fiP = 51D - 1IN = 56° - MN
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A MN Ly

fas, € = 2!

as, C = T =18 L N = gg0
e N
Entio: yp = a6e .

—.360=200 o I’i'—:ﬂ:l()u
2

omo g tange .
nte ¢ médiy ;
L proporcional entre ; e e
erna, temos : L nal entre a secante inteira

PT* = PB x PA
81 =(@342R) X3 ou 9+ 6R =81

TOR=72 ¢ R=12

T 94 Supoudo dois cfrculos de raios & e
7, 8endo B > r e tragando a tan-

gente 7'7;,  demonstremos que

7, = 2R X 2r = 4Rr

Para isso tracemos OM per-
pendicular a 0,7,. Empregando
O teorema de Pitdgoras no tridn-
gulo retingulo 070, temos:

Ty OTIE=TT21=F021—W2‘=
= (I?,-]-r)a_(R,_r)z
B ﬁzl = 4R c,q.d.

109 AB=p=gem AC=BC=!
e 2P=16cm . 920 = 10em el = d¢m

C
alculemos (o] lado a do quudm(lo
Como HG é a AB P .
¢ 5 4 puralelo O teorem
que og tl‘lfmgulos ABC e ’H . Eg' g d]]i ! | )
€mo o semelhantes.
Entﬂo: — = - .C' ou =
= =tf 2 P
Q CD~a a 4 &

) ~
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. 4a=24—6a ou 10za=24 ¢ a=24dcm

A drea do quadrado serd portanto:
S = a® = 5,76em*

(%3
|
i
|
¥ ' Y
|
!
'
1
|
|
]
A
A £ [ F 3
Fig. 16
119 Scjam: = — algarismos das dezenas
y — algarismos das unidades
Podemos escrever :
= — 9y =36
10z + y — (10y + z) = 36 [ 9z
[ 10z +y - (10y + =) I Sl

x=2y+1
3.8 P 2 s: y =3
Dividindo a primeira equag¢io por — 9 ¢ somando temos: ¥

Substituindo emsz = 2y + 1 obtemos z = 7.
Os ntimeros pedidos serio 73 ¢ 37.
- : i nenor
12 Sejam m ¢ n os Angulos formados, pela diagonal maior ¢ pela o
respectivamente. Temos: :

m 4+ n = 90°
e m = _:_l__ ou n = 2m
n 2

Lom2m=900 .om= 300 e n=060

ook al
Seja BD a diagonal maior igual a 20m, logg :EZ(%GI? :H;i:zto
maior BO = 10m. No tridngulo rqtﬁngulo Aotac’lc da hipotenusa
oposto ao fngulo de 30, logo serd igual & me

AB, lado | do losango.
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Empregando o teorema de Pitdgoras vem:

2
I*= —l4— + 100 412 = 12 4400 ou 3I*= 400
. _20 04T
V3 3
Portanto, 2p =4l = & :;/‘3 = 46,186m
_bxd
e a2
Mas, D=20m e d=1
20 V3
. BRTEa00E
. .S = 92 T 3

Ou, aproximadamente : S = 115,40m?

Nora : De cérea de 570 candidatas, que prestaram esta prova, apenas
29 foram aprovadas. A nota malor foi 80.

SEGUNDA EPOCA

(Realizada em 19/2/1951).

1» Questio: Caleular o valor numérico de ba=2 — gh-2
para a =—-2¢e b =—1. a? = (—b)3

2.* QuEsTio: Quais os valores inteiros de y o
simultaneamente, as desigualdades - que verificam,

y\;3+3<2yi
2
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3. QuEesTio: Resolver a equagdo
=5 3-9_ ., 1 '
L4 o= e l+y-—
42 Quesrio: Qual o valor de a que torna impossivel a
equacao : a2y — a2 = 2a + 2ay

3 2 3
5. Quesrio: Efetuar e simplificzu‘(\/\/ 5ab) X V2502
6.> Quesrio: Racionalizar o denominador da fragdo :

38
3Vs -2vV2
72 Quesrio: Qual a equagio do 2° grau que tem para
rafzes :
1 . 1
T3 -1°Vs +1
82 Quusrio: Escrever todos os fatéres do bin6émio :
256y8 — 28

9.2 QuEsTio: i dad 2t8""‘—’=i
. EsTio : Completar a igualdade 38 923

102 Quesrio: Num tridngulo retingulo is6sceles, ca.lcular 0
dngulo que forma as bissetrizes internas de dois 4ngu-
los desiguais. ;

112 Quesrio: Na figura abaixo, calcular o dngulo M saben-
do-se que o Angulo A é igual a 20° e 0 angulo E é igual
a 70°.
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a?+b*

ab

13.* Quesrio: A soma dos quadrados de dois niimeros p?;
sitivos € 130 e a térca parte de seu produto é 11. Qua
sio 6ésses nimeros? ’

14* Quesrio: Os lados de um trapézio retingulo sdo 0,d3,
5 ¢ 9. Quanto vale o segmento que une os meios dos
lados iguais ?

15* Qurstio: Num circulo de centro O e raio R os diimetros
AB e CD sio ortogonais. Prolonga-se 4B de um seg-
mento BP igual a R. Exprimir, em funcio de R, o seg-
mento determinado por P e pela intersecio de PC
com o circulo do centro O.

Sr -
12* QuEesTio: Resolver a equacio: y

C
R
A s
c é\-——v__ -
R
o
Fig. 18

Nora : Valor das questoes :

Cada uma das 10 primeiras questdes, 5 pontos.
Cada uma das 5 Gltimas questdes, 10 pontos.

RESOLUCAO

1 1
1 ED Y- (-p2 D (z) "M -L42
' (-2r-(—> = e -——=3

Resposta: —
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6.) Multiplicando ambos os térmos pelo conjugado de de

22) Eliminando os denominadores :

y=-3+12<4y+4+6 | ;—3y<—3 ;y>1
%8y—4~50<1-—3y o 11y < 55 y<5
o 1<u<s Resposta: 2, 3 e 4

3.2) Eliminando os denominadores, temos :

442y -5-6+2y=4+4y-11
Transpondo, vem : )
0 =0 (identidade)

Resposta: a equagio ¢ indeterminada.

42) Resolvendo temos :

a®y = 2ay =a*+2a .. (a®*-2a)y =a®+2a
ou al@-2)y=a(a-t2)

A equagiio serd impossivel se o coeficiente de y for nulo e o
segundo membro for diferente de Zero.

Ora, o coeficiente de y se anula para :
a=0 ou a=2

Mas, a = 0 niio satisfaz,

porque anula, também, o segundo
membro; entio a = 2.

Resposta: a =2

¢ _ @ 3 3
52) Temos: \/(\/5ab)2>< vV (5ab)*® = V5ab X \/(5ab)e = Bab

Resposta: 5ab
nominador,

isto 6, 3 V3 42 V2, temos:

38 (3 \/2:7;_+82 \/2)___38(3 wl319+2 \IT)=2(3\,_3_+2‘E)

Resposta: 6 V3 44 V3

75) balculemos a soma e o produto das rafzes

1 1 V3 4+14 V3 -1 -
wl3—1+\13+1 3-1
Pr= 1 % 1 1 1

V8+1 V3-1 3-1_2
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A equagio pedida serd: 22— V3 g % =0

Resposta: 272 -2 V3 z+1=10
82) 256y8— 28 — (16y* + 24 (16y* - 21) = (16y* + 2%) (492 + 29 (y*—2) =
= W0y + 29 4y + 22 (2 +2) 2y - 2)
9.2) Basta determinarmog 0 quociente de

23 . i
328 T gz
que é: 243 923 62
R e ;
& o 62 _ _t
Resposta : v 9

102) Se o tridngulo ABC (Fig. 19) ¢ retingulo e isésceles, temos:
A

A=90 ¢ B={ =45
Se AM ¢ bissetriz, 1745 — 45°,

=2230. T )
Eo 4ngulo pedido Zi'c‘[ serd :

Se BM ¢ bissetris, 3784

A
M = 180° - (450 4- 22030) = 112030°

Resposla : 112° 30’
A

mi-dife-

; ¢
112) O Angulo MEa s endidos

e
renga dog arcos COMPT
entre os seus lados

~~
, 4B -0CD
M = 2
~
B c AB+CD=7Oo
5 2
Fig. 19

. AB = 1400 — 400 = 100°

Resposta: 30
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122) Eliminando os denominadores :
aby? — (@* + bv)y +ab =10
Calculemos A :
2)2
A =1t + 20%* + bt — da%? = at - 2a%? + b = (@* =)
a4 b +a2-bt _ 200 _ -

yo b E @by |

2ab e 2ab S
il a1 S a b
U= 2ab 2 8 Resposta: 5 e

132) Sejam os ndmeros z ey, yemos:

x° + y‘z = 130
zy = 33

12 temos:
Multiplicando a 25 equagio por 2 e somando com a 1%

@+yr=196 ;. c+y==*14

ver :
Tendo a soma ¢ o produto de z e y, podemos escre
2= 14z +33 =0 ¢ 22 4+ 14z +33=0

Resolvendo ecssas equagdes, temos :

:t:n="3

T =11 T2 =3 e $l=—11

=11, y=3
. ] z

As solugSes ncgativas nio satisfazem. B, se !
Gse:c=3, y = 11.

a 1
Resposta: Os ndmeros sio 3 ¢ 1

' = AB =9.
4y 1 fdcil concluir que: AD=3, DC=BC=5 ¢

. AB temos:
Calculemos a diagonal BD. No trifingulo e

. DB =3 V10
DB?=DA* 4 AB* =9 +81=90 .. DB

DC e de
e dios de DC e
—_ No tridngulo DCB, EF unindo os pontos ™ ¢

BC ¢ o metade do terceiro lado DB.

3 Y10 oF = 4,7
Logo: EF =1_)2_B =9 & , Resposta: 47
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152) Seja E o bonto de intersecio de PO com o ecirculo. o
' Temos : R’X_@:P_A.XFI}
No trifngule coP: Pg* = pe + (2R)? = 5R?

" PC=R<5
Entdo, substituindo em 0)

RY5 XPE=3R xR

PR~ 3R 3R 3RVE .
- RV5 3 5 sRY3

Resposta : 5
‘Nota:

Foram aprovadas 43 alunag nesta prova.

Prova de Matematica

al, red”
(Concurso de admissio a0 Curso Normal,
lizado em 19/2/1953).

L* Questio: 1 dada a expressio

3
V2% X V8 x vig
~2 X V8 X Vi6
£ X V32 x V3

= me™n
€S5a. expressio sob g forma V 27 sendo
1108, positivos e Primos entre si.
2s QuEsrio - Por em
lema: O valor absoluto da té

€ igual 5 1 menos g gex
ual é ésse nlimerg ?

Escrevy,
nimeros inte

4 el'o.
ta parte désse mesmo nim

X ro-
equagdo e resolver o Segumt%,gero
r¢a parte de um nu

Wi74
armels rez - 7
Liscola Normeal Carme 17 Dz

indmios :
3.* Quesrio: Sio dados os polindémio

A =Ty - 16y + 15
B=2y-1

C .
1 1 1 — B2 - ..402 e decompor (8] resultado obtido em
alcular / 2 d e
dois fatéres.

4. Quesrio: Resolver a equagiio

3
y+1, y+3_4
/ m v m+1

X-
Qu i o Angulo e
N 14 ssceles ABC o
i0: N triingulo 1sds > i
i okl fa .ﬁ a um quinto da soma et

terno em (4) é igus L ' Calouls

dois 4ngulos externos (g{m Blo m C). C

gulos internos désse triingulo.

. dngulo
: rema: O
6.* Quesrio: Demonstrar o seguinte teo A v

i me
medida a
inserito num efrculo tem i)a?(;‘os
compreendido entre seus

‘ QUESTA — (m+3)y+12=0
a0 y2 — (m+3)y+12
= esTA0 : Sabendo-se que a equagzltogl/ " 1(n 2 Sy
' tem. as .du'Ls rafzes positivas, ca cutar de modo qu
rafzes seja o triplo da outra .
uma das ra ) E

. éneia de T
8. Quesrio : Numa circunferéncia ¢ do civeiilo:

4° 30’ mede 1,57dm. Calcular a area
(= = 3,14)

2 de drea e
} tem 30m ins-
‘414 retAngulo t frculos 1
9 Quesrio : Un} tltlfong%?ﬂ cular os raios dos ¢
30m de perimetro. >

-iangulo. .

crito e circunscrito a ésse triang semelhantes 7' e T,
) B To8 dais triﬁngulols 4rea do segundo. |

102 Quissrio : Sio da do primeiro ¢ S & o segmento fureo
sendo S a drea OMI;IO 7, 6 igual aT Determinar a
O lado Zli le trﬁg:o do tridngulo 1-

do lado I, homdlogo,

4
razio entre S e S’

‘ resultante.
i - da fragdo re
ionalizar o denominador da
Racionaliza
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RESOLUCAO
05 . 3 3
) Tomos: 9y VHx VB 23%2 43 x2 V2
‘_4_'_ F—— =
— 4 =
2XVEX VZ 21 x 2 V3 x V2
3_ - 3 12
2V2 x V2 Vg V3 12
— \‘ 1 = T = l..'— = V‘E 12
BVTXNE VT vF Resposta: V2
29 |&]=1-2
6
Elevando ao quadrado ambos og membros, vem :
Z g B
9 1‘?+% L dx? = 36 — 12z + =°
3 +125-36=0 oy zr4dr—12=0
Resolvendo obtemos :
-6

T=2 ou z=-6 Resposta: 2 o4

s Sde 4, B e ¢ em A —B?-2C? temos’

=7yz—16y+15~(4z2—4y+1)—-2(y"’—6y+9)=
Fy —16y+15—4y’+4y—1—2y2+12y‘18=y2—_4
atorando, temos : y"'—4=(y+2) -2

Resposta : (.’l+2) &

adores (supondo m =0 emz=—1)
y=dmi-1 - @m4+1)y=@n+1)@n-1

Yy=2m-1

3.) Substituindo 03 valore,

-2

4x) Eliminando 03 denomin

E, Daram;é-—% =1

Resposta: Y = =

5% 0O problema tem duas solugoes :

1) Se 4 ¢ o 4ngulo do vértice.
Tazendo B = C =2z, vem A =1800 -2
Mas, foi dado que : -

1800 — 4 = L
4= =180~ B 41800 - ()

163

Lscola Normal Carmela Dutra

Substituindo A, B ¢ C por scus valores, vem: .
180 -z -+ 180
180 — (180 — 22) = ————5"-“
360 -2 . y0, — 3602z .. =30
5
Entio 4 = 180 — 60 = 120

= S 2% =

Resposta: 120° 30° e 30°
2) Se A ¢ um dos fAngulos da base.
Fazendo A = B = z, vem C = 180 - 2z.

Mas, 180 — A = % (180 - B +180 - C):

Substituindo, 180 — 2 + 180 — (180 — 22)
180 —z = 5

- 900 — 5z = 180 — = + 180 — 180 + 2z
© —6z=-"720 .. z=120

_ Entao A =120° ¢ B =120° o que ¢ impo
triingulo niio pode ter 2 fngulos obtusos. Resposia : Impossivel.

oi enunciada a questdo,

ssfvel pois um

OBsERVAGR0 : Im nossa opinido, como f
qualquer uma das solugdes deveria ser aceita.

rada
6 A demonstragio déste teorema (os 3 casos) poile e QRGNS

em qualquer livro da 3. série ginasial.

72) Temos : y2 = 311
y1+y2=m+3
yr . y2 =12

Substituindo o valor de y» na terceira equag = =+ 2
X3y =12 . Fyh =12 o yh=14 il
Mas, se as rafzes sio positivas (-2 nio satisfaz)
ypi=2 .. y2=3%X2=0

9 equagdo obtemos:

Substituindo ésses valores na Resposta: m =5

9+6=m+3 .. m=5
8% A drea do circulo 6: S = wR™
Calculemos R.

A férmula do comprimento de um arco L

wRn , TRX20_ 57
180° X 60’

= T80
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Simplificando a fragio temos :

Y 62,8
2o =157 . = —=— = 20dm
40 1:5[ .o R p

Entio § = 3,14 % 992 — 1256

s
Resposta : 1256 dm
%) Cileulo do raio r do efrey]

0 inscrito.
S=P"..r=§ mas, p=30=2=15
b
# =

30
T 2m

Céleulo do raio R do efreulo circunserito.

lo, sud
€ um tridngyle retingulo estf inscrito em um f}l:,cua hipo-
hipotenusa ¢ ¢ difmetro désse circulo. Calculemos en
tenusa, ¢ = 2R.
Podemog formar o sistema :.
% =30 be = 6o
C+b+c =3 . o
a* = b2 4 2 (onde a, b ¢ ¢ sio os lados do tridngul©)
Da 2 CQuagio: p 4 , - 30-a
Elevando g quadrado, amhog 0s membros, temos
* 4 2be 4 o2 900 - 60a + a*
Mas b2+ ¢2 = g2 e 2be = 120
Logo, @+ 120 = 900 — g, + a?
<. 60g = 780 g = 13
Seas13 ol 15, R = 6,5m R = 65"
Resposta: r = 2m e
102) Se 1 ¢ segmentg

dureo (e l, temos :
P = z<~/§~ 1)

e
=0 entr
~ . stiao

. Seos tridngulog TeT g semelliantes, suas dreas e

8l como gg quadrados (e

Scus ladog homrilogos. Iintio : 2 _
A’ A 4 =y
¥ T = e = 5-1: g2vs 3-7
[\] l-(\/5—])2 (VS-I)E 6—2
2 —— )

Racionalizundo, temos ;

5= W; = +2 Resposta : —-’2/
Nora Foram 5

AO
II) INSTITUTO DE EDUCAGC

Prova de Matematica

al, reali-
issio a0 curso norm
(Concurso deZ:((ii:u:su_ B 11950),

PRIMEIRA EPOCA

i linbmio
UE C Vi » numérico do po
1 Quesrio : alcule o wvalor MAE T :
8ah3 + 4a-1b% — 5ab® para

Xpressao
28 Q Reduza os térmos semelhantes) ]da exp
& Quusrio : -
3a+2b+ [-5a+b—(-2a+

m
. io 22 —T7x—30 em u
omio z° — |

5STA0 : Decomponha o trin Sengiets e,

= nggaﬁzc; deegatéfes bindémios do prim

i tores
de dois fa
4.* Qursrio : Decomponha num produto
‘ binémios o polinémio

2—b—2a+ ab
5. QuEesrio: Resolva a equagio E
x + 1 L= 1 L. 17{
2 4

a0
ra que a equag
6 A Determine os valores de; m p:;
* QUEsTio : 2 05 2
Qabaixo tenha solugdo ~ 2ma +
7. QumsTio: Resolva o sistema \
6 —y = 5
2+ 3y = —
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82 Q i
- WUESTA0: Racj
: Rac i
llonallse o denominador da fragio
3

e

4 \!3 -5

e § sido 5 A

1 =L DAL ¢ n-
Y € z sabendo que paralelas. Calcule 08

2x + Y =4 z = 2400,

9.2 Quesx
QUESTAO : As retas »
gulos %, e,

Tig, 20

a o A
na sua ex r96e~s abaixo indicadas dand©
Xpressio mais simples

12 :z:h-|1_\ =1 2%

o ———

A QUEST,;o: Redu 1 T - 1 = o
za,

I S
A g o~ V2500 - (V2)?
134 q U eXpressio majs « (v2)

UESTA0 : Qg] 'S simples,

cu
da equaggo le os valoreg de
m para que as rafzes

. 2 <
Selam reajg ¢ igu(:i:;+ 0@ + (m 4 9)=0

Instituto de Educagdo 167

14 = - £
4. Qtfs'mo: Um segmento de reta AB mede 1260m. De
parte para.B um mével com a velocidade de 10
metros por minuto. Seis minutos depois parte de B
para /1 outro maével com a velocidade de 6 metros
por minuto. Calcule a distincia de B ao ponto de en-
contro dos dois maoveis.

os de um poligono

152 QuEsTi
QuEesrio: A soma dos 4dngulos intern
de diagonais désse

convexo é 1 080°. Calcule o nimero

poligono.
16.» o .
6.* Quesrio: Na figura abaixo tem-se
AB = 18m AC =27m  BC = 1om
A
1} £
F
-3 ¢
Fig. 21

= 6m e traga-s¢

Sobre AB, a partir de 4, toma-s¢ AD
DE paralela a BC. Sendo AF a bissetriz do Angulo 4,

calcule os segmentos DF e FE. ’

ijo 11m um didmetro divide

e 6m e 12m, respecti-

que o didmetro

178 Qursrio: Num circulo de ra
uma corda em dois segmentos d
vamente. Calcule os dois segmentos em
fica dividido pela corda.

o estd inscrito um hex4dgono re-

o. Calcule a altura do tridn-

mo circulo.

18* Questio: Num circul
gular de' 60m de perimetr
gulo eqiiildtero inscrito no mes
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19 A0 : i
Q?ZS;‘AZ .bz;l\;llmé(tlrapfglo isésceles a base maior medfe
) ¢ média 10m e g 4res % Calcule o periz
metro désse trapézio. S -t
20.* QuEesrio - Deduza a férmul
regular em fun¢ao do raio
Noma :

d;dfolm?n:laas . Primeiras questdes: valor 4 pontos. Cada umé
S questdes: valor 6 pontos. A nota minima de apro”

Vagio, como n i
% prova : 2 ﬁOF:;ola Carmela Dutra, 6 50 pontos. E a duragi®

a da 4rea de um hexdgono
do circulo circunserito.

RESOLUCXoO

1%) Temos: gy (- 1)2(%)3+4(— 1)t (%)2-5(— 1 (%)o -

=8 1 l
XX GHEX DXL Bx (1 x1=1-145=0

Resposta : 5
Sa+b+2a-3b] = 30126 — 5a+b+2a—3b = O
Resposta:

S nimeros cujo produto 6 30 e a diferenga é 7 ©

2.5) Temos : 3a+2b+ -

3% Procura-se doj
escreve-se ;

m2—7:r:-30=(z_10) (z +3)
4%) Temos: 9, Resposta: (v - 10) (@ +9)
. ‘2“+°b=2~b—a(2—b)=(2—b)(1—a)
5% Temos - Resposta: (2-0) (1~ @)
Z+2-z41=7
62 Temos: e g Resposta: T = 4

2’"'1: — 4z = 74
o@2m-gyp o
Para que tenp Tl
a 5 ; .
2m — 4;31u?¢0, Seja determinada, ¢ necessdrio qué*
L 2moseq g m <92
Resposta: m # 2

D) Multip icando
7 licand imej
2 primeirg, por 3 ¢ Somando ¢
om a segunda.

182 ~ 3y = 19

2z+31[=-
R0p ——2

= 10 e

I

o[ =

e ——— e
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Substituindo na segunda :

2X%-l—3y=~2 s 8y=-3 e y=-1

T S
Resposta: z= 5 €Y
8%) Multiplicando ambos os térmos pelo conjugado 4V3 +5, vem:
3(4V3 +5 12V3 +15
@ V3yp-p5 18- 2 12 V3 + 15
Resposta: — g3~

9) Temos: g = (alternos externos)
z + y = 180° (adjacentes suplementares).
Substituindo na igualdade dada, ou seja, em ztz+ytz = 240° X

"En z + 180° 4+ z = 240° .. z = 30°
Entdo: z=1z=230° e y=180° -z = 150°
Resposta: z =30°% ¥ = 1500 e z = 30°
10%) Sejam S ¢ §’ as freas dos dois pentdgonos.
Temos ; S = 45’

seu lado é 8m. Como dois
de lados sio semelhantes,
tes estdo entre sl como 0

Se o perimetro do primeiro ¢ 40m,
polfgonos regulares de mesmo nimero
C, as freas de dois poligonos semelhan
Quadrado de suas linhas homélogas.

" 4
; S 2 48 64 . 4 _ 8¢
Entio : —ST=% ou -Tg—;=—x_g—'-4 z?
T 64 e =
ou 22 = -—4— =16 .. T 4. Resposla.' am

-9z -2

1 1 2 _z-l-z-1-28_ ___——————
PRl Eer eI GINE- D  GrhEsd

2
_ -2@+1 _ =2 Resposta: 7_5
=S @+D@-D =z-1

4
Vaixe - V2 =

12 Temog: V2ix 2 4+ 4 V48 : 6 -

2 3 Sw5 - V21X2 = i ¥
—4VZ2 44V8 - V2X¥& A
=4~12_+4><2ﬁ—5~/‘2‘-242=5ﬁ

Resposta: V2
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132) Para que as rafzes sejam reais ¢ iguais, A = 0.
Logo, (m+62-4X1m+9 =0
m* 4 12m + 36 — 4m - 36 =0

m* 4 8m =0

Equagio incompleta do 20

ando ™
em evidéncia,

grau, que resolvemos coloc
m(m+8) =0
“m=0e¢m+48=0 .ng—s
Resposta: m =0 ¢ 7
14.&) 1260 — @ . I
|
4 ; 5
Seja E o ponto de encontro ¢ BB = z.

— 0 —
O tempo gasto bara percorrer AL ¢ L. et

10
O tempo gasto para percorrer BL 6 % -
asto
Como o tempo gasto por A inutos meis do que © 8
por B, podemos escrever :p S
1260 - o T
T 10 —g§t6
3780 - 3z = 5z 4 180 .. 8z = 3600
T = m = 450 . 450
8 Resposla:
152) A somg, dog

4ngulos internos 6 -

Si = 1800 (n - 2) = 1080°
- 1807 - 360 = 1080 . 1805 — 1440 . n =8
E o nimero ge diagonais ser -

D="(n2\‘3)=8><5

165 g~ 2 Respost:
#) Caleulemog Primeiro os Iadog do tridngulo ADE.
S¢ DE paralelo & BC, pelo teorema linear de Thales,
ABC ~ gD . BC _ac g 15 27 18 .3
PE " AE=ZD " pp=45~ 6
Entgo .

DE = 5, e AE =9y

i 171
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clo teorema
Conhecidos os lados do trifingulo ADE, temos, P

da bissetriz interna : i 5
DE _ FE DF=FE_=DFi§E 5
AD - A8 " 6 9 6

1
""1 4'=9X—‘—-=3
= DF:GXB =2ye FE 3 =3m
Resposta: pF =2m ¢ FE=
es :

nto
utro segme

lo diimetro de z, 0 0

174 Chamemos um dos segmentos do

2 — 2.
désse didmetro serd: 2R —z ou 22 lxs segmento
Mas, como sabemos que o ProduFo (;lftra temos :
¢ igual ao produto dos segmentos da e 72

:2;(22—22) =06X 12 % 22.‘5—:5
z? — 222 + 72 = 0
=4
Resolvendo, temos: =z, =18 ¢ 22

jce-versa. '
Um segmento 6 18m o outro ¢ 4m, ¢ VI Resposta: 18m © Am

s de uma corda

181) Sendo R o raio do circulo, temos: o
ls = R = 60m + 6 =10

: la cxprcSBﬁO:
O lado do tridngulo eqiildtero ¢ dplo P8

13 _10V3x V3
= — = 2
2

(313

K Resposta: 15™
(3

19) A base média

1445 _ 10
B—Zl-b o Bkl

A base menor 6, portanto:
p=20-14=6

bm =

D)

Tig. 22
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A frea do trapézio ¢
S=bnXh . 10h=30 - 5=3
AD = (B = l

B-b 14-6 _ 4

B me—g =iy

Do tridngulo CEB, temos:
l’=h?+E’B'-’=9+16=25 Sol=5

O perfmetro pedido serg :

ZP=B+b+2=1446410= 30

= Resposta : 30m
'-) A frea de ym polfgono regular qualquer ¢ :

S = pa (semi-perfmetro vézes o ap6tema)

Moy, p=8lLi=sp o s RVE (R = raio do circulo)
2
Entio . Se=3Rx R V3 _3Rr: V3
2
Nota : Nestq >

. pota
i Prova foram aprovadas apenas 6 alunas e a maior

SEGUNDA Epoca

(Realizado em 19/2/1951).

Le QuEstzo . Sendo p —

—3a® 4 5ab — 14p2
Q = —gg2

— ab 4+ 6p2
B = 6a> 1 503 _ gy
calcule ~P4 (-Q+ R)
2* Qursrio D
5 €Componhg gy, u fatéres do
1° gray 8 cxpressyy m produto de fa
2 — 924 o,
3.5 QUE. Y + Yz 2

i 178
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4* QuesTio: Resolva a equagdo :
br—a b—ax _ 2ax — b
6 4 3 .
tisfagam,

. a
s eros inteiros que S8
3* Questio: Calcule os nun}clO-?dl'zlg;l:
simultAneamente, as desigualda

x— 3

e ~>6
2z 1
3;U+7 = > 2%
2 il
- de —8y="—"1
6.2 Quesrio : Resolva o mstcrna { Sz —9y=-5
7* QuusrXo : Resolva a equagdo £if
o x-
P -asietee
8% QuEsrio : Simplifique a expre;sao :
34 = \6dd®
3a \/_a-—- 8 \[’Es + a J 2 + ﬁ
s ador da fragao _ 43
9* Questio: Racionalize o denominador 4 fzes
. ze
o 9.0 grau cujas Ia
102 QursTio : Componha a equagio do .a.l g 5
e e —_
sflo : ot 1 g2 e o' = ~
‘ a equagio
11* Quesrio: Calcule m e p para & €d

=0
S = 3)
322 — 9pz + (1;: diferente de zero.

ns-
\ uma, T r uma tra

ma, e somente o 2
ter uma, rnos que po

cortadas P
o o as paralelas is inte il
i QUESTAlof' ]3132: E%t;s ﬁgglﬂos 09111—'3951;‘;’; s 9¢ + 10°. Ca
lex;asel? 1l‘eIJYeSﬁnf’adoAs Eglros?a’ ntégono
e anT internos deog"n}‘ioyi 9135 40".
A Angulos o 1
132 Quesrio : Trgz;gss;;%ivamente 108°,
convexo me
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: : gle tem
Calcule o maior dos outros dois sabendo que
20° mais que o outro.

o . onto
142 Questio: Um segmento AB estd dividido por “f_lsg psse
M em 2 segmentos de 12m o 24m. Prolong:

RS e L.
Ségmento até o ponto N, conjugado harménico d
Calcule N A.

15 Questio: Q52 catetos de um tri
18m e 24m. Calcul
nados sdbre g hipot

16 Quesrio: Og ar
uma circunferd

dem
dngulo l-ctﬁngt_llolnzgrmi_
e o maior dos segmentAo’s ~(1leo ey
enusa pela bissetriz do 4ngt

s 8
cos compreendidos entre 2_ Se(.}angsen-
ncia de efrculo de raio R, sio rep
i R =R Calcule ©
tados, em graus, pelos nimeros 3 ¢ 3
ingulo dessas secantes. eqiii’
17 Questio : Num ecirculo est4 inserito um triAingulo

y . decad~
latero de lado 7 = 173m. Calcule o perimetro do
g0no regular inserito nesse cireculo.

18" QuEesrio - Caleule a 4rea do cir
um quadrado de 4req igual
198 QUEsTi0 : Ag bases de um ¢t
respectivamente
drea do tridn

4 inserito
culo no qual esta M8
a 50m?2.

Jle &
, 8m ¢ 20m, e a altura 6m. Calct

10"
gulo formado pela base menor e 08 P
longamentos dog lados ndo paralelos. o3
20.* ‘Qurmstig - Um hexdgono regular ABCDEF esm'g:)ssc
€m um ¢freulo, Pl'Olongam-se, s st menlinos;
lados AB, D o

(6]
s M,
EF, que se vio cortar nos po_{l_fiztero.
N e P. Demonstre que o triingulo MNP é eqiiilé
Nora: De 1 2 10 - 4 pontog cada
De 11 4 99 — pontos cada., -
1) Temos :

RESOLUCXK o

a® — Babh + 14p2 + (9a2
= 3a? - 5ab +- 1432

’ T ab — b2 a2 4 5ab — 8bY) =
1502 + Gab — 14p2 = 1842 + ab

ab
Resposta: 18a* +

lem;
rapézio isésceles MeC

175
» '10
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- .,+:‘.’)=
e e e
) Temos: a7 -yt +20 -2 Gk
e I=x'—’—(y—z)2=(z+y ~)(I(z-i‘y—z)(:t:—!l"'s)

Resposta:
¢ as fragoes, temos:
i da térmo das o
32 Fatorando ca il ey
@+ @=1 i
Gt G-n @-1@-2 P
@+ -

_Bat o
Resposta: =9z —ay+2y
4% Eliminando os denominadores: g
obz — 2a — 3b +3az =

2b = = - == = 2a - b
5027 2(l b 8 (2b 5‘1) x
I Xz

20— b
2a — b Resposta: T = 9y —5a
\ S T =3, 5a
7z > 21
24 ou o
A . 8z —z-+3> a__z >
52) Temos: %33+7_2>41 v
z>3 <5 Resposta:
. 3<z I
2<E segund&
ndo com &
62) Multiplicando a primeira por —3 © e
& u
—12z4+9% =3 1
82:—9!]:—5 . T = 2
—_— o
e B =1
=-9 y
1—9'/=—5 ou =% z=_1-ey=1
§X g~ Resposta 2
inadores : s - gt=11
75) E]imin'n,ndo o8 ((iscnorlnzm— gk = B 5 52 = 9
L L i
= e T2
: xR sposta: T1 = i 2
‘ o 18 =
— = =
82) Temos: 8 (i Va-8a;
—— 12 V.. -
3a Va-8 Va*.a+7 ya=11a Va
Vo _ga Va + 16e 11a Vo
= 3a a—

Resposta:



—

1: 6 ( ) to W > S 0

9.8) Multiplicnndo ambos s

dem’minador, 3 LA térmos (da fragio pelo conjugado do

temos :

e

2 :
HE=(2+ \/?)2 _ 444 \/3_+3
8 2-(V3)y T 4.3 =

794 NG

Resposta: 744 V3

10- ) Ca:]cu]e"l() T'O tr() (1 18
8 a soma, eo p du
{ r}lfzes .

i B ol CF U
P=(14 V3 2]
_ ) 2)(1-V2) =1 -
A equagio pedida serg z? — Sz +)P 10 .
Resposta: z?—25-1=0

quagio t,
! Er uma e
sdmente uma rajy diferente de zcr%

everd ter
uma
apenas o e sdmente umg pa:

térmo indepen denteu ralz nula. Entdo, nido deve possull

) 2m—3=0 & =0p s
7n=.g
2 ¢ p=0

Resposta: m = g— e p# 0

125 @
Mo 03 Ap
gul v
e 08 colateraisg Internos sio I .
04224 10 < 180 suplementares, temos:

B 5.1: = 220 .

s T =44

50 = 139 _ ‘
50 =82 ¢ 2z 410 = 88 4 10 = 98

138) A ¢
0
ma dog dngulog internog (o o A <
pentdg

N fon A e
’Sl=180°(5~ 0 6

. 40" = 3000
08 doig outrog fngulog te
T+ y = 5400 3000 ’= 2::)(:8 .

"$+x—20_ }
=240) 22 = 2600 ¢ g = 130°

Resposta: 130°

4

Instituto de Educacgao 177

14 = « ol s -
4%) Se M e N sio conjugados harmonicos, dividem pois o segmento

AB harmonicamente. Entdo,
|

MA _ N4 [ | | |
MB ~ NB N A M B
B 5 - 432 . 120 =432 .. 2 =236
Bk —pa e - 2B TIPS >
Resposta: NA = 36m

152) Pelo teorema de Pitdgoras, a hipotenusa serd:
a® = 18% 4 242 = 324 + 576 = 900
Sejam m e n os segmentos determinados sébre a hipotenusa,
pela bissetriz do 4ngulo reto.

a = 30m

m+n =30
Temos : {ﬂ_i—7n+n—_§g=_§.
\18 ~ 24 " 18+24 42 T
120
3 m=18><—5-.-_-220 n=24><%=-,7—

7 7

Calculando com aproximagio 0,1 vem:

m=129 ¢ n = 17,1
Resposta: 17,1m

terior, o qual

162) 0 ingulo dessas secantes ¢ um fngulo excéntrico e 0
eendidos entre

tem por medida a semi-diferen¢a dos arcos compr
0s seus lados.

Y R
O arco Al corresponde a 90° e o de —%— corresponde a 60°

.' = 90° 60°
____-— = 150

Entao : M= )
Resposta: 15°

172) Seja Lo o lado do decdgono e 2p o seu perimetro.

1) @ 0,618R (B ¢ 0 raio do cireulo
circunserito).

Li=RV3=173 .. ,73R=173 .. E= 100m
L1 = 0,618 X 100 = 61,8

R s
L10=‘—2“ (‘/5"'

Entido:
Resposta: 618m

e "2p = 10Ly = 10 X 61,8 = 618
182), A 4rea do cfrculo de raio R é: 8 = TR
= (R V2)? = 2R~

A drea do quadrado é: S« = L*
- 2R*=50 .. R*=25

Pntéo s o — 95 X 3,14 = 78,50 :
Batips R 25% o """ Resposta: 78,50m?
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19,‘) B = A.B = 20])L; b= m= S h _ m =B

Seja S a 4rea do tridngulo DEC. (Fig. 17)

DC X BF
8 = >2< ¢c Il =g

Como D(C ¢

103
aralelo AB i ¢ Thales, tc®
qQue 08 tridngalg p 4B, pelo teorema linear d ’

S ABE e DCE sio semelhantes.

Logo, AB _ GE 20 46
be —EF " § T

- 202 =82448 .-, 12p =48 ¢ z =4

Logo, 8= 8 ;( 4 = 18 .
Resposta:
2
l"
ot
ta; N
/1 \
/ 1 \
¥ / . A
/ | \\
Il | \
/ | v
0 e 13 \\ [
|
1
| a;
)
\
1
1
A 6 &
Fig. 23

Xdgono regular, cuja medid?
= 1800 (6_2
! ?) = 120°

16m*

m Sy 60° por gerem
= i = 7 = o
1gu]05 dO h(\ 4 Tﬂr’A l

i 79
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TFig. 24

i3 EPD e
Se dois dos Angulos de cada um dos ‘Eix)ungulos AMF,
BNC, medem 60°, entdo, também (Fig. 2
]ff:ﬁ=1g=60° —"EE—E‘D‘
= o'
Portanto, ésses tridngulos sio eqiiiliteros € i‘;{}fggﬁlﬁs gio tam-
por serem lados do hexdgono regular, logo 03 o 1o I
bém iguais. s os seus lados sa0 iguals

I o trifingulo MNP 6 eqiilitero, PO!
a0 triplo do lado do hexdgono.

Prova de Matematicd
R alizada em 29/2/1952)-
el

oms dos m’;meros
S

: da son diferenga
1* Qursrio: Caleule o quocient® Co giico da

‘9; +6’ _21 +3! —16 pelo
entre —7 e +2.
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22 QuEesTio : Caleule o valor da expressio

Aaz—[B-(Ba—C)]—}-B sendo A =a+1

B = 1 - a—- ag
C=a-1

3. QUESTZO : Reduza & expressio mais simples :

: a— q? a
2] =g
e —1 (a, S ol | )
. ., . x—18
42 Quesrig - Resolva g inequacio 2 — L.

. = ab
5.* QUESTQ : Resolva o sistema {az i_ bg - Z

5
-~ . ———': do
6.2 QuEstio Simplifique g expressio V32 Vo de mo
que o resultado g4 apresente radical do 2.° grau.

~ . - e £ 2 - /I
7* QuEstio : Simplifique expressio Va3 + a%y _xydiczi{
de modo que ndo fiquem fatéres quadrados sob ra
8.2 QuEsTio - Escrev

rd
u i izes
1 : & a equagdio do 20 grau cujas ra
820 dois nimer

A . oma
0S reals inversos um do outro e de S
. 5
Igual 5 — 2
2

9. Quasrio :

- _ 8 b 3
Dé a major raiz da equagio % Z4+3

102 Quesrxg - (6 menor valor de p de modo %ug
& equagdio a? — (p4-2) z48 = 0 sej

alcule o
Uma das rajzeg d
ddbro (g outra,.

o . i a

11 Qursrio : QuaL.I € o poligono convexo em que & soﬂi-
dos 4ngulos 1nternos ¢ igual & soms dos ingulos €
ternos ? +

12 QuEestio: ( dngulo 4 e u
ulo

num cire mede 400,

m tridingulo ABC inscrito
tangentes gq cir

aleule o 4ngulo formado pelas

culo, tracadas por B e (.,

= 181
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5 dia-
nimero de
13* Qursrio : Qual é o poligono em que O

s dos?
gonais ¢ o triplo do mimero de la

fn-
am um
. ulo f()rr{J ~
14* QuEstio: Duas secantes a 1’1m S cé:)fnpreendldos da?an%(;r
»~ N 5 a m )
25° ¢ os arcos por e s do arco :
sg(l)lxl;l)wdlcmr? Calcule o nimero de grat

- retin-
tridngulo ret
150 Quesrio: Caleule a hipotenusa der;l;me a altura relativa
gulo em' que um dos catetos mede 5

4 hipotenusa 3m.

agam-

frculo, tr

sra de um € eg-

16 QUES’I‘XOZ De um ponto P, f()r:) - secante. O seg
)

ireul : ¢ igual
Se uma tangente PA, ‘"‘?c Cl:n(;dc 4dm e o interno €18
e me
mento externo da secante de PA.
5 : 0 o~
a PA. Calcule o compriment los eqiiildteros sao
172 Quesrio : As 4reas de dois . tridngulos
K STAO : As 4

a-
decimetros qua-
108 V3" decfmetros quadrados e 3 u'?;as dos dois trifn

~ alt
drados. Qual é a razio entre as L
gulos ? aoulo ABC, me ;
18 Questio: O 4ngulo A, de um tllﬂngulzom. Sobre ABl,eI:
: BSTR0 : O 4 ng 6m e o lado AC, o-se DE para
: litl;flo lAb;l t%mma se AD = 2m e t'%g
artir de oma- 2 ila D .
g AC. Calcule a érea do tlapéz-to num cil‘cuéoe:ucjlf)'
a - t4& inscri ule a 4r
- Q?LESTAéO : Uinq, los::,rxllﬁfi‘ose Squadmdos. Cale
area ¢ igual a =
losango. -
20 Quesrio : Exprima a zire;t S
em fungdo do apdtema i e
YOTA : Todas as questdes tém valor 5 P

Angulo eqiiilitero

RESOLUGAO '

A =-18
) ~9+6—2+3_1?2)____9 simétriccz_‘iz
== (_13)—:-('*'9)— +C'l+B=
a— [B-Ba Ba-C
B=,‘1a ____,Aa""
22 Aq2 - [B-(Ba—0C)1+ Ba—-C+B
= Aq> - B+

. 9
e"g'+

quociente :
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Substituindo 4, B ¢ ¢ por seus valores :

=1
(@+1)a?4(1 - ¢ - @)a - (a-1) = a’+a?+a - a* - ¢* - a+l

2
3a T . a(l—a) Aa--~a=—a= - a _:__'a_=
) Temos @tD@-" "g31T “ax1 a+1

-a a+1_ 1

TeFkIX g T

4p) Eliminando ¢ denominador
6-2418<3z. ', —d4y <—24

o4z >24 e 2>6
5. Resolvendo por adigfio ;

az 4+ by = qb
br — by = p?
m (a+b)x=b(a+b)
o=}
Substituindo o valor de z ng 2» cquagio vem :
b-y=b . —y=p_p ouy =0
Solugiio ; z=0
5 5 y=0
65 V32 v =2 v = 13; =2 Vo

) Fatorando o radicando temog :

T —e——— —— ey
Vz@+w‘W@ﬂD=V@+m@Lw§=V@+w@+w@ 2

= Veti@—y) = (+y) Vz—y

as rafzes 6 - b

82) A soma g d

a
5 . g €

. .Se uma rai; ¢ 'nverso da outra, o produto P dessas rafze
unidade, Pois, ge 1 !

T Ty =1
x‘» 142

Ty =
A €quacio pedidy serd da formn.:

xz‘Sﬂ:-’-—P:O ou z2+%x+1=0

ou aindy - 2z’+5z+2= 0

9 Resolvendy

8z + 24
ou z? 4 9y

5z = 322 4 g, 23z 46z —-24=0
A major

8.=‘0 Cujas rafzes gig S =4 6w %
Taiz ¢, Portanto ; 9
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2 = 2z
x
102) Temos : e
2:1121:8

a acio: 3
Substituindo z; na 2. equagil _2p+4

_P+2,log0fb‘2" 3
zi+2=p+2 . BTy

a equacio:
levando ésses valores na 3.* equig opt 48P +8_ s
2pt+8p T2

P + 2 X 2_1)’-*:1- = S Rid 9
3 3 3 dp —32:=0
L op+sp+8=72 . BT
’ ==-8e p="*
= p=
resolvendo, vem: o 8.
Portanto, o menor valor de p ser "
’ _9) = 30
119) Temos: §i = Se ou 180 =2 =4F 4
. 180°n . 3600 =

ildlero.
e o poligono pedido ¢ um quadrildle

medi(]ﬂ:
ircunscrito e ter por
cire

1
125) O 4ngulo P pedido ¢ um dngulo

T
o PACEE
7~ V)

. B
A — = 40° ..
4 ="

Fig. 25
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logo: BAT = 3600 800 = 2800

. P=28002\_80°=100°

135 Scja n o peo de lados do poligono, temos :

w =3n 5 =Yy = 6n . n2-0n=0
Cujus rafzeg S0t n=0 ¢ 5 = 0.
. Eo poligono pedido serd o enedgono (n = 9).

~ o~
149) Temog: P=4B -cp

) = 250
Ca]culcmos CD
AP 46D = 1590
BT e sy

&

Fig. 2¢

Somxmdo, membro g membro, obtemos :

N
24B = 2090 .
E o arco pedidg

1518) Temog : C=5m ¢ h = 3m
€ sabemog que:

~
- 4B = 1010

CD serg 1520 — 1010 — 51e,

b’:a?

=2 oy b = g2 _ 95
be = gp -

185
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3a
Resolvendo o sistema vem: b= — 5a% — 625
o 2 g2-25 . 9at= S
25 625 . ,— == 6,25
ou 2 16a% = 625 .°. a* = & -

; B 25m.
A hipotenusa serd, pois: 6,

" A

a
e Fig. 27
> Pig. 28
163) PB = 4am BC = PA (I:g _l TB
PA = PC X = pB
. PA: = (BC + PB)
'PA2=(7;71+4)><4

Sabemos que:

-16=10

ou Gl it
. 2 = 4x + 16 % : -

i oqod _4x4V5 _g42¥
4 + V16 .. >
e T
Logo o segmento PA seri c r
242 V5 am ou aproximadamen

6,46dn,.

o=

175 Como sabemos que gz]fﬁﬁ_

oS regulares de mes elhan- 5

mero de lados siio se’(x; dois

tes ¢ que as 4reas cestﬁo

poligonos semelhantegdrados

entre si como 08 o mslogas.

de suas linhas hom

Temos : A x
V'_ H?2 . _IL?_ = 36 e 98
108 '3_ == =y rE ’ Fig.
3 V? = h? L

i : 6.
e a razio pedida serd
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183)

19)

Questies de Exames de Admissio

C + DE
A drea do trapézio serd: S = 2 £.08

5 Xh
Mas AC = 12m
AB = 6m
AD = 2m
BD = 4m

Como DE ¢ paralelo

Fig. 29
No A Tetingulo App

=

=

, 11=45°, logo D=45° e portanto A
Pelo teoremg de Pitdgoras ; 42 TR = AD? . 2hi=4ch
Substituindo ésses

valores na expressio da 4rea temos:
s=12+8

’ﬁ
2.

I

o X V2 =10 Vo
ou, aproximadamente: 14,142,
= 00
. i o
A nosso Ver, a inclugge desta questfio ng prova de a(!mlss:)r v
-ormal do Tngtigy ¢ de Educagio, ngo foi uma idéia feliz, P
o {P‘Z@es Que deixamog (e comentar, i consi-
i :ré?:agluna? rlc)asponderam que era impossivel Olqu_e fg:le con-
: O Pela banca julgadore itou a solugio
Sideravg o losangq co ) fado (o g

go
c 6 um Josan
¢ dngulog iguaig”), | U™ quadrado (“o quadrado

. ta a solugiio seria :
_Dxa :
S~Tmas,D=d=2R S=%-=2Rz
Mag
TR? = ¢ A =
¢ a freg Pedidy, serd: § = 2m2, ;

i 187
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3% S = pa

i gll]; .

b :i ca dc um pollgono re, ‘

') Sllbclnos quc a I ) l)I (:’ ( )

Sa=%l—'“ ou S3=—"5— -

Mas,

Substituindo em (1) vem:

3X2 V3 403
2

adas menos
i s, foram aprov
Nory ; Nesta prova, em mais de 900 candidatas,

de 100 e a maior nota foi 95.

Sa=

—_—

Prova de Matematica
(Realizada em 19/2/1953).

. é 4,41;
. timero N

L* Quesrzo - A raiz ctibica de Cer‘fcl’m;o 6 9,23. ]

4 raiz quadrada désse mesmo ni & st N
as

. galcule, aproximadamente, com ulm q'_-w do problema.

¢ Ustifiqye marcha adotada na resolugs guinte pro-
' . e
28 QUES’I‘XO' Pér em equagio e res.olvell g 5&1501' absoluto
lema . Qual 6 o nimero que ¢ igual a

. . N9
de sey ddbro diminuido de 157

a i o7
- QUESTKO: Sdo dados os polinomios

A=22-3z+m
B = ha® -
C =px+3
Seja ?alcu]ar m, h ¢ p de modo que a som
2 zero,
s QUES

a 24 - B +C

TA0 : Resolver a equagio

1+a+3+a



188 Questdes de Exames de Admissio

5.2 QUEsSTio: Num tridngulo retAngulo ABC a diferenga
entre os 4ngulos agudos é de 38°.

Ca.lcule_ os dois éngl}los formados pela hipotenusa BC
com a mediana AM relativa 3 hipotenusa.
a T i 1 1 i
6.* QuEsTio: Defina o que é um postulado e enuncie dois
postulados que se apresentem em Geometria.
7° Questio: B dada a equagio .
22 -8 +4+9=0
e sem resolvé-la, formar e resolver outra equagao cujas

raglqs Sejam respectivamente, a média aritmética e 2
media geométrica das raizes da equagio dada.

8 ESTAO ® i 1 i
> QT;QSﬁTAo. Nu_‘rp’mrculo de raio R foram inscritos UI}]
- ridngulo eqiiildtero de lado I e um quadrado de lado V-
alcular, aproximadamente, o nimero de graus do arco

a

4 o . 1
que retificado & igual g 5 do segmento I + .

& ini'fﬁ.g -: Pgmq?“rar 0 seguinte teorema relativo a0
corda”’, didmetro ¢ maior do que qualquer outr?

102 =i .

0. Quesrio: Num tridngulo eqiiilitero de 15ecm de lado

5101 é?scrlt‘f um vetingulo de 60cm? de 4rea. Calcular
S dimensdes désse retdngulo.

RESOLUCAX O
1% 12 soluggo: 441 =21,

Porque \l i/Tv L Qm
6
logo, V441 = V¥

Resposta: ' 2,1
(O resultado nio 6 aproximado e sim exato)

22 solugio : :
¢ao: 9,23 + 441 = 2,09 (aproximadamentc).
a 6

Porque: VN + Vi = V¥ . vFT o V¥
Resposta : 2,09

189
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22) Seja z o ndmero.
Temos : I=|2I-"15\
Elevando ao quadrado, ambos os meny
2= 4z* — 60z + 225 o 0
322 — 60x + 225 =0 ou z22—-20c+ 1=

Resolvendo, temos: z1 =15 e 22 =9

mbros, temos:

Resposta: 15 ou 3

2_,1-—B+C=0

3% Substituindo os valores de 4, B e C em 3=0

temos : 912 — 6z + 2m — hz* + 5 +P% &

Preparando a equagio : 5 M
(2—Iz)x°+(77—6):z:+2m+8= L & g
Para que a (I) se verifique (para qualquer V1ot

sdrio que 2-h=0
2m+8=10 o p=6em="4

Resposta: h =2 P
) = ia ter sido dada).
Nory - Em nossa opinido essa questiio nio devia

—3), vem:
4#) Eliminando os denominadores (a # =1 €@ ;éo >4 8a+6
3x_3+az_a+x+1+a.r+a=.8a
-, dz + 2 =20 +8 ¥
L o@+az=2@+2

2)? '
2@ +2°_,42 Resposta: a+2

z = 2 <
2(a+2 cla mediana

- mado P
5% Tracemos a altura AH. O Angulo 13;‘1}1;[(3].?; (Proprledade conhe-

com a altura é a diferenga dos angd
Cidﬂ,). M, o ﬁngulo HAZI[ mede
Entio, no tridngulo retingulo AH] ’d'r~i‘ 900 — 38° = 520,
B-(C = 3’8" Logo, o fngulo AMH med! ‘s' dois sio adjacentes
= . 4! 5] o
So wm dos Angulos pedidos mede 52% & %o’ 128, ;
e um aos .ng tro med ird : 1 B a: 52° e 128
suplementares, entio o ou Respos
ulos B e C.
- . < ' ao.
Nora : Podia resolver achando métriea aceita seT demonstragd
geome 3

e . e sdade de retas.
62) Postulado 6 a p ropOSl]g - podemos tragat e mf:.mfetﬂv
1e plo: Bm um plano PY inam U j
20 ::z:}zﬁz Dois pontos distintos determ!

para a = — 2

3 i
primeiro 0s 40&
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78) Sejam z, ¢ Z2 as rafzes da e

S il equa-
quagio dada ¢ y; e y. as rafzes da eq
30 que queremos formar.,

Temos ;

Yy2= Vgz,= V9 =3

Para formar a nova equagio precisamos da soma e do Pro
L N+y=44+3=7 ¢ yyp=4x3
Eq tquagio pedida serd :
Y2=Ty+12=0
4 vimos, 4 e 3.
85) Temos: I=RAV3 ¢ U'=RAVZ

ThRn
A expressio do comprimento de um arco 6

cujas rafzes 880, como j

80

- 3 2

T lyenBYT+RVE R (V3 4+ VD)
" T FEn = 5 = 5

TR R (V3 + V3)
" 180 5

Simplificando: T =36(V3 + V_2—) o

Como V3 4 v3 ¢, aproximadamente,

36 (V3 4+ v3) 0

n = $ = 36 Resposla-' 36

. i ]nsiﬂl'
9%) Esta demonstragio ¢ encontrada nos livros da 3.» série g1
102) Sejam z ¢ 3 g dim

equildtero MNP d

A altura do

: ~ yem:
igual a w, V€

: iangulo
ensdes do retiingulo ABCD inscrito no tri
e base MN suporte de AB.

trifngulo eqiiilitero ser4 :
helV3 1543

2 2
Temos ; zy = 60 @
. e-
Como os triingulos MNP CPD de altura h e h—y sio sem
lhantes, Podemos escrever ; 53
1
MN N T (D
@ h-y M T T

i 191
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I e (Im),

. e uagﬁes (
Resolvendo o sistema constitufdo pelas e
e
obtemos a equagio

15 V3 22 — 225 V3 £ +1800=0
VT a2-15V35+120=0
ou

imagindri - retén-
cujas rafzes sio imagindrias. ossivel. (Um :

]emﬂ. é ‘i”lp iﬁngll]o eqﬁ]-
Conclufmos, entiio, que o prob um tr

inscrito em
gulo de 60m? de drea nio pode estar 10
litero de 15m de lado).

Nora : g prova foi anulada.

Prova de Matematicd

5 .
(Realizada em 28/2/1903)

1* Quesrio: Some as fragoes

2 y
y?— 5y +0
i nte.
simplificando-as préviamel
i a0
%* Quustio ; Resolva a inequag
| =2
-2 1
'y’,g.i—- <-73

.'c
: numér!
3. QuEsrio: Calcule o valor

_ . B .6
8y? — 18yz2 — 38U % | . medg jcule
0 m.
4 -ap6zi0 retﬁ-ng:]‘te, s5m e 11
* Quesrio Nuén tla‘l‘%spectivame
as bases medem, .

0 perimetro do trapézio:
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5.

6.n.

7

8.2

9=

10.»

1)

QuEstio: Num trifingulo de lados a = 7em, b = 9em
- éc = 10cm, traga-se a bissetriz interna que parte do
vértice A. Caleule a raziio em que esta bissetriz divide
o lado oposto.

QUESTA-O: ’Dad’z} a equacgio 22 — 6y + 1= 0 cujas raf-
Zles 33»01 y' e y” forme outra equagio cujas rajzes sejam
=ra 2
yl yll

QUES;““): Num circulo de 5dm de raio, inscreve-se um
retdngulo. Determine a 4rea désse retingulo, saben-

do-se que.a razdo entre a base e a altura é -2—

QUES:{"‘Q: Num Ci_l‘culo de 4m de didmetro traga-se uma
corda igual ao raio. Calcule as dreas dos dois segmentos

gl(:'fclillares em que o circulo ficou dividido por ess2
8.

QUIESTAO: Determine m de modo que o sistema abaix0
ndo admita solucio.

mE+y)=5-y
m(y —z+ 1)=12~2(3x+2y)

QuEesTio : Sébre os lados de um
seu exterior, constréem-se tridngulos eqiiildteros. Li-
%lando o(sls vcéirtlc?s désses tridingulos, opostos aos lados

o quadrado, forma-se um
§ n
Sabendo que lado do qu O amdrady: HHGE

cule o lado do Cjuadl'adoail}%g})ljll T L g

quadrado ABCD, em

RESOLUCX o
Fatorando os térmos das fragies temos :
W+3) (-3 !

-2y -3

Simplificando, obtemosg :

¥ + 3
e ———
y=2

¥d-gy
2W-2)@ -1

— Y
o

2(y = 2)
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Efetuando a subtragiio, vem:
oy+6-y_y +0O +6

Y
2@ -2 . w-*%  Resposlii gy—g
i 9 -1
. 2. Temos : 2y-3y+2 o 2o
4 3
, _3y <-10
~z;+2 <—-i5—.~.—3y-|—6<’4 ou =3y 10
: T oay>10 Resposta: Y2 73
32) Substituindo :

5.2)

6.5)

((2)-n(3) cos(3) o

Efetuando : -

4.
4

_g-1+36+27-65="1
Resposta: =1
cD = Sm e

8% 18><%x—$——3x4><(—-3)—(—27)-65

1B = 11m,
Seja um trapézio retingulo ABCI?-, onﬁgn‘;)-
AD = 8m. (O lado AD 6 a propria ait "
acemos
Precisamos caleular o lado BC_.a r}I]‘;;gtexlusa
formado um triﬁngulo'retﬁngu.lo cuj
teorema de Pitdgoras, temos:

3_02 = EE2+‘6E2 - ‘—B'Eg = 62+8-
Tt o perimetro pedido serd : |
l 11+5+8+10=34
pela bissetriz inter

Fica

CE.
altura pelo

Logo,
_ 100 .. BC=10

Resposta: 34m

na sbbre

inados
Sejam m e n os segmentos determin
o a. Temos, entio:

o g bissetriz
s 1 na a

secetriz inter lado
]ssetdetcrmma ;Oiqrin;os.

% outros ==
proporcwﬂms— 9 o 10

o o= D)
Resposta’ 10 9

‘
pois, de acérdo com 0
de um fingulo interno

oposto segmentos aditivos,
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m {0
di dCulculemog agora a soma e o produto das rafzes da equa¢
bedida :

E a nova equagio serd: z? — 6z+2=0.
7%) A diagonal do retingulo é o difimetro do circulo
2R = 10
Podemos entdo formar o sistema :

{b2 =00

b_3
T4

Resolvendo : b o 3 n
4

G nx sl - B
© 1g M+ =100 .. 9A2 4 16h% = 1600
: h*=64 - h=38

Logo, b=

(==}

3
T X8= ’
E a frea sers: 8 =,6 X 8 = 48 Resposta: 48 am

85 A expressio da frea do segmento circular 6 S = % w-hn-

Sendo R o raio do cf
a corda do arco duplg.rcul

Se a corda tracad 2 " 000
regular inscrito e ogamtoé (;‘glgnl a0 raio, cla ¢ o lado do hex4g 0°.

s de
0, L 0 comprimento do arco e & a metd

o subentende mede 360° + 6 =

Logo, 1=TBrn _wXx2%60 ox
180 180 T 3

., Como o arco q do
trifngulo eqﬁilé.teroil;)l;]c(:-itéo,lz]goo’ a corda do arco duplo ¢ o Jado

5—= V3
Entdo g drea do menor segmento ¢
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A fdrea do outro segmento determinado serd :
S = mR? — S = 4% — 0,36 = 12,56 — 0,36 = 12,20 .
Resposta: 0,36m* e 12,20m

95) Preparando o sistema obtemos:
mz+ m+Dy= 5
(6—m)z+(m+4)y =12-m

70. i in impossivel, ¢ neces-
Para que ndo admita solugio, isto ¢, seja 1P d

sério. gue: m m 4+ 1 5 6]
6—m m+4 12-m

Da igualdade das 2 primeiras fragoes, vem :

m?+ 4m = 6m + 6 — m:—-m
2 = -06= 0

ou 2m:—m -
sost M= € Mm=""g
Resolvendo obt.emosr as rafzes: M 2 )
% i un

Mas o valor m = 2§nﬁo satisfaz pois torna & seg

de (I) igual A terceira.

a fragio

3 i 4 o valor pedido. 3
Como - -5 satisfaz 2 @D, se Resposta: m ==

a do lado do qua-
i H de lado L ¢ a soma o qus
B dlﬂgona(l)go gg;). ((I)r%%%gll:ﬁ altura de um d;g ;r}?gugﬂ)c{s eq
S;: (i(:ﬂg&ﬁos (zO que pode ser visto construl—xi
. =L V2.
Mas, a diagonal é também EG—_ o .
Logo, L V2 =1+2h ou LV2=1+2X—3
)

Como [ = 1, entio: 3 -+ 1 {2“(,/‘3'_*_1)
—ee— S 2

143 =14 V8 & b= g5
1,41 (1,73+D _ 19246
L=""9 Resposia: 1,92m

1 inscritas.
Nora: Foram aprovadas 152, das 751 m



ITI) COLEGIO NAVAL

MINISTERIO DA MARINHA
DIRETORIA DO ENSINO NAVAL '
COLEGIO NAVAL

(Concurso de admissiio ao primeiro ano, real;‘
zado em 14/2/1951), Duragio da prova: 3 horaS):

Prova de MatemaAtica

INSTRUGOES

) Os candidatos
muladgsg,

II i
) Os candidatog Podem estar seguros de que as questocs

adas sio f4ce; .
Cels e estj il xado
bara o Coney 0 dentro do programa fi

IS0, bem co s de que 0O
tempo dado ¢ . mo terem a certeza de qué_

mais do que satisfatépi resaluga
correta, do questionarig. o

E aconselhado gy

devem ler com atencdio as questoes foI-

II1)
e‘ 0s candidatos procurem I‘eSOIV(%r
Xando para ¢ fig g;ga a8 questdes que souberem, del;
mediatamente, 0 10 B0 tiverem podido resolve

PO em -tentativa de solugdo de
X erem resolver ripi nte.
E lembradq que -

m 88 questges j is féceis
0 mesmo yajop que ag demaiss julgadas mais f

\[ 42 Quasrio: Caleular o produto d

\

~ 12 Qurstio: Converte
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esente questionério.de-
- el d%ig;do no exemplo abaixo:

vem ser resolvidas como in ! T it
“Qual a 4rea de um quadrado de lado 1gual(3a.pés o Deat
| Respi: ommass=smmmmneeo=Ss
S—
Os candidatos deveriam calcular ndo 1;1531&?; erlfte
- cunho ou nas f6lhas grampeadas ou zunsa_ s -
o valor da frea do quadrado dado (1 e i vt
pés quadrados = 3 pés quadrados).ée gg ograaresposta-
como acima indicado, no espago propriop s

A 7 = e

V) Sempre que fér necessirio o emprego de

ser anotado o valor 3,14.
VI) A corregio do questiondrio

exclusivamente as respostas 10
priados.

VII) B augurado o melhor resultado POSSIVe
candidatos.

VIII) Boa sorte.

sers feita levando em cont;s:
dicadas nos lugares apr

] a todos 0s

QUESTIONARIO

2( da jarda em jardas, pés e po-
I' BE—
4

legadas. dos hé em
2* Qumstio: Quantos graus, minutos © st :
25 34:7” ? ano tel'l'eStre

. : meridiar
3 MR 5 1do o compnmento do m rimento, em
UESTAO : er qual o comp

igual a 40000 quilometros,

o de 1’ 5
metros, do are 110 136] por 1 -

i dividida
00,00 fol divi
52 Quesrio: A importncia de Cr 30 Dl a maior parta?
em part'es proporcionais & 2,3¢e09
i/
6. Qumstio: Fatorar z* = 2% +Y

2
2 — a-.
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/ 7 Quusti — =

< QUESTAO : Multiplics R . .

eilbado. ultiplicar }/24 por V36 e simplificar o re-
%

i z

8 QuUEsTAo: Resolver o sistema E % =

22+ y+32=28

gn Q e .
v/ B UESTAO : .
Para quais valores de @ ¢ b serd indetermi-

nado o sistema {9 3
L= y =Qq

10.* Quesrio : 5
40: Resolver o sistema de incquagdes
z+3>2x-1
11* Quesrio: Resolver a inequagio - ol >1
T

a . 1
120 Quesrio : DcEerminar a, Maior taiz da 1equzu;ﬁo
13.* Questio : th ~8az+ 166> =0, se a> 0
222 4 4z + ;:Fillgaz ohvalor de m para que a equagio
14* Quesrio: Que val enha rafzes reais e iguais.
2° =20z +¢ =0 or se deve ‘dar a ¢ na equagio
triplo da outra ? para que uma das raizes seja ©

15.* Quesrx .
o 0: Que
2% 4+ b + valor se deve dar a b na equagio

10 = g
a 59 0 para que uma das raizes seja igual

16 Qumsrx
2 ESTAOQ : .
* Qual o m .
Qual o maior de dois niimeros cuja soma €

2 e cujo produto ¢ 5.9
o

172 QUESTK X
0: Roberto tem 24 anos e Paulo 10 anos. INO

fim de
quanto :
da de Paulo? S anos a idade de Roberto serd o triplo

182 Q x
* QUEsTRO: A
soma dos 4n

regular ¢ j
externo. el s 12606,

g]glos int:ernos de um poligono
eterminar o valor do 4ngulo

~199
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Vi iAngulo medem 10, 15 e

192 Quesrio: Os lados de um tri
20 metros. Calcular o menor dos segmentos em que 8

bissetriz interna divide o maior lado.

/20 Quesrio: Um tridngulo cujos lados medem 12, 18 €
20 metros ¢ semelhante a outro cujo perimetro mede

10 metros. Calcular o maior dos lados do tridngulo

menor.
/' 21* Quesrio: Num tridngulo retingulo a hipotenusa mede
10 metros. Caleular o menor dos catetos, sabePdo

que um dos segmentos determinados pela altura sobre

a hipotenusa mede 6,4 metros.
" 4 ~ v . .
22 Qumsrio: A hipotenusa de um tri
V10 metros ¢ um dos catetos 6ot

Calcular o valor do cateto malor.
232 Qumsrio: Uma tangente a um circulo e uma secante
nte mede 4 metros

partem de um mesmo ponto ; & tange :terna da
¢ a sccante 8 metros. Calcular a parte exter

secante.

240 Quusrio: O ap6tema de um qud
culo mede 5 V2 metros. Caleul
gulo eqiiildtero insecrito.

25 Qumsrio: O lado de um tridngu
5 V'3 metros.
a do circulo.

os enfre 08 lad

Angulo retangulo mede
riplo do outro.

drado inscrito num cir-
ar o lado do triln-
lo eqiiilitero inscrito
mpri-

num cfreulo mede Calcular o comp
mento da circunferénci 1o

A i os deu

26.‘1 QUESTAO: OS arcos COmpl‘eeIldld

: = alcular
dngulo excéntrico exterior medem 150° 2dllgoa d(ci Sngol (;
a menos de um centésimo a m

por falta,
em radianos. . =l
27 Qumsrio: Uma pista tem 20 metros deurlfrt-llox.nélgzlte;gg
nar o ndmero de voltas que deve dar ;
percorrer 6 280 metros. .
péz1o

28.% Qumsrio: A base média ‘de um tl‘;’; >
o perimetro 28 pés. Calcular.fo T 6 igl
paralelos sabendo que & Su& difereng?
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29 QUESTAO: A 4req de um poligono mede des metros qual
drados. Determinar a 4rea do poligono semelhante
cujo perimetro & trés vézes maior.

30.* QuEsrio : Um polf
de 4rea e 8 met
circulo inscrito.

gono regular tem 40 metros quadradgg
ros de perimetro. Calcular a Area

_ RESOLUCAO
1) 1 jarda = 3 Pés = 3 X 12 polegadas = 36 polegadas
27 . 3 s

= da jarda = ¢ Py de jarda

3 .
Mas, 7 Jarda é % X 36 polegadas = 27 polegadas = 2 pés ©
3 polegadag,

2%) 25347 | 6o
134 4357 60
147 002
27

Resposta: 6 jardas, 2 pés e 3 polegadas:

’ 4
Resposta: 70 2’ 27

/
32) 40000km = 40000 000m corresponde a 360° ou 360X60’ = 21 600"
™M minuto corresponders a:

40000 000m + 21 600 = 1 g5; % metros

49 02[36]x 12 - -2 11 93 1 _ 13
6~ 990 X5 590 X 5 = 39

69 2 ¥ _2 _z4y4, 30 000

)3 3 5 2+3+5= ~35— =3000

A maijor parte gerf: 5 X3000 = 15 000

Resposta: Cr.$15 000,00

62) z2_9o 202 —

) zy;l—y az—(:l:-y)z—a::(z—y-}—a)(I‘y_a)
7% V24 x V3§ o VI 3 8 \P 2 V6 x V6 =12
8.4) Tguulandg as fragies o m, temos :

e —
= - e

201
Colégio Naval

vem :
Tirando os valores de =, ¥ ¢ 2, 5 .
a = ==
z=2m, y=3m ¢€

Substituindo, obtemos : . )
4m+3m -3m=8 .. m 2

= =D
E, portanto, z =4, y=06eZ

on o evemos ter:
9) Para que o sistema seja indeterminado d

2 _-3_2¢
2 10
Entdo : B 12 10 2 =.520
Donde, bim =g &, = <4
> -4 gRG o ix<3
_z ol . z
10%) Temos : z3a:+3>4x s ;—:c>"3 Resposta: % <3

—

sminar o denomin
. io pode elimina

11#) Passando 1 para o primeiro membro (nio p

dor) temos: 3z -6

>0
= 4x—7—x+1>0 =
=Rt LI = o z
T -
Temos duas hipéteses: .
3z—-6>0 ou 131:—(13:0
N 32—1>0 T -
z>2 z<2
i2>1 z <1
z<1 <
. Resposta: T >2o0uz <

rafzes:
acio achamos as
12) Resolvendo a equag o1 =ba e 23 =30

a@. J 0o alor ralz é T .
> ] > ntio a m
SC a 0 5a 3 “ = ha

13) Se as rafzes sio iguais, temos:

b? — dac = 0 =8
16-8n=0
= 331
145 Temos: : g 20
172 = C = 15
=5H e T2
€ =320 '.° 1



-~ QUC’ 0
20 28| 2 I
stoes ([[,' Lwxames (IC ."\([INI'SS(IO

e

15~') Se um
a das raizes 6
zes ¢ 5, a equagio dada ¢ satisfeita para © = 9

162) Para :t;lo. B+5+10=0 .. 5hb=-35 ¢ b=-7

g char dois nim Sl

rafzes da equagio : Croizde SSOI'na. S e produto P, basta achar 83
Temos entgio - t+P =0

z2 —~2 g “
x -+ 7 =0 ou 422 -8z 3 =10

Resol
vendo & equagio achamos

3
Ty = — o a 1
12y, g

K et s
malor raiz serd portanto : 3

17%) Cham
ando de z o ntimero de anos temos qu
i > 8, e
+$-.3(10+:c) o 2442 =30+ 3z
c22==6 ¢ T==3

. Interpretand cgativ. a, concluim
i580 ik ul 0 a solugio noegati
0 aconteceu hg gativa encontrada, concluimos
18 s s : ) 31unosn passados. e
- 180n — = = 1620
360 = 1260 .-, 180n = 16
E o Angulo ex v - . =

o g xterno. valers : 3600 = 0 = 40°

issetriz int.
- 8 erna  divid
T Droporcionais gy .. Maio :
porcionais a0s outros dogs ll’il(iio em dois segmentos 7 ©
T 20~ ados.  Logo,
8z =40-2; - g=8

gulos sio sem

Dorcionajy, P elt
- Pode melhantes -
desconhecidosg _dcmos entio Qscrev‘gr sgﬂs 1.'),(1(()13 homdlogos suo]p;g;
C » chamando de z, y e z 05 1a¢
z *
e = l’ Z i
12 = g =5 =—=2tyts 1

2 ==ty tz 10 1

E o major serd, : 2 =g .
219 Se : TAX =4
a hipoten 5
ela, pela all:u;]gia 66 10m ¢ ypy g Resposta: 4 metro®
» € 6,4m, o oy °:e;r$1im€: tos determinados 80bre
n S
3,6m sendo menor do 10 - 6,4 = 3,6 i
que 6,4m gerg a projegiio do menor cateto-

Colégio Naval 203

22.5)

235)

242)

25.5)

26)

275)

28.%)

I, como qualquer cateto é média proporcional entre a hipotenusa

e sua projeciio sobre ela, vem:
p2=10%36=236 .. b=
X Resposta: b= 6m
Sejam b ¢ ¢ os catetos e seja b = 3c.
Pelo teorema de Pitdgoras temos:
?492= c.oet=1l¢e c=1
Entiio o maior cateto serf b =3X1= 3. Resposta: 3m
ma circunferéncia tragar-
eréncia, 0 segmento
ancia ¢ média pro-
ecante. Assim,

Sabemos que se de um ponto exterior de ul
mos uma tangente e uma secante a uma circunf
da tangente limitado pelo ponto € pela circunfer

porcional entre os segmentos determinados pela €

sendo z a parte externa, vem:
8z =16 .. z=2 _ Regposta: 2m
Sabemos que a4 = -IE%?— =542
. pYZz=10V2 .. R=10
E, ly=RV3= V3 =10X 1,732 = 17,32
;=R V3 10 Besposla’ 17,32m

Sabemos que ls =R V3 =5 N3 . R=5.
I o.comprimento da circunferéncis, seré:

e=2X814X5= a2 Resposta: 3L,4Am

or tem pOT medida 2 semi-difereng dos

O Angulo excéntrico exteri
eus lados.

arcos compreendidos entre 08 B ; -x "
X = M = 700 = 70 X igb- rudiﬂnos = ——TS—L_ radlanos.

: Resposta: 1,22 radianos

O comprimento da pista serd:
C=2X314X2
m o movel deve dar 6

soma das bases: B+b=

om = 125,6m
o80m = 125,6m =50

Para percorrer 6 280
voltas.
Se a base média do trapézio tem 10 pés &
= 20 péS. dos ]8d0
Como o perfmetro ¢ 28 pés, & soma % pta
L4 1=28pts—20PE P
L+1=8
L-1=2

¢ ndo paralelos:

Temos entio:



204 Questées de Exames de Admissio

Somando vem : 2L =10
O maior dos lados nio par.

- i i como
29%) Se dois poligonos sio semelhantes suas freas estio entre i €
08 quadrados de .

i
§ stio entre
suas linhas homdlogas e como estas estio
€omo og perimetros, temos

S (2p)? S 9
T = Toon 00U — =2 - 8 =00
S (2p")2 10 1 Resposta: 90m?

L=35

alclos ¢ pois 5 pés.

305) A frea de
Perimetro

semi‘
Qualquer polfgono regular ¢ igual ao produto do seu

a
Ou

pelo sey apétema.

)

S=p.q

- raio

Como 0 apétema de ym polfgono regular é por definigio ©

do cfreulo nserito nesse poligono, entio temos:
4Xr=40

a frea do cfreulo serg -

S = ¢z

r=10m
B

= 3,14 X 100m? = 314m?

dos os alunosg
derados aprova

OBseRvAGzo : T,

oes
; 2 quest

. ue acertaram, no mfnimo, 1

foram consi q )

dos em Matemdtica.

Prova de Matematica

(Realizada em 1959, Duragio da prova: 3 boras)-
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ndicados para as

. is i
IIT) Deverio ser respondidas nos loca cdleulos no papel

i dos 0s
respostas, sendo porém feltossﬁf-?o.
de rascunho, quando neces

r a prova.
IV) O papel de rascunho deve acompanhar

- sro de = deverd ser
V) Sempre que for necesséirio 0 emprego
oty o welor G141 5, -+ Jevando em conta
VI) A do do questiondrio S?r{‘.felctia’s nos lugares apro-
) clorsliig{lmente as respostas indicada
exclusiv:
priados.

o valor. _
VII) Tédas as questoes tém o mesm

. res- *
: AT devem Ser
VIII) As perguntas do presente ql{eitllgf:,agbaixo:
solvidas de acoérdo com 0 exe

ioual & V5 dm
de lado 1gua ;
“Qual a 4rea do quadrado

BT = weme 2SS
Resp.: ------ no rascunho.
te ou
IX) O céleulo pode ser feito mentalmen

is indicad
A ais indic
X) Assine e date esta folha nozﬁlgc
comecar a escrever as ques

os antes de

10
QUESTIONAR 7 cuja
o eqiiivalente & 73

v 1* Quesrio: Determinar asfrﬁ(}a 5
» soma dos térmos é 198.

- a fragdo 137
1 dizima gera 1 n0S de
a 2 espécie de dt a.me
22 QuEsTio : Que esp - rads d6 1 =
3.* QuEstio: Calcular a raiz qua
15— 1.
duzidOS

%, por falta.

o complex0 £10-
\

os juros Pro
do ca,pit&l a

4* Questio: Converter em pennyt o
5% Questio: No fim de quanto 3

: %o jouais a0% g
por um certo Cﬂplt“l?sao e
taxa de 15°, ao ano



\J 6.2 QuEstio :

v/ 82 QuEsTio -
" 9° QuEsrio :

/100 Quesrio -
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72 QuEsTio : Fatorar 8z (z - Y) =3 (x—1).

o, N = 0.
Discutir ag solugdes da equagiio px + ¢

5 2¢v—3 7
Resolver a desigualdade x — %‘ >3 +

“

Um ntimero ¢ composto de trés algarlcslglb(;s(;
Cuja soma 6 18. (O algarismo das unidades é 0 1y
0 das centenas e o das dezenas 6 a soma do das U

ades e das centenas, Qual o nimero ?

~ . fotema
11* Quesrig : Determinar o valor de & para que o siste

seja, indeterminado: 3z = Ly

12y = ez — 1.

122 Quesrio - Simplificar g expressio

b

L’.

\s

I

Vi6a3y — + 252y% — (z — 5y) Vay

- 7 zes
13 Qursrio - Formar o equagio do 2° grau cujas rafz
sejam - 2 7
) 2 3
142 Quesrio - Determinar cnae
de modo q

15 Quesrio : Determin

quagiio 6422 — 160z +¢= 0
Ue uma raiz seja o triplo da outra.

: ja

. ar os trés nimeros consecutivos cu

S0ma ¢ igual g0 produto dog maiores.

i =

16. QuEsTio : Quanto vale
regular de g lados ?

17s Q.UESTXO:
ingulo ¢

0 dngulo interno de um poligono®

Qu{tntos lados tem ym poligono regular cujo
xterior mede 150 9

182 Quasrio - O perimetro de um trizingulo & de 120m;
um c]lﬁs lados tem 45m, Qual o perimetro do triAngulo
semelhante cujo ladg homélogo g0 dado ¢ de 30m.

Wl |

Efetuar a multiplicacio (22 — 5z +9) (@ +3):

207
Colt‘_gi_o,w-—/

ango cujas

los
Ymetro de um
192 Quesrio: Caleular o pgeérllr]nct

diagonais tém 48m e -

AB (de 12cm) ele-
20 Quesrio: Do meio de um Seg];elggoe faz-se passar uma
v Wl i erpendicular (de 2¢ da perpendlcular e
bl sty k elas extl'cmld.adcs sircunferéneia.
fll(l)ctl(x‘l(t;ﬁ;zgtcg% Izﬁalcular o raio da ¢
seg

centro de
. 100dm do a
o situado a tangente
T » um ponto st apa-se uma b
4L* (Qumsios: P011 Gn11 de raio, tragd S(zlesta tangente ?
e circul;) (eQual o comprimento -
éste circulo. reo de um
imento do a 0?7
= 3 mprimen om de raio’?
9.4 5 : Qual é o com}p 7,12m
- Qt()lI(;S?SOLISH?Z de superficie, ¢ de 7
) =

3
1\ {907 + 4?]
23» Quesrio: [2‘1 =+ ("j)

apézi : lo
s de um tmg - do triAngu
4 Qumeio j}s duﬁn}) nsCczilcular a superficie
30m e a altura .

2 e-
nio paralelos. la de 303,10n11;ten£1‘ i
’ sal¢ iildter
" rilhar uma y g equl
250 Qumstio: Para laf(flllgxl'lo igual, trlxﬁgg‘g,?dm um. Quantos
ram-se em nu e lado cad
ﬁ:lxlrgnoﬁ(c))s regulares de 0,10m d¢

éeie ?
ladrilhos houve de cada esP

. lo cil‘-
. m Clrcu.
A a de u ’ <
Calcular 2 Cil'cmlfelellggm‘Z de superficie
26.» Quusrio: Calculs 4

ado de
cunscrito a um quadr

ista
i {1 e B di s
= c,ldades £ ercii g g idade
27 Questio: Duas o | a velo
. ‘ [? 5 al aQ 5 t'ﬂ '
horas par tchdgaAepduas el ‘[;;?Oddade ¥
e 1p01m (o)utro,trem com & e
g u ro trel
{)a;’: [A que distancid e
hora.

. y 1
dois trens? » um tandt

uan-
. hen gs. Em g
qneiras encie 7 hor e?
mi= qs tornel 19 em . tanqu
28.» Qumsrm(c)l 3 Dlslgziﬂh”" enchéjli)h;& oncheria 0 :
Uma delas s0z1nid,

ra
tos minutos a OULI
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Fig. 30

29
92 Questio: U
40cm :
bissets 0 vértice
C;fgtflzes Interna, eoreJosto a0 maior lado tragam
302 QUDS[‘}'I ar a distﬁnci& it;stma do angulo correspon ente.
ESTAO : Na fi ntre os pés d :
do q a figur R pés dessas bissetrizes-
ue sura acim .
a razio %oarco BC. Calcua]’a o &ngulo 4 tem 150 A
S arcos B(C e DE'réOd :mlgulo A sabendo_qu®
e 1 para 4.

m tridngulo m, 30cm '
gulo tem para lados 20cm, 30¢ o
-se as

18) Seig =& RES OL -
ja — U
y & fragio. T 40

emos :
2;"‘ Y= 198 z‘+
L ¥ = 198
B | ¥ 15 !ﬁ ¥ z +y 198
onde - 7 = s 2 Ty 2
oig z:=7‘><9L63 15 7'!‘15_-?2-:-‘9
e y=15X9=135
a =
22 E:(E{)e)mos qus i P 63
a), uma, = esposta -’
posta, c‘;’]’}%rﬁzlmn pferr?gg?c gera uma dfy P 135
e o a zima, finita (fracfio termi-
com-

86 cont, s s
enh. seu Emple
: re Pt denominglog.gon, U dizima, pericdies
erenteg (g 2es de 2 ¢ 5e 5 (ou um d}ﬁgp“t" em fatores primos,
e _apenas), s6 contenha 03
fatéres que 'niio sejam todo

agiio d
entdo g far?xzaéo 147 =3 X 77, e 56 conté®
gera uma dizima Periédicu
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3.‘) Temos:v:ll_ix"':_:_v?: ‘2—6’X49+7= _1__2_7_4__:_7_
15 “15 15

14
=V 2= a0
84 5

com aproximagio de uma uni-

Como a raiz d 14
Bade, por Thits @ qu. rada de 84 5
2 ou 1=

Temos que a raiz pedida gerd : =

4x
) 2‘% 305;1.10 % 20 shilings = 200 shilings
215 sllfltugs + 15 shilings = 215 shilings
2580 ilings = 215 X 12 pence = 2580 pence
pence mais um penny dé 2 581 pence.
1005 3

52) ’ .
A férmula que permite calcular o tempo Gud= g i mas, ] =g ¢

entio vem:

_w0xBL_5 27
¢ X 15 2 2 .
6 - Resposta: 2 anos © meio
'}..; (%= 52+9) (z+3) = 40— 5z8+0z-+3z2 —152+21 = 3 — 207~ 63+27
*) Colocando z -y em evidéncia temos :
8Z@—-y) -3@E-Y —@-9BZ-3

85 Temos: Pz = —q.
Se p # 0, a equagio é de
Sep=qg=0,a equagio
0% s Se p0 e g #0, a equagio
: ghminando os denominadores € fazendo a tr
os térmos, vem: 6z —10> 6z —
;o = 6z > 10 =9+ 42 OF 0>4
. o que ¢é absurdo. Resposta:
02) Sejam z, y e 2 respectivamente 03 algarismos
dezenas e das centenas.

Equacionando 0 problema temos :
z+yt+tz= 18

z =2z
y=z+z

Substituindo o valor de = D&
z y =22 4 z= 3z

terminad

ansposigio ¢ redugiio
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o vem:
Substituindo os vi

dores de z ¢ y na primeira cquagio
2:4324+2=18 ... z=3
T=2X8=6¢y=3X3 =9

4 6
Resposta: o nimero 6 39

11») Preparando o sistema temos :
3z - ky=0
—kz+ 12y = -1
Para que éle fosse indeterminado seria necessrio que:
3 -k 0

=k 12 =1
Ora. é fdcil de ver que nio se verificam essas igualdades, P

: ue
& terceira fragio 7 ¢ eqitivalente a zero e, niio hé valor de s

torne a primeirg fracio nula.

Resposta : nio h4 valor de I ¢
12%) Temos: V16zy - V25zys - (z - 5y) Vay =

=4:c‘/:r:‘y~5y‘/n:~y—93‘/1!:‘!/'1-511‘/E=3""\rx—z7
132) Caleulemog & soma 8 ¢ o produto P d

ME]

§ {vc])
e satisfaga. (O problema ¢ imposs

as rafzes.
S=-2 , n _-3m+2n
2 i 6
P= 2t mn

n
A equacio pedida serd :

x’—_—:gm(;&; _ nzin -0
Ou 62
- + (3"1 - 2n - = 0 <
142) Temog: 25 =ity )z — mn

160 5
T+, = —
; ! 64 2

1Ty = L

? 5 15
. T = 39,
1 + 3z, 3 ou 81’1=5ez,=%—ex1= 3
athor B 6l g5
TR T W mew -
Resposta: €=

211
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15#) Sejam z, z + 1 ¢ = + 2 @sses m’lmeros._— @+1D@e+2
Devemos ter : $+$+1+2+2:_—.1ez=:{:1
‘. 3z 4+3=22+3+2 .. 7 i =1,0 ek
C Resposta 1,23 0 ;

A % -2 1800><7 = 140°
165 } = 180 (z ) AL

360° 2o
o 360° . = — == : 24 lado
178 B 360° . s %_ o B = 7po Resposta i
n tio en
Jhantes €S
18) Sabemos que os perfmetros de 2 pot]lfgoz(fmst;?gca&
si como dcllms quaisquer de suas lip a2
120 _ 45
Logo, 2p 30
120 X 30 _ gg 80m

o 45 Resposla:
>
198) 2p = 41, AC =48m e BD = 96m 2
Temos: BO = 48m e 0C = 24m
Pelo teorema de Pitdgoras temos
no tridngulo BOC (Fig. 31)
2= "B_O'ﬂ :|_ 6_02
ou 2= 2304+ 576 = 2880
1 = V2880= 53,6m
2p = 4 X 53,6m = 214,4m

208) AB = 12em CD = 2om- .
No tridingulo retingulo 0CB, temos:
OB = 0C* + CB® (Fig. 32)
R2 = (R—2)2+36
- R2=R2_4_R+4+36

AR = 40 :
Resposta: 10m
914 OA = R = 6m (Fig: 33)

PQ_= 100dm = 10m.
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Temos, por uma das relagdes métricas no cfreulo,
PT* = PB X P4
S PT'=16Xd4=64 DPT=8
Resposta: 8m
: 225 Uma drea de wR® corresponde &

2
360°, logo uma drea de 28,43m
corresponde a » graus.

5 98,48 X 360
I =

O comprim aus
4 primento do arco de n gT
serq :

TRn _ R 28,48 X 360 _
180 180 wi?

= 2 X 28,48
Fig. 32 7,12

Resposta: 8™

235) Temos: L
08 : 2+22_1+m=_;_+4_1+ i

1
=5+4-14+8=1 l= L
2 Lt it

il (l)"‘ Resposta : 11,5
a

Fig. 33

3
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24" Temos de caleular a 4rea
do tridngulo DEC.
§=DPCXEF _DC X h
2 2
Os tridngulos ABE e DCE

' "BI{io semelhantes, pelo teorema de
ales, logo ;
4B _ GE

e ﬂ_‘= 12 + h
D¢ EF - 20° 3

k=241 2h .
E g= 20 X2¢
2

W h=24
= 240

Resposta: 240m?

255 Area da sala = 303,10m* =
30 310dm>.

ldte Lado de cada trifngulo eqili-

Fig. 34
TO ou hexdgono regular é igual
a 0,10m = 1dm.
Arca de cada ladrilho triangular : _
II_,_—-——2 ‘[_3_ = —Y—S‘ dm’
S = 4 4
Area de cada ladrilho hexagonal : =
a2 V3 _ 3%
S = 2 2 e yeados Temos
apeCle,
( Seja z o ntimero de ladrilhos, de cada esp

V3 . = 30310
V3, 4+ 3 z

R AR5
2

. 7 5z = 121240

s 73 ;40 _Egﬂ_,loooo bn
= '12’1"/ = 72,124 . 10000 Jadrilbo

B 7% 1,132 Resposta’

in é
262) O comprimento da circunfe.réncm
A frea do quadrado é: S
| s=L=& V2
| . R2= 64m? Oe
A -
Logo: ¢ =2 X 3,1414 X 8=
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B 10~
- c i
! | g AB = 200km
S————
y: .
B
e 407cm/h .
O tempo gasto pelo trem que parte de A para ir até C é:
v 30
E o tempo gasto pelo trem que parte de B para ir até ¢ é:
=& _200-2
C . . ir
até Co&n 0 0 trem que partiu de A gasta mais duas horas, pard

© que o que parte de B, entio podemos escrever :

Z _200-z
30 - a0 T2

4z =600 - 3z 4240 ..

282) Sej e z = 120/cm
5 e : o
sz]inhg,_o tempo que a outra torneira gasta para encher 0 tanqu®

7z = 840

Em uma hora ela enche 28 do tanque.
z
Se as

N I D |
4z + 28 = 7

T = —

1
3 Bom=0 3 hora = 9% 20m = 560minutos

o8 segmentos aditivos determinados pel bissetriz
: pela bl -
externa. Temoos segmentos subtrativos determinados pela bissetri?

B e - . . u
© externa”. (Fig. 351)11pregando 08 “teoremas das bissetrizes interd

ﬂ_ n i 8
20 30 ® 39~ 30
ou, m _40-m r 40 + »
20 30 ° 20 =3
g 3m=80—2me3r=80+27'
o =18 r =80

215
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I temos: MN=m+=+T
- MN = 96em

302) Chamando o arco BC de z, temos:

1i=$+15° 46\E_4/B\0=4z.
Se a razio dos arcos BC e DE € de 1 pard %
. Como A ¢ um 4Angulo exctn
trico exterior, tem por medida a
semi-diferenga dos arcos compre-
endidos entre os scus lados.
ZEN AN
A-DE_BC_ 3z
2 - 2
N
.2+15=-3Tx.-_ 92z + 300 = ™ i /
=3z .. z=230° 55
Fig. 3
E, o 4ngulo 4 = 30° + 15° = 45
——
Prova de Maiematica
(Realizada €™ 1/1953)-
. [NSTRUGOES
indica-
I) Duragio: 3 horas. s lugares 1

Rl
ondidas

IT) As questdes devem ser rg?gm, os 0S cho.
dos para as respostas, ptinado a0 rascun

i es
ser feitos no espago d

III) Tomar ™ = 3’14. ndo em cont

IV) A corregio serd feita é?::dos. 3
postas nos lugares 1D

mesm
V) Todas as questdes tém O

o apenas 8s T
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QUESTIONARIO

1* Quesrio: O produto de 2 ndimeros 6 2160 e o m.d.c.
€ 6. Calcular o m.m.c. désses nidmeros.

2.2 Questio: Efetuar 0,133 3-_1_ + 0,2
12
3 Questio: Paulo e Antdnio tém juntos Cr$ 123,00. Pau-

lo gastou —z— e Antdnio % do que possuiam, ficando

A : ?
com quantias iguais. Quanto possuia cada um !

90 7 o rprn
4 Questio: Efetuar ik _25 186
5.* QuEsTio: Calcular dois nimeros sabendo-se que & di-

3
ferenga 6 14 ¢ que estdo entre si na razdo 5

6.* Questio: Dividir o nimero 205 em partes inversamente
. s 1 5
ropore — e —.
prop 1onmsa.2,3e3 '
- 7* Questio: Doze miquinas trabalhando 8 horas por .dla"
fazem 9000m de fazenda em 15 dias. 15 miquinas
quanto necessitario trabalhar por dia para fazer

6000m de fazenda em 10 dias? (Resposta em horas
minutos e segundos).

82 Questio: O capital de Cr$ 6300,00 foi dividido em 2
partes. A primeira parte colocada, a 3 7 a.a. rendeu du-
rante 4 anos os mesmos juros que a segunda parte duran-
te 6 anos a 2,5 a.a. Caleular o valor de cada parte:

9:* Questio: Calcular V3 com érro inferior a %
10 Quesrio : Efetuar o produto
@+ 2 -2) @22 - 1)

dando g resposta orde

nada segun oténcias de-
crescentes de g, Eipdle a

27
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cpressoes
11* Questio: Determinar o m.d.c. das expres
2—1e 22+20-3 o
o a ex TeSSa
12 Quesrio: Calcular o valor numérico da expresst
=2
@-b, V-at | 3p para a=-1 P
5t 3 T , 2w-1_ztl
13* Questio: Resolver a equagio ry 3
14* Quesrio: Resolver a desigualdzil(—iel
- z 1
{ Y= 5 + 3z
a ~ 1 ma — 3y ==
152 Quesrio: Resolver o siste 2z — oV moedas de

50 em 1 de
~ h4 Cr$ 35, tota
162 Quesrio: Em uﬂéﬂ $%°'15581 Sabendo-sé Igggd,fs de cada
Cr$ czl,ooénge 'calrculajl‘ o numero de
moedas ; ;
’ . mals
valor. . imeros & 13 pnsmi:’;om i
172 Questio: A SOI(;“" ge %O:sén[ Calcular ésse i
a raiz quadrada do 2 - do 2° grau S
go do 5 &
18 2sTi0 : Escrever a equi¢ difereng
QgﬁiT:Os.orE: das raizes 6 4 ¢ % s equagdes
192 Quesrio: Determinar ™
mz — 3

de modo qué #

1
— -2
20 Qumstio: Efetuar z—1 2

: m
éz10 & a

21s Quesrio: Em um trip B €

base menor mals &

| . bendo se
& 1im. Determ®® = - orangulo 5
altura grea de W ., 14m.
228 QuEsTAO : Calcular éa5m o o perime

que sua diagonal
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238 QU re
= ESTAO : AY a
caloulas Dado sébre uma reta o segmento AB = 1lcm
0 segmento M A dessa reta, sabendo-se qué M

divide AB externamente na razio —
24.* QUEST0: Os lad ik
lm. Quais s:‘l'xoos d;: um trifingulo medem 6m, 8m ©
I l‘ os lados de um tridngulo semelhante
que o lado homdlogo ao de 6m vale 3m

252 QUEsTio : X
uma coroz(l) c(;?éﬁll)‘“‘mento da circunferéncia externa de
ferenca dos rai ar é de 9,42m. Sabendo-se qué & 1-
€ 0,5m, cal - da’s circunferéncias externa ¢ internd
»m, calcular a drea dessa coroa.

26.* Questio :
A0: Os lados de um triangulo valem 6, 9 e 12¢m-

Calcular
pela biss:;S segmentos determinados s6bre o lado oposto
riz do maior Angulo interno.

27® Questio - i
TA0: Na figura ao lado sabe-se que
— .
ACD = 85°
.
AOD = 120°

C
aleular o Angulo B/AB (Fig. 30)

8

Tig. 38

282 Quesri
h, & a altura '8Ura, a € a hipotenusa, b e ¢ os catetos;

(s em relacy
XPrimir h; em fungggasea;, abe hi perpendicular & ¢
» b e c. (Fig. 31)

Colégio Naval

fgio Naval —

alem
Obre

\

eles os lados iguais v
im dos lados iguais §
sse tridngulo.

29 BSTPR T
Qlila.smo: Num triingulo isose
3 glo cada um, a projegio de
© lado ¢ 6m. Calcular a frea dé

culo abaixo 0 did
e o didmetro:

Caleular a corda BC. (Fig. 38)

802 Quesrio: No cfr
A projecio da corda AC sobr

soLU¢ AO ;ente d2
i uocxen
1%) Sabemos que o m- de 2 pdmeres o

seu produto pelo se &
.. = 2160 6=

219

AB vale 5m-
—-5 = I,Sm-

divisio de
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2.5) Desenvolvendo temos :

18-1 2 2
0 _"10_3 4
1;12 .1_0—5

2 .
9 10 1 ; §- e Anwmo
3% Se Paulo gastoy =2 do seu dinheiro ficou com os 5 3
3 5 4 o. Como &
que gastou 7 do seu dinheiro ficou com — do mesmo. —_—
=1
do dinheiro de Paulo corresponde a & do de Anténio,

5 20
5 2= do
ponder§, a % ¢ todo o dinheiro de Paulo, —, eqiiivalers & 5;

5'
dinheiro de Anténio, |
- 20 21 41 - e 0s dols
— =7 antia q
404 21 + 21 — 9y correspondersi A qu

tém juntos, isto ¢, Cr$ 123,00.
41

1
Se 21 c°orresponde a Cr$ 123,00, 21
Cr$ 123,00 41 = CrS 3,00,

Antb-
Paulo que possuj 22’—? terd 20 X Cr$ 3,00 = Cr$ 60,00 €
nio que posgyj % terd 21 X Cr$3,00 = Cr$ 63,00.

8
correSP°nderé

4) Temos : M = 4019’ 35"
4
52~ Sejam og nlmeros ¢ o b, temos:
a 3
b~ 5 8
e mo
s (13)2!;0 onun;a Proporgiio, “a diferenga dos dois grfmgllici)zncgs rcsm
Primeiro gggj i 013
Para o tergejrg” temossfm31 S st Sk
14 5 -
—=2-3 a=3x14=’21
a 3 2

. Se 0 menop €21 o maior: 21 4 14 = 35,
6% £ oo fondls %
) E 5 mesgm que dividir 205 ey partes diretamente proporciond®
S 3e % oug 2 30

: - s i 200
10’ 10’ g ©u ainda é o mesmo que dividi

B b 205
8 W= =5

=25 b=150 ¢ c =30

Colégio Naval
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7) 12 mdquinas — 8k — 152 — 9 000m

15 mdquinas — z — 10d — 6 000m
I D

I

LT =

ou

8% Sejam a o b essas duas partes. Temos:

12 X 15 X 6000 _ 32 4
hatli IS
15 X 10 X 9000  ®

z = Gh 24m Os

8 X

¢y
a+b=06300
gt tirar :
j = ——, podemos
Da férmula j 100' P°
ax3x4 bX2,5X6 . 40=3b
w0 100 .
: 3 da segunds;
A primeira parte @ é pois igual & 7
0,00 ;
4 o L 7 corresponde a Cr$ 6300,09:
2T T T 1 0
D = CrS 90010 *
% valerd Cr$ 6 300,00 + 7
E as 2 partes serdo:
3 50
3 % Cr$ 900,00 = Cr$ 2 Zgo o
¢ 4 X Cr$ 900,00 = Cr8 3 600
= i |
o) Y2rx 82 V1344 roxima-
)\3\-1_.3 ésﬁemcomap
. 4 y
A raiz quadrada inteira de 134
1 36
it =i sangn D0
€40 de g seré: g

10.) Temos :

g —z+2
2 -1
:4._1;'4‘21’

_z:-}-fb”g.
T

P
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11*) Fatorando as expressoes

2-1=@+1)(-1)
22+22-3=(@2+3) (z-1)
e, de acordo com a regra, 0 m.d.c. = z — 1.

122) Temos, substituindo :

1-2  8—(1) )X 2 =
g =g +3C1)
¥ 1
1 7 _—84+14-36 _ _25 4t
T 6 ¢
132) Eliminando og denominadores : 2
-8 td=2+2 - —7p=-2 . z= 3
142 Eliminando 0s denominadores :
3-9z2-6x>2+2-4+6
c=1z>5 - 1Ta< -5 . z< 17
152) Resolvendo por substituigio :
26~ 3(5+3z) =-8 .*, 22— 15— 05 = -8
So=Te=7 " g=-1
substituindo o valor de z, vem:
¥Y=5+4+3X(-1)=2
solugio: 2 = =1 y=92 .
162) Seja z o ndmero de moedas de Cr$ 2,00
e ¥ o nimero de moedag de Cr$ 0,50
z+y=26 z+y=26
2+ 05y =355 O —dp~y = ~171 i
-3z = —-45 =
e

Y=26-15=11
Existem pois 15 moedas de Cr$2,00 e 11 de Cr$ 0,50.
172) Sejam € ¥ 08 nGimerog,

Temos :
zZ+ y =13
Z+V7= 7 ..G=7—z

y

223
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< s, vem:
¢ elevando ao quadrado, ambos os membros, Vv
Yy = 40 — 14z + 22

substituindo : x4+ 49 — 14z + 22 = 13
ozt —-1324+36=0
resolvendo achamos:: z1=9 ¢ z2=4

As solugdes do sistema siio : "
z=9 e y=4ouz=4cy=
E os niimeros pedidos sio 4 ¢ 9.

182) Temog - 2yt z2=a
Ty — o = b a + b
Somando : 221 =a +b .. 1, = 3
a-0
Subtraindo : 222 =a - b ., x2= )
a®— b2
Temos entio - Ti4+2To=a e 2120 = n ‘
¢ a equagiio pedida serd :
xz—a:c+(%=0 ou 4z® - 4dax +a*-0*=0

198 Parg que essas ¢

sessdrio
quagdes representem retas paralelas é neces
Que o sistema po

r elas formado seja impossivel.
Preparando o sistema, temos :
m-Dx-y=-2
@Cm-1)z-3y=—-4

¢ para que seja impossfvel ¢ necessério que:

m =1 1 =2

m — 1 1 .
o -2 = = F —
B 3;5 1 ou om — 1 3 2
bastg, Pois, que: ;nm—_ i a ;

“3MmM-8=92m—-1 . m=2

20 > J
%) Cﬂ-lculemos 0 m.m.c. dos denominadores :

P -1=@+1) (-1
m’—2:c+1=|(:z:-—1)2 e o mme =(z+41) (z — 1)2
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Podemos entdo escrever
@-D-z(@+1) z-1-22-2 __ —(@+1 :
E+DE-1) @G+)@-1) @+D@E-D
22 + 1
ou T P-azt-z +1
212) Temos: S= £ -2*_ 4 X h
Mas, B+bv=13 e B+ h =11
b+h= 8

Somando membro g membro, vem :

B+b+2=19 " 1342, =19 .. h=3
substituindo, temos:

S = lz?i- X 3 = 19,50m?
222) Temos: S = bh.

s ela
Considerando um dos tridngulos retingulos determinados P
diagonal, vem : b2 4+ 2 = 25
L b+h=7 " b=7-h

substituindo: 49 — 143 + A4 p2 =25

SR —-Th4+12=0
resolvendo esta equagio, temos: .
h=40up=3
E, para h =4, b=3;

e para h =3, b= 4.
Logo

S=4X%X3= 12m?
A L uerda
iy B =7 © MA < B, logo, M esté d esq
de 4B, isto é, mais préximo de A.
Fazendo MA

23*) Se a razio ¢ %,

=z, temos:
z 3
4z 71 ®=3343z .. z=233m
242) Se os doig trifingulos s

~ ] si0
il 20 semelhantes seus lados homdlogo
proporclonals, logo .

6 8 11
8 7y =2
. 2r =8 eT=4e2y=11 .. y=5,5
Os lados ¢

© tridngulo serfio pois : 3m, 4m e b5,5m.

q
1 oo
Colégio Naval
i =ir),
25%) A frea da coron 6: S = T(R*~ 1) 942 _ 15
Temos: 27R =942 .» E=F7~ " 1
—r=005 o e
| Mas, R-r=05 7 15 ; 1,25 = 3,0250m°
| Logo, §=w(2,25-1)=314X% terminados. Pelo: tec-

entos de
26%) Chamemos de m o .menor”dogexﬂrfg::
rema da ‘‘bissetriz interna’,

m 12—
s 9 S _ 48
.. 15m="172 ™ %

S Om =72 - 6m - tio: 4,8cm € 7,2cn.
s a ntdo: % . [ .
' O e P 7206 um oo 957
ue
27%) B fAcil de ver, na figura apresentada, 4

_~—  BC
BAO =3~
- P
Temos : ACD =—9 = e
—_~ gc\_*_ AD = 240°
——= BC+ AD _ 1900
N 0 = 2400 =
170
ou, BC + ~_ 70° _ 350 -
¢, portanto, BA

. h
Jativa & VR 50 d
altura F&= 2 (proi
ue h1 éa tetos h
28.~) in\{)u tf:giumu?: &rttafr’ll;l’ﬁg gﬁ“,‘ﬁf,o?enusa
ng

mh
¢ 8bbre q), entio

P
hi="¢

chy = mh o .
08 @
mas, no tridngulo retfngulo de lad s -
| m=
62 =‘a.m, il
e
h="a .
e be = ab s e
u
p por 8
Substituindo, em kb ™ © ’
ubstituindo, "o .
%‘ a h = a
/ .
hy = ¢
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29%) Temos: AB = AC = 10m. (Fig. 39)
Seja BD = 6m

i Se o trifngulo ¢ isésceles, AD, altura tragada do vértice, ¢ tam-
ém mediana. . BC = 3BD = 12m

[ 7] et TS )

Fig. 39

E, usando o teorema de Pitdgoras no tridngulo BDA, vem:

AD' = AB* - Fp* - 100 - 36 = 64 .-, AD =8
Logo : S'= \BC’;( AD = L? 8 = 48m?

30.2) Temos, Por ums, dag relagdes métricas no efreulo :

CB* = AB x BD
=5 e E=E—E=5-1,8=312
2 BC'=5X3%= 16 . BO s dm

4B
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) INSTITUTO DE EDUCAGAO

Prova escrita de Matematica
(Realizada em 4/2/1954)

QUESTIONARIO

1* Quesrio ; Calcule o quociente do menor dos nimeros:
~18 ¢ 49 por (-3)2.

2. - -
Quesrio : Reduza os térmos semelhantes da expressio :

2a
2a% ~ 3 " 4m=3a?4-ab ! .

3.8 a
Quesrig Transforme a seguinte expressio num pro-

4 - 5
duto de fatores do primeiro grau 9 a?y’-25a%y

5 Quesrig : Efetye : 3z 2?2 — 3ax

a—-z -0

i Quesrio ; z+a_3@Q0-z) _

3 4

6.a
) U : X X A 3 . - -
QilfsTAo - D& o maior ntmero inteiro que satisfaga a
equu(}ao: 2_3$>7

Resolva a equagio :

78 Q 6y=0
UEsrRo: R _ ' x+ 6y
. . esolva o sistema : dx+15y=—3
UEsSTig . Efetue a expressio :
1N, LIX
6423 v ( L = ~29
: ( 2 ) i ( 3 )
3 ;
] QUES'I‘KO 3 o

Simplifique a expressio : 3 V10 - V10 -3
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Questies (e Exame

s de Admissio

a N > . A i J i ]te
10. QuEsrig - Dé a somg ¢ 0 produto das rajzes da seguil
- €quacio, sem resolvé-lg

2a+3 | ;
\+xz‘bal\ti—£)fv+l=0

11 QUEsTig - D¢

. : sui
; £ 0 niimero (e lados do poligono que pos
44 diagonajs.

. P :
12, Quesrig - Dé o numero (e |

3 o 1 '-2 o
no qual g Soma dog angulos internos excede de 7
4 soma, dog dangulos externos,

132 Quusrzo s 130
QUDSTAO ’ f\.um trapézio 180sceles a soma dos ladoSGlm’
Paralelos ¢ 1gual a 20cm ¢ 4 base menor, que mede 0¢

lA % néo
forma angulo de 1200 gop, cada um désses lados
Paralelog, Caleule 4 base maior,

142 QuEsrig : De um bonto A7 fory (e um cireulo, tr;lci,‘m—s?
duas tangenteg o POr um pontg qualquer do meno
05 arcos dotey inados polos pontos de (;;Lngé‘;;if;:

e tangente, Sabendo-se que o con
Mmento (e cada umg das Primeirgg tzulg(gltcs’ do pollgo
.30 ponto de contacto, ¢ e 15¢m, dé o perfmetro A9
tridngy], formado pelas trag taxlge;ltes.

152 Qurspz, . . 8
QS;;S;)TAdo + Num tridngulo retingulo a bissetriz do ﬁ“gull._
ione .l lerming sgbre o hipotenusa segmentos propo

e
Sabendo-ge que a hipotenusa me
8 catetos,

A altury do tridng T, . ‘ito nubd
gulo equilitero inserito
Mede e, Calcule o apétema do quadl‘ado
5 . Dlé& a . e R
O compriment, doqlzie S Jgual, nup, circulo de raio

€0 cujo 4n ulo central, em graus
mede 18\0 g 2
182 q o
UESTAg - . )
CU]OAc?uJa' gege):aggno waular osts ingerito num eft-
hex;ig fagde 12,56cm2, Calcule a 4rea do

. PR ex0.
ados do poligono conV

7 257
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: 5 y Sl na
anézio estdo enfre s \

192 Quesrio : As hases de um trapézio 2 frea do trapbzio

razio de 5 para 3. Sabendo-se que JI w0 e

¢ 32m?, calcule as dreas dos tridngulos q

? 2 ~ arale S.

prolongando os lados nido paralelos Mo regtlar
20* Quustio: U sando a férmula d() lado (%0 1,)101-\&(\03 i

nserito de 2n lados em fllllg:lo do (ehr ‘insc;ito 2t

4 expressio do lado do octdgono reguls

circulo de raio R.

Ee Cﬁl‘ l - 3 J P S i ao H ho.
CQ ( e 1 0(] ovelta l O rascun
TA @ ‘; < l”"-* t,-l() \"il]c [ ontos. ‘L\HO 2 Cri anO\ ¢ . . 2
i ¢ { { waaas { [ it “a > p R
< Um“hdilt.ls, fOl‘lm -l[)l’( Va l S enas 2 ]S ne t 1 TOVa

RESPOST;\S:
1) =2 | 6) -2 1
1
2) T % — a4-dphm | 7 z2=-2¢cy= Y
\\_
b :
g1
2 2 1
3) Y (T xy—5a><?a:y+5a) : 9) - 10
1 9 _ T
gy - dz2 | 10) S=5 P =53
a? — g2 !
5) T=2q i 11) n=11 1
= 38cm?
12) g i 15) 16em e 12em : ig; }g;:?c 50m?
13) 16em I 16) I,4lem : 0) lLi=R Vo_v2
14) 30¢m V1 R s

Prova de Matemética .
(Realizada em 11/2/19!

QUESTIONARIO

S indic
ke QUESTxo: Efetue as Opemgoesbla for
Seguinte, dando o resultado so

[2+a 2‘“]* :

adas na ex.pre?sacz
ma mais simples :

2-a 2+al) 0-3c



232 Questbes de Exames de Admissio

2 Questio: Efetue as operagdes indicadas na expressdo
seguinte, dando o resultado sob a forma mais simples :

- T -1 8 .
V6 X VI2 + “?LO—[IL_] + V125 + [v2 JP
V5

V5

3.* Quesrio : Calcule m e
seja impossivel :

{ 342y =4dm-+4
6z —(p+2)y=1

p de forma que o sistema seguinte

4.* Quesrio : Caleule m na equagio 22— 16z+(3m+12)=0,

: |
de forma que uma raiz seja 3 da outra.

N s 24
5.* QuEsTio: Resolva g equagio : < 3 = f 3 5

6.* QuesTio: Um tridngulo e um trapézio de mesma altura
tém a mesma 4rea. Caleule g base média do trapézio
sabendo que a base do tridngulo mede 18cm.

7.* QuesTio: O perimetro de
crito em um
désse circulo.

um tridngulo equildtero ins-
circulo mede 12 V3 c¢m. Calcule a 4rea

8.2 QuEsTXo: As diagonais de dois retingulos semelhantes

medem 13m e 39m. A 4req do primeiro ¢ 60m2. Calcule
a area do segundo.

9.* Quesrio : Sabendo que dois dos lados de um triangulo

isé}i;:les medem 41m ¢ 18m, calcule a altura relativa
e.

cule o perfmetro do trapézio sabendo
que os lados désse quadril4 5 4 intei
: rilitero s teiros
consecutivos, 40 Dumeros; In
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11.* Quesrio: Num circulo de raio 2m, a altura ‘relat(iv:t a
hipotenusa de um tridngulo retingulo msc_:rltp, ?er-
mina sobre essa hipotenusa um segmento 1igua ag
apétema do tridngulo equilitero 1nsc.1;1to no mesm
circulo. Calcule o perimetro désse tridngulo.

122 QuEsTio : Demonstre o teorema : “Quando duas secan-
tes se cortam fora do ecirculo, o produto dos dms.segé
mentos de uma, a partir do ponto de mtersec’g’eao,
igual ao produto dos dois segmentos da outra’.

e S-
. Nora: As11 primeiras questdes valem 8 pontos cadlaog)ma @85
tdo 12 yyle 12 pontos. 449 aprovadas em 1800 (6 notas 2

RESPOSTASZ

- =00 2
I 3a 7) 50,24cm
24a 8) 540m?

2) 13 V72 9) 40m

d

3) p=-6¢mx - é 10) 18 unidades de comprimento

4) m=12 11) 9,46m
5) 21=28 ¢ z,=2 12) Ver ‘“relagdes méf.ncn.s :0?
6) 9em cfrculos” — 3.* série ginasia

Prova de Matematica

(Realizada em 15/4/1955)
(2.2 Epoca)

QUESTIONARIO

. S xpressio
L* Quesrio™ Efetue as operagoes mdlc{fdis £§ises\ifn§1es:
Seguinte dando o resultado sob a forma

a=1
1"aF1
1 1

at+1 a-1



234 Questoes de Exames de Admissdo

2.* Quesrio : Efetue as operagoes indicadas na 0\1)1<;2;0
seguinte dando o resultado sob forma mais simp
e 2 30
— 2
4 V2500 + B W 15
3.* QuEsrio : Decomponha em fator
eXpressio : & —xy — 1432

es do primeiro grau a
4.* Quesrio: Resolva a equagio :

T+ a 2b—2x_:v+b_:c—a
a—b+ b—a a+b a+0b

. ‘na reais
5.2 QUESTio : Calcule o maior valor de m que tounz)::o
e iguais as rafzes da equagao : 224 (m+2)z4(3m

(0]
6.* Questio: D& o valor do dngulo central do poligon

P imero
regular no qual o nimero de lados é 2/3 do nu
e diagonais.

7* QuEsTAo : Tragam-se as tangentes a um circulo nis
extremidades de um diAmetro AB. Por outro pon o
‘da circunferéncia traga-se outra tangente que. enconttl
as duas primeiras nos pontos C' e D, respectivamente.
Dé o ntimero de graus do Angulo COD. ‘

8.* QUESTZ0: Um dos lados de um tridngulo mede 13 szﬁﬁ
€ 0bGe-se a um Angulo de 450, D o didmetro do cire

circunserito a ésse tridngulo,

9.* QuEstio: D& 5 drea do trifingulo retangulo isésceles
cujo perimetro & igual g 20,46m.

10.* Questio : Og lados de um tridngulo ABC medem :
AB=5m, BC’:gm e AC=11m. Por um ponto D de
AB traga-se DE paralela g BC, sendo.E o ponto em
que essa paralels,
mento DB,

11.* Qursrio -
sabendo

encontr

sabendo, ainda, que DE=CR.

Calcule g drea de um ftr

apézio retangulo,
que a base ‘menqy mede 3m

e que a diagonal

a o0 lado AC. Calcule o seg- :

a 235
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ior
" . da base maio
que parte do vértice do dngulo aglu(lé)()o e mede 10m.
forma com essa base um dngulo de

i 0s sfo
. “Dois tridngul
A str ‘ema : g8t
122 Qursrio : Demonstre o feorem G e el i
: semelhantes quando tém um ‘,1’!1,, g
dido entre lados proporcionais’.

s cadn uma e a ques-
Nora: As 11 primeiras questdes valem 0 pontos cada
tio 12 vale 12 pontos.
f 1 7) 90°

i : Y ll 8) 2(im,

3 ! b 3 - 9) ISm?*

o | 5) 6 E 10) 2;2?21-01112

e | g 520

N U=y e-y-1y : £ 605 {10 2,



IT) ESCOLA NORMAL CARMELA DUTRA

. » .
Prova escrita de Matematica

(Realizada em 10/2/1954)

INSTRUGOES

I) Utilize, se necessdrio, ag

A » 0_
folhas em branco para a res
lugdo das questdes.

IT) Escreva a resposta de cad
em seguida a seu enun

ITIT) Nao sergo considerad
estiverem no luga

- . do
a questdo no espago indica
ciado.

o j na0
as as questdes cujas respostas I
r acima indicado.
IV) Néo serdo consideradas as

lidrea nao figurem no r
V) Téda raiz quadrada nio
com dois algarismos
V2 =141,
VI) Para o nimero =, basta tomar 3,14.
Qualguer sing] nutilizard o prova.

questdes cujos cédlculos auxi-
ascunho.

s
exata deve ser tomada, apenl% ’
decimais exatos. Exemplo :

QUESTIONARIO

Primeira Parte — 10 Questdes

l.® Quesrio : Escreva o polinémio
4.° grau em 2 e y, d

2* Questio: Qual ¢ & fragio cujo triplo do seu quadrado
€ igual 3 syg sext )

homogéneo completo do
€ coeficientes iguais a um.

a parte ?

37
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3. Questio: Efetuc e simplifique :

; 2a+ 2x
a+:v+a+-v+:_f’j'_’1_
a+1 a-1 G

4 Questio: Desenvolva e simplifique :

(0,333 .. .. a1+ Gr—2y°)?

5.* Quesrio: Efetue :

25 + [cv2)]"
2. 27

( !U ~ 1 '[l.(]ue :
6 a s ‘e € Slmpll
E E STAO : It‘lCiOll‘dliZ(! 0Ss dCllomlnﬁdOI( B

=
—— 3 — X /’3’
V5 + V2 b
7s QUESTKO: N6 tridingulo iséic_ck‘S ABC':
AB=12cm

- AB em 3 seg-

Pelos pontos M ¢ N que d“’lde;}lf,Be NN’ ao

mentos iguais tracam-se pamlelasd-‘lj’ltero MM'NN'.
lado BC. Caleule o perimetro do quadri

. dos opostos
8.+ Questzo : Ligam-se os meios P e Q %%S (;353 o lado do
¢ um quadrado aos vértices. Saben do quadrildtero
quadrado mede 2m, calcular a 4rea
PQRS assim formado.

. a AB é o lado
9 Quesrio : Numa circunferéncia a 601‘31?21& AC 6 o lado
O tridngulo equildtero inscrito £a c10 AMC, formado
0 quadrado insecrito. Calculge o angX e pelo prolonga-
Pela tangente 4 circunferéncia em
Mento de BC, lados de dois
L Questxo . Demonstre que, quando gss suplementares,
Poligonog regulares sio cordas de zirdo do outro.
© apétema de um ¢ a metade do la

Noma : valor de cada questdo: 5 pontos.




28 - Questdes de Exames de Admissio

Segunda Parte — 5 Questoes

5 ’ _ na inde-
11.* QuesrZo : Qual é o valor negativo de a que torna inc
terminado o sistema :

{ a®xr -3y =34z
ar+2y-+2=0 ?

12.* Questio: A equagdo 224-3x4p=0 nio tem raizej
reais. Subtraindo-se uma, unidade do 1.° mem!’r"’.s
nova equagdo passa a ter duas rafzes reais o (leslguiqll"
Sendo p um ntmero inteiro, determine o seu valor.

13 Quesrio: 0O didmetro de u
com o raio de outra.
duas é de 12dme.
circunferéncig ?

» _ 0 de

14.* Quesrio : De um ponto 4 distante 10ecm do centro tceq

um cireulo de raio igual a 6em tracam-se as tallgenT,~

AT e AT, Caleule o perfmetro do tridngulo AT

-~ 1 i 1

15.» QUI?STAO: Pelo centro 0 qo circulo circunsecrito a u(rlle

tridngulo equildtero traga-se uma paralela & umsim

seus lados. Caleule o perfmetro do trapézio ;lgcm-
formado, sabendo-se que o rajo do circulo mede

Nora : Valor de cada questio: 10 pontos,

. 3 ) 1 i e
ma circunferéneia comclis
A drea compreendida entlenor
Qual é o comprimento da me

RESPOSTAS:

D 21“1‘11‘4-91:’.1/2+:r:y3-|-:x:“y

I o —4 V5
2) 1/18 19 M2_4__
3) 20424 :
e i 7) 44em
. - I
4) 1/9.z:8+4a:-y3+36:v iye : 8) Im:?
1 ]
5) - = i
: | 9) 15

10) De fato, sejam AB ¢ BC

€ umg circunferéncj

’ 1tares
as cordas de dois arcos suplemer
estd insecrito no

, 1
a de centro 0, tridngulo ABC retingulo
semicfreulo ¢ gyg hipotenusa AC=2R,

L7

-

’ 239
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1 ¢ o segmento

ujo ludo ¢ BC, ¢ o segment

ankkonit ligono regulur, cujo Intio OM ¢ paralelo

03 M B o de B, verpendicular & 50, b "AOMC  como
:lAAl.); cbpelo teorema linear de Thales AABCE

10 \B

15) 40,36em
11) -2

12) 3

13) 6,8dm )
14) 25,6em

Prova de Matematica
(Realizada em 11/2/1955

_ aco indicado
D) Escreva o resultado de cada questdo no espag

em seguida ao seu enunciado.

s nao
. 20s resultado

. toes cujos

II) Néo serdo consideradas as ques

. .’L'Z. »i(Ia.
forem escrilos da forma acima €tig

ue 6 obri-
. o rascunho q
188 Utilize as folhas em branco para 0

gatorio,

to
= — devem Se€r
IV) 0Os valores de =, ‘!_3’ \/2’. w0
com duas decimais exatas.

madOS

QUESTIONARIO

das na expressao

s indwama mais simples :

- q.c0e
L* Quesrio : Efetue as operagd b a for

. . P S0
seguinte, dando o resultado

6
- b\ .
(a_ig_gw)*m
1=
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M

- xpressio
Ue as operacges indicadas na C;Ix)n ples

i . a18
Seguinte, dando 0 resultado sob g forma mais

et i Vi5 | 273
_\\“\

V3 6V5 8
3.* QuEsrio : Caleule m ¢
seja, iudeterminado 2
{ 6+ (m — Dy=4
(, — —

9z — 2y p+1 o

aleule m ngy equacao : z2 — ma410
formg que uma dgg rajzes seja

. uinte
p de forma que o sistema seg

4. QuEsTig : C

3
— da outra.
7 da

1
- - 2 — 2 —_—
5.2 QUEsTig - Resolva g €éqQuagio : =~

T 2-z 2
mam
-~ . . A 10 0S Olma
6.0 Quesrig . Duas cireunferénciag concéntricas liffel’engﬂ'
Uma corog, (o 10cm de largura. Caleule a ciqs
entre og COmprimentos aq duas circunferéneis

y \ ; rculo
* Olado de um quadrado inserito em um Ci,-cun-
Mede 3 Y3 metros. Caleule o comprimento da co

feréneig . gl
2 Cal-
8. QuEsrig . A drea de ym Poligono mede 1 800m2.
cule a 4rey

ue a
de um poligono semelhante sabendSOQé Ta
raz80 de SOmelhanga do Primeiro para o segun

3 para 2. .

. 5 B A ulO
9* Quesrig - Em um tridngylg ABC, a bissetriz do Ang
'a o lado B n

Comprimentq déss

4 encont um ponto D situado a 4

£
e lado a partiy de B. Calcule quanta
vezes o ladg AC contém o lado 4B,

10.= QUEs'I-Xo: Num retingulo 4

de
Perpendicular tracada
Um vértice 4

. al
: uma dag diagonajg divide essa d’agoerii-
em dojg Segmentos (e 36cm ¢ 64cm. Calcule o P
metro do Tetdngulo.

241 -
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| v do outro. Calcule o perimetro do gulo
ale 08 :

. S de 40m.
semelhante cuja hipotenusa me

S
1as corda
: “Quando du !
\ orema : “Q o e
JESTAO : monstre o {e ? i s
‘A QUESTA'(za.mDSo interior do cu'culoi ?oldos i BN
zgg:r(l)clnltos de uma é igual ao produt
tos da outra’.

baixo).
40 no espago a
(Faga a demonstracio no esp

\-](1‘1 uma € a
-~ \’]]Cul 8 ])OntOS cads

IJOT\ AS 11 pllmcllds (,lueb oc :

AL

Questio 19 vale 12 pontos.

RESPOSTAS:

: 00m?*
1 4) m=zx21 I &8 s
10ap I . . 9) AC=3:
1) EY P I 5) mi=4 e z=-2 !
(a‘bL } | 10) 280cm
2 -2+ | 6).62,8cm ! 135 B
I
3) m=—iep=5 : 7) 18,84m !
s 3 ' ) ) 5 1”
» __ 3. Sé¢rie Ginasial”.
12) Ver “Relagpes métricas nos cfrculos 3. 8¢

Prova de Matematica

(Realizada em 15/4/1955)

QUESTIONARIO

4 sao
o . S na e‘\preS
Le Quesrzg . Efetuar as operagses luc?glf‘lrgzsmais simples :
Seguinte, dando o resultado sob a

atb, a
ab +b2
1 1 1

2wt



Questies de Exames de Admissio

2.* Questio : Efetue as operagdes indicadas na c.\"pl'CTSf}O'
seguinte, dando o resultado sob a forma mais simples :

6 =1 BTy
— 1 V18

V512 — <t) —_—

V50 i V2 -1

3.* Qursrio : Decomponha em fatéres

do primeiro grau 2
expressio : a(a—1)—0b (b+1)

4. QuEsTio : Resolva a equacio :

:c+b_1_x—a_ T—a
a+b T ey

5.* QUESTAO : Caleule 0 menor d

os valores de m que tornam
reals e iguais as rafzes da

S equacgdoes :

2?2+2 (m+4-1) T+5m—+1=0

6.* Questio: D& a soma, dos &ngulos internos do poligono

convexo no qual o niimero de diagonais é o triplo do
nimero de lados.

7.* QUEsTIO : Caleule a 4rea de um tridngulo isdsceles sa-
bendo que a base mede 6em e que um dos Angulos
adjacentes & base & a térea parte da soma dos outros
dois.

8.2 QUESTio : Um dos lados
€ opGe-se a um Angulo
Circunserito a ésse tri

de um tridngulo mede 18 V 3 cm

de 60°. D¢ o diAmetro do circulo
dngulo,

9. QUES:I‘Aq: Um trifngulo equilitero de apétema 6 V2
estd circunserito g um circulo. Caleule o perfmetro
do quadrado inscrito hesse circulo.

10.» QUESTKQ : Dois trifingulos $80 semelhantes. Os lados do
Primeiro g 1

S ¢ ol
a0 1guais, fespectivamente, a 3,4eb. Cal
cule o perfmetro d

1 . €0 segundo sabendo que éle é expresso
Pelo mesmo numero que representa a sua 4rea.

243
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zio isésceles cir-
11.* Quesrio: Caleule a drea dq um tmpé;‘gdgg respecti-
cunserito num cireulo, cujas bases
vamente, Sm ¢ 18m.

“Dois tridngulos sdo
12 QuEsTio : Demonstre o lcorema: 130;3 ?(;;o?cionaisn-
semelhantes quando tém os trés lados p

(l“ept: s S t 0. i L I pé
AL 4\5 1 1 [)l meiras qu(‘bt()es V'llcnl 8 pollt S cada ma e &
20 12 V"l‘(‘, 1 2 I)Ollt()~‘

RESPOS’I‘AS: *
1) 5) zero T
a H Z
2) 6 E 6) 1260° L 10) 24
3) (@+b)(@-b-1) 1 7) 9em? | 11) 156m?
1) a | 8) 36em '



ITII) COLEGIO NAVAL

Prova de Matematica

(Realizada em Janeiro de 1954)

INSTRUCOES

I) Os candidatos podem est
formuladas estzo dentro

e de que o tempo d
de tédas as questdes
O julgamento das

do que estiver
resolucao.

II) Alseaq s questSes sio compostas de 10 ftens Cad‘f
uma, valendo cada ftem 1 (um) ponto e a 3.* é com

Posta de 5 ftens, valendo cada um déles 2 (dois)
Pontos, '

ar certos de que as questors
do programa para o ConcuI‘Sl_O(;
ado é suficiente para a solugd

11) questdes serd, feito em vista sément:
contido nos espagos destinados & su

IV) A duragao gg Prova serd de 8 (trés) horas.
V) Caso seja hecessdrio, use os valores :

= -1
vr=3,14;\/-2_=1,41;\/3 73 - 1/L2_=0,62

=1

) b

QUESTIONARIO
1.* Quesrio -

a) Caleule o valor de :
g3 2\ 32 "o e N B
[ ™ (25) 0,017 ] X 5,888
3
b) Efetue V200 x V108

\
e simplifique o resultado. ‘

245
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e

= d
por fﬂlta. .
'azao0
; ue ﬂlOI‘ o e.
X -{-C 0) q
I\;J, e(llla ao ¥- — = ‘\ S \Y

A AL 4 = 1
J) Decomponha em trés fatéres 16

q -2_5z"14+1=0
9) Resolva a equagio: Gx—2—5z7'+1=

m sio 1+V2
q -au cujas rafzes sio 1%
k) Forme a equacio do 2.° grau cuj

X
=]1—-—

x
- - '— : 1+__ —_
7) Determine a raiz da equagio - b

7 Resolva o sistema :
{ a2—y2=16
x+y=8
2. Quesrio :

-ifiquem O S1s-
a) Determine os valores de ‘“a” que verifiq
tema :

4z - 9

-

{

0
l3:z:—|—1

<x—3

> 2x-5

b) Ache as rajzes do sistema :
T Y _
] 775

l2a=+1 I=8 . p
3 2
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d)

¢)

b))

9)

h)

?)

)

Divida o 4ngulo de 28° 47’ 18" em partes propor-

cionais a 1, 2 e 3. Calcule, apenas, o maior dos 4n-
gulos.

Um tanque de forma esférica, tem de raio interno
3

metros. Qual a sua capacidade em dal?
w

Uma circunferéneia, de cfreulo
6,28m. Calcule, em ha, a 4re
litero inscrito nosse circulo.
Qual o valor
regular convexo cujo nimero de di
a0 niimero de lados?

Um segmento de reta,

tem de comprimento
a do tridngulo equi-

agonais é igual

de 10cm de comprimento,
foi dividido em média e extrema razio por um seu
ponto interior. Caleule o valor do segmento dureo.
Calcule em ca, a 4re
sabendo-se que
um dos lados n

a de um trapézio isdsceles,
as bases medem 10m e 12m e que
a0 paralelos forma, com a base, um

A ,T -
dngulo de 'Z radianos.

Os catetos de um
circulo medem 6m
da mediana relativa 3 hipotenusa.

Doze marinheirog pintaram o casco de um contra-
torpedeiro em 4 dias Quantos marujf)s,
& Mmesma capacidade de trabalho, serdo necessdrios
para pintar o mesmo ¢asco em 6 dias e 6 horas?

tridngulo retdngulo inserito num
¢ 8m. Caleule o comprimento

3.* QUESTAO :

a)

b)

Qual a Propriedade que lempyg, a figura ? Demonstre
& Proposicio no Caso particular apresentado. (A fi-
gura apresentada

era de um Angulo inscrito em que
um dos lados erg um didmetro, )
Sendo a> 0, discuta g equagio ap24-¢=0.

do dngulo interno de um poligono-

247
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e “m"” para que
ibui ar ro ‘“m’ para qu
¢) Qual o valor a atribuir ao pardametro I

0s sistemas

f my—+2my=1
\ ma+3my=2

X

rT=a
y=-—a

sejam equivalentes?

A em um angulo
d) Did-se um triangulo retingulo que te

[IPRL]
de 30° ¢ cuja hipotenusa mede “a”.

Institua a f6r-

-~ [{P2i]
2, oy 3.0 (10 a .
mula para o cdlculo da sua drea em fung

¢) Demonstre o teorema de Pitdgoras.

RESPOSTAS!

a)

b)

e)
b))
9)
k)
7)

d)

a)
b)

)
€)

Lx QuusTio
9

6—
60 V2

413
7—.
eV ps

b
6
(22 41) (2z41) (22 - 1)
T1=3 e 7,=2
T2—-2r—1=0
Zero

T=5 e y=3

2.2 QuesTio
Todos entre 4 e 6
T=4 ¢ y=>5
140 23" 397
400da]
0,00012075ha,

b
9
h)

7)
7

a)
b)

c)

d)
e

§=2

108°
6,2em
1leca
5m

8 marujos

3.2 QuesTio
(Ver livro 3.® série ginasial)
A= —4ac

1) Se ¢e=0, A=0c as rafzes
da equagdo siio reals e 1gunis

2) Se ¢<0, A>0e as ncllf?fcf
da equagio sao reals e dile
rentes

afzes
Se ¢>0, A<0 e as ra
2 niio existem no campo real

1
me= ==

a’ \/?

(Ver livro 4.® série ginasial)
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Prova de Matematica

(Realizada em Juneiro 1955)

% 0 QUESTIONARIO
- QuEesrio - 'mi :
v Determinar os divisores comuns de 132 e 144.
* QUEsTio : i i 2
40 : Racionalize o denominador de5L\lg
3.* QUESTX 4 —p
AQ 1A [
Se o didmetro de um cireulo mede 10m, qual

0 comprim
e um 3§ CO com e . 2
angulo central de | rIa diillllccl)ldo entre os lados

4.5 CSTA
QUEsTio : Reduza a horas

| Q1/7 do dia, » Minutos e segundos a fragao
a
- YUESTAO : E
‘STAO : Escrev, i
coincide o 8 cauagdo do 2.0 grau cujas rafzes

m 5 T
com as rafzes do sistema
e

{x+y=5
2zy=1

6.* Quesrio: Em um tridn-
gulo os lados b e ¢ sd0
lguais a 5m e o 4dngulo
B mede 30°. Qual o va-
lor do lado «?

7.8 X a
QuEsTio: Ache a fragdo

3\2 1
3 5 7
(F) + &xme (i)

e reduza a ndimero de-
cimal, aproximado &
décimos.

a ~
8% Qumstio: Exprima 0

dngulo B i
e ) em fungdo de

ordindria equivalente a

Colégio Naval 249

-5 -2
9. Quesrio: Resolva: 1-= 3 Lh 4 ;-

10.* Questio: Uma fibrica trabalhando durante 9 dias &
razio de 8h por dia produz 75 toneladas de um certo
material. Pede-se de quantas horas se deve prorogar
o expediente didrio para que a mesma fabrica produza
65 toneladas do mesmo material.

11.» Questio: Na figura 42, CD = DB, A}=90°. Prove
que AD = 1—3—291
C.
D E
~
A B
T Fig. 42

12.» Quesrio: Calcular o valor de m para que o sistema
{ max+2y="7
132426y =9 seja impossivel.
Angulo de 25° fol medido com deficiéncia

13.*» Qumstio: Um
como se valesse 22° 56" 48”/; qual a

por um certo instrumento,

percentagem de érro?

14» Questio: Na figura 41, CA=3m, AB=4m e
DE || AB. Pede-se o comprimento CD de modo que
o triangulo CDE seja equivalente a0 quadrildtero

DABE .

15.* QuesTio : A soma das ida
Daqui a 5 anos a idade
Calcular as idades de 4 e B.

des de A e B é de 35 anos.
de A serd o dobro da de B.

i
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16.* QuEsTrio : Se a area do trapézio é de quatro decimetros
quadrados dois metros quadrados ¢ vinte e quatro
decimetros quadrados e se as duas bases medem §
e 3 m. Qual a altura em mm?

3 3 3

17.* Quesrio: Efetuc: 3 Vadpe + 5a Vot + b Vatd

18.* Qumsrio :
cuja bas

2V3

~3 ~ ™ e cujo volume é 2 V3 m3,

Caleular a altura de uma pirAmide trlang‘-ll‘_"r
e estd inscrita numa circunferéneia de raio

G c 6 —c¢c a

19.* Quesrio: Prove que se & = o

e q b =& b
20.* Quesrio: Se o m.d.c. entre a e b 6 12 ¢ o m.m.c. entl‘(si
o> Jmesmos nimeros 6 24, quais, entre os numero

; ?
2,3, 150, 5, 30 e 50, sio divisores o miiltiplos de a e b
Duracio : 3 horas.

REsrosTas:
1) 1’2’3;4)6612'

i 1
' 5 6 i 7) 63
I 4) 3h25m 425 — ;
2) 1748 V2 ! : 7 ! g B=2(C-4)
e 9 2-10z+1=0 | g .9
3) 5m I 6) 5 V3m ou 8,65m i 10) 2h 24m

metade da hipotenusa,

RESPOSTAS:

- : ! I i 100 560mm
16 : 14) 3T V2 10u 2,12 : 16) d
s (e : 5 I 17) 9ab Vb
, 18) 25 ¢ 10 } 18)

19) Propriedade das Proporgses (Ver 3.0 Sgrie Gin

asial — Ary Quintella).
20) 2 e 3 gio divisores,

ESCOLAS PREPAR:\T(SRIAS DIE CADETES
DO EXERCITO

ica — 1.° ANO
Prova de Matematica 1° A —
(Realizadn em Margo de 1954)

INSTRUCOES

i as sem atropélo.
- I) Procure trabalhar com rapidez, mas

is adiante julgar
que julgar errado e escreva mais adiante o que julg
correto.

7 sca imedia-
III) A ordem de levantar, finda a prova, obedega 1me
tamente.

IV) Esta prova consta de 8 folhas.
V) Tempo : 4 horas.

i 3 de comegar.
VI) Preencha o taldo abaixo e aguarde a ordem

VII) Nao assine esta prova.

VIH) Assine unicamente no taldo abaixo.

QUESTIONARIO

oes :
1.* Quesrio: Efetuar as operag 3
6a V63ab? — 3 V112a%° + 2ab V343ab — 56 vV 28a3b

a,+3+_§_+ :

2.* Questio : Resolver :
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3.0 QUEST‘KO % 3z
40 : Resolver a inequacio ;: = 2z
quagio : — -9 < — + 4

4- QUESIA <

5-7V8
14+ V3

5.0 ESTAO :
QuEsTio : Rezolver o sistema :

5

S -7 42 —3
3 T —5=18-5z

6.* Quesrio :
: Sem resolver a equagdo 2243z — 10=0, diga:
y b *

x ) S w q

) u

8 QL A
. 2 TAO .
a ES l)ﬂ S I 1V Q l-’ 5 rimeiro 45 a

o0 segundo 15. Depois
. . pois de :
Sera um quarto da idade ggailto?s B00s. A fdade do 27

9.2 QuesTio :
QuesTio : Formar 2 equagio do 2.°

sio @ + Vb grau cujas rafzes

10.2 A
QuEestio : Determinar o

o 5 : maio S
qual sio reais e desi r valor inteiro de K, para

guais as rafzes da equagdo:

E. P. de Cadetes do Exército 258

11.* Quesrtio: Um feixe de quatro paralelas determina sobre

uma secante trés segmentos de 6m, 8m e 10m, respecti-
vamente. Calcular os segmentos determinados pelo
mesmo feixe sobre outra secante, cujo comprimento
total entre as paralelas extremas é de 96m.

12 Quustio : As bases de um trapézio tém, respectivamente,
30m e 20[9 e a altura 5m. Calcular as alturas dos tridn-
gulos obtidos ao se prolongarem 0S lados ndo para-

lelos.

13.» Questio: A base de um tridngulo tem 11m e os outros
d01§ lados 20m e 13m, respectivamente. Calcular a
projegio do maior lado sbbre a base.

a 3m da circunferéncia

14.» Quesrio: De um ponto situado
te de 9m. Calcular

de um circulo, traga-se uma tangen
o raio.

152 Quesrio: O apdtema de um hexdgono regular inserito
em um circulo mede 1,5m. Caleular os lados e 0s ap6-
temas do tridngulo equildtero e do quadrado, inscritos
no mesmo circulo. V3 =1,732

16.» Qumsrio: Calcular o comprimento d
30’ em um circulo de 10m de raio.

quadrado cuja drea

cujas dimensdes tém

e um arco de 300

17.» Questio: Calcular o0 lado de um
é igual & 4rea de um retingulo,

respectivamente 3m e 12m.

Um retdngulo estd in
O perimetro do re
do retdngulo.

rea de um trapézio inscrito em
s bases sdo, respec-
lstero e o do hexd-

18.* QUESTAO : serito em um circulo de
5m de raio. tangulo tem 28m. Cal-

cular a 4rea

19.* QUESTAO : Caleular a &
um semicirculo de 2m de raio, cuja

tivamente, o lado do triangulo equi
gono 1egular inseritos no mesmo circulo.

Calcular a 4rea de um segmento de 60° em

20.* QUESTAO : ;
o de 3m de ralo.

um cfrcul

L
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REsrPosTas:
1) 10ab V7ab [ 3) z<28 i
2) z=11 ! 4 6V3-13 i, e Oy
6) 1.0) Nio; porque o seu produto P < 0; 2.°) O sinal da maior ¢ posi-
tivo porque todo nimero positivo ¢ maior do que um negativo.
Osinal da maior, em valor absoluto, ¢ negativo, porque a soma S < 0;
i a+b a-b | 14) 12m
)= - o i 15) I,=3m a3=0,866m
i = &
8) h4 5 anos atrds ! Le=2,438m a,=1,219m
9) z*-2az+a?-p=0 : 16) 5,32m
10) k=2 | 17) 6m 1
11) 24m, 32m e 40m : 18) 48m?
12) 10m e 15m : 19) 2m?*
13) 16m ! 20) 0,82m2
e |
| L
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