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Entre as difficuldades inherentes ao magislerio —
sanla missio de cultivar o tenro espirito da infancia —
ha uma que sobreleva is demais : ¢ synthetisar o estudo
de um ramo dos conhecimentos humanos — indispensa-
veis & vida — em livro que ensine sem viciar a intelli-
gencia da creanga, dando defini¢cies simples, compre-
hensiveis e concisas. — B peior cullivar um lerreno
onde raizes damninhas ji lhe (enham sugado a pureza
do humas do que um terreno virgem emhora arido.

Nogdes falsas sobre uma sciencia, definicdes vieiadas
€ em excesso, trazem como co"‘hsequcncia a conlusio, a
ladiga e ndo comprehensio, originando-se d'ahi verdi-
deira aversio pelo estudo.

0 livro, que ora se ¥¢ publicado, niio tem a prelencio
de achar-se escoimado de lodos.os deleilos apontados e
conhecidos, mesmo porque lalta ao aulor a compelencia
¢ a pralica para tanto, alem de sobrar muilo e commun-
menle o espirilo da rotina impedindo uma mudanca
repenlina. O aulor fez o que poude, lem mesmo cerleza
de que era necessario fazer mais e reconhece alguns dos
defeitos de seu livro; mas, algumas correcgoes que
julga necessario, fard em edigdes posleriores, se lanlo
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Ihe couber fazel-o, pois ¢ conveniente que a transicio
nio seja por demais brusea. K

Pensando que ¢ da maxima conveniencia o estudo
pratico seguido do theorico, especialmente na maleria
em queslio, e nem todos podendo fazer este mas todos
necessilando daquelle, consigna em seu livrinho a reso-
lugio pratica de todas as quesldes da Arilhmelica ¢
suas principaes applicagoes, explicando-as e auxiliando
a comprehensio por meio de figuras, que serio mais
amplamente desenvolvidas pelos professores que o qui-
zerem fazer. As figuras limilam-se a muilo pequeno
numero, salvo as indispensaveis, mesmo porque em
excesso ellas tendem mais a distrahir o espirito do
alumno, do quea fazel-o convergir para o assumpto afim
de poder melhor racioeinar.

Aqui, encontra o leilor um resumo pratico dos
« Apontamentos de Arithmetica » e a0 mesmo tempo 0
embasamento no qual se levanta o seu estudo — conhe-

m'du esse livrinho, ainda mais simples torna-se o estudo
daquelle.

Ceara, 13 de Dezembro de 1903,

" O Avron.

1@
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Nogoes de Arithmetica

1. Arithmetica {1). — E a parle da malhemalica
que se oceupa do caleulo dos valores.

2. Grandeza. — E tudo que pode augmentar ou

diminuir — Exemplos : uma casa. uma rua. uma
corda. ele.

2. Quantidade. — T a grandeza medida ou ava-
linudit. Assim. se Lomarmos um pedaco de corda. feremos
uma grandeza; mas se medirmos a grandeza e em logar
de um simples pedaco de corda livermos dois meiros ou
{res varas de corda, leremos uma quantidade.

4. Observacao. — Avalia-se uma grandeza me-
dindo-a ou conlando-a; como uma peca de chita que se
avalia medindo-a com um mefro ou uma vara, um ceslo

de laranjas que se avalia conlando as laranjas que elle
contem, elce.

5. Unidade. — I uma geantidade que serve’ para
medir ou avaliar as grandezas da mesma especie.

Observacdo. — I claro que a unidade deve ser uma
quantidade de todos conhecida; se nio o fosse nie poderiamos
nos servir della para mitdir ou avaliar uma grandeza, visto
como nio ficariamos fazendo juizo das dimensoes da grandeza
desde que nio conhecessemos as da unidade. Demais, ¢ neces-
sario que seja da mesma especie da grandeza a medir, visto
¢omo nio podemos medir o comprimenlo de uma rua por meio
de um peso, nem o peso de um fardo pelo metro, ele.

(1) Niio se deve obrigar o alumno a decorar as definicoes e nem tio
pouco os exemplos; ao contrario, deve-se fazel-p comprehender bem a
definigio, delinir e exemplilicar por si mesmo.
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AS GRANDEZAS DIVIDEM-SE EM

6. Homogeneas. — Sio as da mesma especie

entre si. Exemplos : os livros, as casas, os bancos, 0s
linleiros. elc.

7. Heterogeneas. — Sio de especies dilferentes
entre si. Exemplos : um livro ¢ um tinteiro ; uma mesa,
uma cadeira e uma casa, cle.

8. Mensuraveis. — Sio as que se podem medir,

contar ou avaliar. Exemplo : uma rua, uma pega de
fasendagum cesto de laranjas, elc.

9. Immensuraveis, — Siio as

A ; que nio se podem
medir. Exemplos : a dor, a caridade

» & inlelligencia, ele.

Observagao. — As grandezas immensuraveis nio podem
ser medidas por falta de uma da mesma especie e geralinenle
conhecida, que sirva de medida ou (e unidade. Nio podemos
dizer, por exemplo : — Pedro 6 (yos vezes mais intelligente do
que Paulo, mas, embora it

i T s TG, ey dissessemos, nio se poderia [azer
1dea do grao de intelligencia deste, visto como nio tinhamos

conhecimento perfeito do grio de intelli i d
n ) il elligencia daquelle. O
mais que podemos dizer é que o primeiro ¢ mais Lu muilo
mais intelligente do que o segundo.,
501130-a1$&n(tl!ﬂl935- — Sio as que formam um todo
tar ¥ ot islinclas e que, porlando, podem angmen-
ar ]ou diminuir 4 vontade. Exemplos : Uma peca de
renda, uma corda, uma ruq, ele is demos
i e pois que podemos
fazer a peca de renda, g comdy o b i '
munorcsl.} G da, a corda ou 4 Trua maiores ou

11. i 4 -
augmentar, nem dimin, a5 ¢ que, portanto, ndao podem
bk = ur a vontade., Exemplos : um
rebanho, um exercito, ym bosque, ele., sio grandezas
:lllr"?ah:]’(__llgillﬂl1 ‘mlg_;:menlur ou diminuir pelo menos de
QS e nll':‘l"\!lt.?ug:{nn[ll?m-.nl.us, 510 ¢, 0 rebanho de
uma arvore. . Yereito de um soldado o g bosque de

12. Numero

* — B o resultado (a Comparaciio (1)

——

1 A comparaeiin pade gey Teita me

s iy
Ou eantanido o UMCTO de unidades o ulo o o

randeza eom

.
b O unidade
LEvandeza contem,

._..9_

de uma grandeza com uma unidade, que se [om
medil-a. Exemplos : se medirmos com o palmo o ¢
meato de uma mesa e a unidade (palmo)
exaclamenle oilo vezes, oifo ¢ 0 resul-
tado da medida, isto é, o numero (que
resulla da comparacio da grandeza
com a unidade; se tivermos uma pilha
de tijolos e conlarmos os que ha. como
na ligura junto, achamos cinco, islo .
cineo ¢ 0 numero ou resullado da com-
paragio da unidade com a grandeza. =
[ ] -

13. Algarismos. — Sio signaes. caracleres ou

symbolos que servem para a representacio dos nu-
nere s,

Ha duas especies de algarismos mais communmenle
usadas entre noés : 0s arabicos ¢ 0s romanos.

14. Algarismos arabicos. — Sio os symbolos
abaixo, cujas formas indicam os numeros :

a para
ompri-
s¢e conliver

1 2 3 A 5 6 7 8 9 0
um dois  ires qualro cinco seis  sele  oilo nove zero
Os nove primeiros sio chamados algavismos signifi-
cativos, porque cada um delles tem um valor proprio-
signilicalivo, ao passo que o ullimo ¢ denominado insi-
guificativo, islo ¢, sem valor Proprio, mas serve para
augmenlar ou diminuir o valor dos oulros.

15. Algarismos romanos. — 0s algarismos
romanos sio represenlados pelas sele lettras abaixo do
alphabeto, lendo cada uma deslas leliras um valor pro-
Prio que se acha escriplo em seguida :

1 v % "L B D M
um - ¢inco dez  cincoenla  com quinhentos  mil
16. Observagdo. — No estudo da numeragio in-

dicaremos 0 modo de represenlar os numeros por meio
estes algarismos,

17. Os nUMeros dividem-se em infeiros, fracedo ¢
muzlos ou fraccionarios.
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18. Numero inteiro. — L o resultado da medida
ou compara¢do da grandeza por meio de uma unidade.
quando esta se contem na grandeza exactamente uma ou
mais vezes. Exemplos: No n.® 12, quando medimos 0
comprimento da mesa com o palmo e elle se conteve
8 vezes exactamenlte. 8 ¢ um numero inteiro; do mesmo
modo, quando contamos os tijolos da pilha achamos
b exaclamente, 5 ¢ um numero inteiro; ete.

19. Fracgao. — « o resultado da medida de uma
grandeza por uma unidade, quando esta ¢ de dimensdes
maiores tlo que a grandeza. D'ahi conclue-se que a frac-
g¢do representa uma ou mais parles eguaes da unidade.

Supponhamos que se quer medir a grandeza AB pela
unidade ab; ¢ claro que a grandeza

nao cc(:l[ltg:n_l a unidade nem uma so vez, mas nos- pode-
mos ;wddu‘ a unidade em parles eguaes (quatro, por
e.\e;np (zl) ¢ modo que uma deslas partes se contenha
nicl grandeza um numero exaclo de vezes (Ires, por exem-
5 0), ?ntao l’se mede a grandeza AB nio pela unidade ab
cg;;co a;l;:ri::rgélss Bpgg L{ma :(ile Suas partes eguaes ac; e
e conlem 3 vezes na erandes

1 o udeza, repre-

s ol ahs e scrosendo
. - - 2 e L y

que se dividio a unidade (4) e 1?;0 )d ; tp(II o
mero de vezes (3) que v Sl et R

. ma dessas part 7
na grandeza e assim te -CSSaS partes se conteve
dida : mos a fracgio relativa a esta me-

3
4

20. Denomi :
uma fraceio -Tian:?gg;n:o“—uf h.mc?.a-se denominador de
eguaes, for a unidade dividi?ia; Illr(!) éi‘; [;m quanias partes

plo acima & 4.
21. Numerador, __

._/_l-l_

partes equaes em que a unidade foi dividida se confeve na
grandeza; no exemplo acima ¢ 3.

92. Numero mixto ou fraccionario. I o numero
que se compde das duas especies acima — infeiro ¢
fracegao.

Exemplo : Supponhamos que se quer medir a gran-
deza A DB pela unidade ab;

levando a unidade sobre a grandeza ella a econlem de
A a Cuma vez, de € aDoulra vez: em DB ndo se con-
tem mais — ¢ o caso da fraccdo. Dividindo @b em partes
iguas (3), laes que uma dellas se contenha em DB, vemos
que DB contein uma destas parles eguaes duas vezes,
logo DB ¢ igual a § ; mas como AD ¢ egual a 2 vezes a
unidade, porque a conteve exaclamente duas vezes
(numero inleiro 2) segue-se que 0 numero que represenla

a medida de AB ¢2 5 que se 1é : dois e dois tergos.

23. Observacao. — Ia outras especies de nu-

meros, que serdo estudadas em occasides opporlunas.
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A UbGTn<Dnutads 2(. Base, de um syslema de numeracio. é o numero
’ de unidades de uma ordem necessario para Jormar nma
decordem immedialamente superior. No syslema decimal,
: geralmentle usado, ¢ o numero des,

27. As unidades simples. ou de primeira ordem,
tambem chamadas numeros digilos, sio as nove primei-
ras que ja conhecemos @ am, dois, Ires, quairo, eineo,
sels, sele, oilo, nove. A nove junlando-se uma unidade
forma-se o numero des; mas como (1'1:.'.' unidades de uma

o (1 ordem formam uma de ordem fm.mr.’.dmhwm.rzfe superior,
Numeraﬂao lemos assim o numera dez conajllfmmlo wma wunidacde f{e
s 'S sequnda ordem, que se denominou desena, nome deri-

vado de des.

Juntando-se unidades & dezena. formam-se successi-
vamenle os numeros :onze, de umdect ; doze. de duodeci ;

" lrese, gquatorze, guinze, dezeseis. dezesele, ele.. alé vinte
2L, Systema de numeracao. — |; A .

do d ; - % a combina- ou duas dezenas, cujos nomes sio :
6ao de_palavras ¢ signaes convencionados para a repre-
senlagio dos numeros. D'ahi resulla a divisio da nume- s
ragao em fallada e escripla, Occupando-se a primeira da Ladewna. . .. ... .. dez
representacio dos numeros por meio de palavras oraes s B
ou escriptas, e a segunda da represenlacio dos numeros : 3r 5, T bvinta {
M por meio de signaes, caracleres ou algarismos. AR w ... ... quarenta |
5 93 = . S - . BAr » .. ... ... cincoenla _
\ .!].l\.lfqﬁ:‘lm)e]r_.a?jao fallada. — j; 4 combinaciio de b, g ol ERE e
‘ I;It :-.\ :l. af .'l I.lﬂ a._% palﬁﬂl‘ﬂp]-es(_.l“nl:ﬁn (‘OS NUIeros. 7a g ... selenla
avendo uma infinidade (e numeros, ¢ clar 4 | ; .. plaf
' poderiamos dar u os, ¢ claro que nio 84 » ......... oileni
' que necessita " comme @ cada um delles, mesmo aos | 94 » ......... Novenla
q ecessilamos communmente, por i vl 0. : ¢
‘mpossivel guardar 1 : - porque  se lornaria i 102 5 y con.
. i1y - « id llu‘:[“ol'l' £ . cutitouna
numero de nomes; =l & lio  consideravel {

. ] u=se, entio, um meio facil e
3{;2}1{{}{1{)1{1'0‘ .{l:, }c{uedmr esle inconvenienle de modo a

sisnar-se todos os numeros com um numero restriclo |

' de nomes. O arlifici g

0 para istg AP reos ey
! el que se L‘()nve“ciunuu . 1 htlilo lhlh"ld*b(} na

As dez primeiras dezenas, unidades de segunda
ordem, formam umde ferceira, a qual se denominou

adopt centena, nome derivado do primeiro numero d'essa or-
imial s 2 c HA para & T l .
! - z Ara 4 numeracio dom qub B ae .
grbLI::ta}”;'::Lf[)}?:runulmies de nma ordl-m formam Hn;(z‘dc | 1 que ¢ cem (1)
# » c ( . " ! ‘ .
SRR K 4 28. Observagdo. — Os numeros intermediarios
= S . fOl'umm-scjun[uudu-su unidades as respeclivas dezenas;
i) Para ale - -
x i da "“""’-'::::0pl&z:i?:dt:l‘\uf l[I;:‘mnﬁ grande desenvalvimento ao
§ anui se acham gs conlicelmenios imliin (IEE. COMPOrtava este livro: mas S
aprender a ey g escerever Spensay

(1) As vezes emprega-se a denominasio — cenlo.

eis par se S 1
Um numeyg, v se poder feilmente \



assim femos : vinle e um, vinte e dois... vinle ¢ nove:
trinta e um, trinta e dois... frinla e nove, ele.

As cenlenas conlam-se como conlamos as unidades;
assim diz-se : cenlo e um... cento e vinte... cenlo e
noventa e nove, duas cenltenas ou dois cenfos, nome (que
o0 uso modilicou para dusentos. A dusentos junlando-se
unidades formam-se as centenas seguintes : tres centenas
ou (res centos, que o uso modilicou para tresenfos; (quatro
centenas ou quairocentos; cinco centenas ou quinhen-
tos; seis centenas ou seiscentos; nove cenlenas ou nove-
cenlos; dez centenas. Mas como des unidades de uma
ordent formam:uma de ordem superior, as des cenlenas
ou des unidades de terceira ordem formam uma de
ﬁua_rla, denominada unidade de milhar, denominacio

erivada do nome do seu primeiro numero que ¢ mil.

29. As unidades de milhar conl
as snm_rles, as dgzenas, as cenlenas, ete. Assim. lemos :
um milhar ou mtl_; dois milhares ou dois il g :nm'c mi-
thares ou nove mil, dez milhares ou dez mil: mas des wuni-
dades de quarta ordem forman nta, porl

¥ L uma de quinta. ‘anio
dez milhares for ; M, portan

mam ama dezena de milhar mid:
_ 1 2 — unidade
de quinta ordem. As unida o

des de quinta ordem ¢
| : ) onlam-
Sle'wm(ol cppld'n?os as de quarla e’assim, lemos : uma
dezena de milhar oy deg mil; duas dezenas de milhar ou
vinte mil;... nove dezenas de mi X ‘

: milhar ou noventa mil; des
ggczlenasf (!e milhar; mas como ey unidades de qliinlﬂ
»m lormam uma de sexta, temos (que

milhar, formam uma cenfe ) des desenas de
nlena de Pl :
dade de sexta ordem. mithar ou cem mil, uni-

.

am-se como conlimos

o

mil%gﬁl;g”ﬂla?;ea:}lndo,' Lemos que : des centenas de
As unidades de n!il:}z sodade de selima ordem ou milhdo.
de milho e des o ﬂtgs Seguem-ge as desenas, e centenas
kilhao, et O rgsumz sbq timas uaidades formam um
permiitem facilments :rmm ea explnca_qﬁo dada acima,
superiores s ormagdo das unidades de ordens

8

1.2 ordem... unidades. ) . 2
2.2 9 dezena ou dez, vinte, trinta... :
3.0 » centena ou cem, duzenlos, trezentos... =
: 2

&3 » milhar ou mil, dois mil, tres m]l... ) Z
524 » dezena de milhar ou dez mil, vinle mil... ) -
6.a » centena de milhar ou cem mil, duzentos mil... )7,
7.2 » milhides... um milhio, dois milhdes, tres milh-}cs... £
8.a » dezena de milhio ou dez millides, vinte milhoes... T
9.8 . @ centena de milhio ou cem milhaes, 200 milhges...\Z.
10.a  » bilhoes... um bilhio, dois .lliljléc-s,_tres b!lh{res... 2
1.8 dezena de bilhido ou dez bilhoes, vinte bilhdes... oy
122 3 centena de bilhio ou cem bilhdes, 200 bilhges... |2
ilho ilhio. dois trilhdes, tres trilhdes...) 8

1332 » trilhoes... um trilhdo, s, g
. . . a . . s . . . . = 3 & i i
=

30. A medida que as ordens de mlidadcs”l‘or.am:i;'tz
formando, procurou-se grupal-as de fres em fll(..s,d(.;O;lfs‘l‘
tuindo as classes, com o fim de facilitar o modo de t,lll'i.‘
escrever 0s numeros, como lambem reduzir a no‘me'ni.‘l-.
tura. Como sec observa em 0 numero acima, aif classes
sdo formadas de agrupamenlos de tres ordens de uni-
dades : :

1.2 classe : unidades, dezenas e tentenas (simples)
2. » » » » de ml_lht_n.
3.2 » » » » de m_llh_ilru
4a » » » » de bilhio
8.2 » % 9 » » de trilhido
6.2

3 » » » de quatrilhio

. - . .
a a . . . . . = = -
.

31. Ha, para rcpr‘esentagﬁo dos numeros, duas ser:%.s-
de palavras — uma representando os nomes d_ol§ ctlmsnd“
ros — des, cem, mil... oulra o nome das unida ‘gnsc:
cada ordem — desena, centena, milhar... Assinl,; C
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guio-se com um numero reduzido de palavras represen-
lar 08 NUMEros necessarios 40s USOS COMMUNS; UINAS
palavras sio primilivas como des, cem. mil... oul™as

derivadas por meio das terminacdes ena, enta ¢ lhio,
como dezena, oilenta, trilhao.

9 = ; .

Qi"nai?chﬂl?e{L?gao escripta. — I a combinacio de
numeros, plados para representacdio graphica dos
#  Os signaes ou alg

2 arismos geralmente usados sio 0S
que ja conhecemos : = RN 500 1

1234561780909

C hinaes .
" de?l?:;sa I‘CO‘{‘hlnacao convenienle desles algarismos
Sl sﬁ: p :I?S‘?"'“" todos os numeros, ¢ como os
(*S%riptla H;Il'l d lISllnclOS pela sua forma a numeracio
bem univcrsqlo e fallada a vantagem de, sendo fam-
diversidade a:;?%?rgilfgsop;?da, fultar o inconveniente da
calculos. 5Uas, alem de'abreviar ¢ facilitar os

33. 0 arlifici

PR l)aseia-i:;?g o sabregado na representagiio dos nu-
@ esquerda de outro tc%:“g?ntf 181] Tk dUm al‘q(["’.«s“‘mo beyid -4
leria se esiip : pacor des vezes maj ?
lei ge conel ui,ss-i e;;rgpm n0 logar desse outro gl?{‘)d&ﬂl:‘
vel'co | s um a gal'lsmﬂ l.c[n te rari

m o logar que elle AcCung um valor varia-
que se denomina e Pa em um numero, valor

2 0, -
um valor dependente de su mas como elle {em tambem

mina absoluly. sua forma, a esle valor se deno-
3k. Valor ap :
: soluto ¢ :
que elle tem pe : € um algarismo — o
menle. pela sua formg ou cons 2.0

onsiderado isolada-

pratiea : Um algap; [ o -
: ok lei ciado my ] i
de ordem imme d esquerda de ¢ "ls eoreaenin. snigades
. o representa wnidades
Tepresenta eggn oulro

35. Valor relativo de um algarismo — & o que
elle tem dependente de sua collocagio em um numero.
L

36. — E gracas a esses valores. que um mesmo
algarismo pode representar anidades de qualquer ordem;
assim, o algarismo 8, isoladamente, pela sua forma. lem
o valor absolulo oifo, mas escriplo a esquerda de um
zero (1) forma o numero 80, e 8 passa enldo a repre-
sentar wnidades de ordem immediatamente superior ou
desenas. Lseriplo a esquerda de dois seros forma oe
numero 800; porque o primeiro zero a direila representa
unidades, o segundo representa dezenas ou unidades de
ordem immedialemente superiores dquellas e o alga-
rismo 8, pela mesma razdo, representa cenfenas, logo
800 represenla 8 cenfenas, ele. Eis como se distingue
quando um algarismo represenia unidades de qualquer
ordem, e assim temos 0s numMeros :

8 . . . . . ofilounidades

80 . . . . . oilodezenas

800 . . . . oilocenlenas

8000 . . . . . oitomiloumilhares

o000 . . . . . oifenla mil ou milha‘rvs
800000 . . . . . oitocentos mil ou milhares
8000000, . . . . oilo milhoes
37. — Vi-se, pois, que o zero serve para dar a qual-

quer um algarismo significativo um valor relativo e ﬂao
mesmo lempo indicar a ausencia ou a falla de unidades
de uma ordem. Agora podemos facilmenie escrever tm
numero qualquer de unidades de ama mesma c!as.s‘et (2),
islo ¢, um numero de fres algarismos. Seja como exem-
plo escrever : {resentos e selenta e duas unidades (3). 0
numero dado conlem 3 centenas, 7 dezenas e 2 unidades.

e

(1) Observagio. As unidades de ordem inferior se acham sempre &
direita do numero e as de ordem superior @ esquerda: ¢ isto uma conse-
Gueneia da lei enunciada acima.

(2) Depois de saber escrever um numero de uma classe fualquer,
facilmente esereve-se entio um numero de mais de tres alsarismos.

(%) As unidades, dezenas e centenas podem ser de qualquer-ordem.




Pdde-se empregar dois processos — um theorico ¢ oufro
pratico. O 1.¢ consiste em escrever o algarismo das
unidades mais inferiores que 0 numero encerra (2 — no
exemplo dado), a esquerda o algarismo das de ordem
immediatemente superior e caso nio haja unidades
dessa ordem suppre-se com um zero para dar ao alga-
a0 seguinte o valor relativo, no exemplo  lemos
T dezenas. forma-se assim o numero 72: 4 esquerda de
i, alzarismo das dezenas, esereve-se o das centenas (que
¢ 3 e assim temos 372, 0 2.0 gy pratieo. consiste em
eserever 4] IlUf!]Gl'O ’enl Ul'dun] i“\'(_‘['ﬁu ;:H l.ll.‘”il em (I“l‘
elle se forma, isto ¢. da esquerda para a direila : assim
excrevem-se os algarisinos que representam as cenlenas,
dezenas e unidades dy classe que se quer eserever. lendo
d cuidado de preencher com um zepq o logar, que se
?3:;-“;‘{1.(1- gelf.ﬂm.c_"le casa, correspondente a ordem de
untidades que faltar. Seja o numerg - uinhentos e sete

unidades; esle numer i T enlos e se
2.y WUINCTO encerra 3 centenas hen-

tos) e 7 unidades. loog na ‘entenas (ou quin el

5. 1080 ndo tem dezenns W
preencher com  um =enas, sendo necessario
0ero g das dezenas; assim

tﬁg}us ::]_UT. Seja ainda °SCrever oilenln e sefe: oste nu-
}; o l(i]illl?l?-sm}g:qm: gizulvm_m. encerra porém 8 dezenas e
%6 mm‘;?'r‘;d(,r:u”:- i, € nio ge esereve o zero A direila.
Lenas, [inrqué gem:;ﬁ":;fm’. para indicar ausencia de cen.
:':‘ueir'o, nao lhe alle;-amize;g’;oi”o ";‘.Omego de um numero
cia da lei fundamen ], =

38, — Sabend
rismos, relativos
um numero qual

U - -
a(1)1 rgzc:;f‘ T um numerg de fpes alga-
a88e qualquer, & facil escrever
que conhecamos ¢ de tres algarismos desde
Vislo como cada classe oy a anidades mais elevadas,

§aos: comega-se g0 Lo Penas tres ordens de uni-
Sion 2 o nda 4 escrevendo, como
; : "r?;flza? LlG{)_OIS a immediala-
: 1 =St alé escrevep i~
ara mate ol t escrever a ulli

Alidade pode-se des
. =R esly H
. eserevendo eaq acar a

AL uma de pep si. e
M seguida g out.ms[u pariir

ara as inferio-
a e sele milhoes

sele; esto numero

lerceira clagse. o> T8 corresponde i

e LY "M a unidades da
es elasses milhge

S, milhares

— o " i i Sl o, TS
o R e e
il s es il

islo uma consequen-

— 49 —

s milhoes — frinta e
 pridsion aiegle. 4 st o FLE = i &
sefe milhaes, conlem. como i R . milhares
s'oife. imidmle,s, logo ¢ 37 unidades. A Llﬂrij':tj 51_';“;1,?2]!;2:5;-
céntem 4 cenlenas, nenhuma dezena ou ) deze l"“ .ﬁml-
dades, ¢ ])(;iq 4035. A classe das unuladcblhlmp L(?Zmlc‘m
rs Da - . 4 g 3 g
L k as ou 0 centenas; >
menle, nao contem Een!{,‘,nd?‘ logo ¢ 097. Eserevendo
porém, 9 dezenas e 7 unidades. logo m seguida aos
os numeros relativos as classes, u?,h. i Ii[}.'lﬁl]L!ll[CZ
oulros, a parlir da classe superior, lemos i
37 405 097 ou 37405007 :
i loce setenin
Como 2.° exemplo, seja 0 numero az!ocf[;:{r?,i e sfxalr'o-
e (l(;is- [)a'ila('ies-tre:erzfos e vinle e um FLi 1”-"")1{11 noslo
r:en!o;: e dois ;’uf[ e seis unidades. O ‘nll-”il:q[ Dd"l quar!a
encerrando bilhdes (1), conlem lm.u.d\“f dezenas €
classe. Esla classe contem 8 cenlenas. .uli-ll'amunlﬂ
2 unidades, logo ¢ 872 bilhdes. A l;,m:wL 3 dezenas
- L LEES BY. o = S, = ¥ A -
inferior ¢ a dos milhdes e encerra 3\ Ceﬁeelsé lhe segue ¢
e 1 unidade, logo é 321 milhoes. : ,rfn.rl 4 centenas,
@ dos mil ou milhares, que e"""wa‘ mil. A ultima
0 dezenas e 2 unidades, ¢ portanto encerra centenas
classe, das unidades simples, 10 GOFRER 0o as e
¢ nem dezenas, logo contem 0 C,Cl}cgeﬁu’l ¢, pois, - 006.
unidades e o numero que a TePIESa " S Eyanio
numero eseripto, conforme licou )
872321402006,

39. Observagdo. — Quando a um num;: fn%}}é{—l;?
todas as unidades de uma ou mais cl:1s?rcisbg IBADOITES
loda a classe por meio de zeros,como €
8000000, 8000720, 6000000462, elc.

. - ue

i0. Ler um numero. — L 0 (;“;,f’:g:?c_;ffo T
fizemos; para ler um jnumero esc lha diveita para a
cesses do 3 algarismos a parly ter mesmo um SO
eSquerda, podendo a ullima classe elevada, léem-se as
algarismo; conhecida a classe mfusl o terminacio rela-
Hnidades de cada classe. dando afinal & S Ssesai
liva & classe considerada, depois proseg

T R T

J nsiste em
o numero €0
(1) O primeiro cuidado de quem esereve um

¥erilicar a classe mais clevada que elle encerra.




- e g
mente fazendo 0 mesmo com os algarismos f.lilﬁ) t‘l__lﬂ‘;;"
seguinles. Exemplos : 4.0 Seja o numero ..h:.H'-J_J:h-*'i
esle numero contem fres classes - 372-857-638, _lm_,P) a
classe mais elevada 6 g lerceira ou dos milhoes;
reconhecido isto, 6 facil lop 0 numero : 372 n_n{_/!.uﬂjf:_
857 mil, 638 unidades. 2.9 Seja 0 numero 1 37001’2153_5)11{51:
este numero tem eineo classes, que siio -1-370-{)»’»’:2-73;)-@3{,_
080 a classe mais elevady ¢ & quinta ou a dos (rilhies;
portanto lé-ge : 4 trilha

0, 370 bilhdes, 42 milhaes (1),
85 mil e 637 unidades,
Asle ¢ o mod

0 corrente e communmente usado para
ler um numerao,

cmbora haja oulros meios.

41, Numeracgao rom

ana. — Ji conhecemos os algarismes
rOmanos e os seus valores :

1 Y X L C n M

1 3 10 50 100 500 1000

. Os oulros nume
nenlemente esteg
COmo sejam : |, + Qe M. sim : 11 vale 2, JI1 vale 3, XX
vale 20, CCC‘ vale 300, MMM + 3000, efc. Nunca, porém,
estas lettrag S0 repetidas i S vezes seguidamente.

esquerdn ( 4 que representa valor
Ve uma de !rl]enor valor, isto indiea que dﬂll‘“‘
_ v ' & da esquerda, Exem olos : IV vale
lllelllr.]"So:nOu S s 1, que € qualro; ele, :
se na I'::ua-lles‘:l? ‘:-1‘ - ge ' @ mil vezes maior collocando-
o VORDBTigy esta letira yy, Pequeno trago horizontal.
ale cem,

Exemplos ; ¢ v -
uXe ¥ LVCII . Al - _'{10
mil vezes ril oy oy milldo, Etcc.: cem mil; M vale mil, N va

T0S S0 representados c

ombinando conve-
Symbolos enire ou re

petindo alguns delles

—_—

——— T
(1) Niio se léem o 20105, i v
B Zer0s; assim o se & g59 milhdes, mas somente

Numeros Inteiros .

g los de
- ‘ersos mo¢ 4
5 — Siio os div acOes uns
9 oes. ek operag
42. o‘p"‘?rﬁgl"m.os, Na pralica dit)suu‘gs desconhe-
combinar os lados ou conhecidos, -minar pelas rela-
numeros sio Su ue procuramos deter cImlpOll 0-08, Ord
P05 (?15‘1%50“«11111 aquelles, ora ¢
coes qu g
decompondo-os (1).

sicio — a addicdo
&3 Sio operagdes de COTpOc&ilqt“él-'?o- si0 opera-
e == 38 OPREORDE polenclagao, ° limi-
cao e a potel a de di
o sot’lnn:]a’cgn?;)gg#gé)c?ila subtraccio ou cont
coes de dee i ey
nair, a divisio e a radiciacdo

fim
: io que tem por hn
icdo. — E a operagao q as unidades,
" &k, Addlgio;lumcrla quepcunw“ha tanlas u
eclerminar ur

-_—

remar certas
iio de empregd
do nosso estudo teremos ?“22533 ; -
(1) No correr do n hecidas, taes si cancamos, cuja
% T con ¥ ava v Y
expressies que carecem de Z‘;unciﬂdﬂ de um ]1;:17:0“1;1;30:0 algavismo 7 d
dLI. Propt;slqﬁ?: c—arEcg de ser demonstrada. Ixe
verdade geralmente : e R —
esquerda de wm zer0 I‘ﬂ'f’reh(i-:;:;s?;‘uo evidente e que, porta
h 1" t . s .
2.4 Axioma.— X uma p e s seguinles :
WEMIES SOl ook el u:i"ivﬂ?]ucr wma das suas p
s e qui =
¢ maior do qu suasCharles;
;.: 3 fgf{ﬁ é equal & sorrlrna?ﬁffuifc’fp; T e{,u;m’sl
; S COUSAS equaes a um . o5 2 Mes)
?: ?:’?::r;?n::io sobre quantidades equd
1.2 ILffe i
tados seraon equaes. 3 2
Os prablemas podem ser gr:lif :;.10 estabelecida entre
= elagi
4. Egualdade. — E a r
dezas equivalentes. esta
5.* ldentidade. — 12 a cgualdade do como s¢ deve elle-
Quantidades, {ado final e pratico do mo
Regra. — I 0 enuncia
Cluar g aperacio. = U
i Y Aci0,
Prova, — I uma segunda 0pericio,
Clidio du primeira

o, nio precisa
artes;

enlre si; e
a operagdo, 6s Peste
i

a L 3 l\'iM}.
xige sol
1i0 ﬂue exi=
ARRLEEL ues!
duas ou nuls aran-

qs ou mais
pelecida entre duas ©

P exa-
ara v erilicar ¢
e serve arn fifics 1 eXi
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R e 2

quantas ha em outros numeros dados. rsles numeros
chamam-se parcellas e o que se procura — somma ou
total; a somma é 0 todo ¢ as parcellas siio as partes. I a
unica operacio em que de uma s6 vez se opera sobre
mais de dois numeros. Divide-se em dois casos.

1o. Caso. — « Addicao de numer
dado *como exemplo sommar

L claro que para termos um numero que conlenha
tantas unidades (uantas os dois encerram, baslp a um
delles juntar successivamente as unidades do oulro.
Supponhamos que ambos os numeros  represenlam

os simples ».
os dois numeros 5 e 5.

lijolos, De um Jado
temos uma pilha de 5
¢ do outro oulra eaual
pilha; se aos Lijolos da
pilha da esquerda jun-
lamos um a um os Jy
direita, conlando-os,
leremos : 3 que ja

conlem & | fazem 6: 6e 1 fazem 7 7 el lazem 8: 8 e
1 Tazem 9; 9 ¢ 1 fazers 10, _ Assim fica exgolada a |,;ilhil
da direita e na (g esquerda encontram-ge 10 lijolos,
NUMero que represenla d somma. Mas como tambem

pod(ti:_r!rlq;ms obler a somma junlando aog lijolos da pilha

uillllﬁ”llt;l‘il‘ﬁ‘sl ds.éwri]s[;[ggrdu x Cadicll e srepresenlando
e BERUE~ Ue a orden ; =

allera a sompg. q v das parcellas nao

45, —
demos sorn]rjlgumfst.n? modo que Sommamos tijolos po-
g fam daT duaesquer oujrog objectos Jésde que
etles sejam da megmg éSpecie. Se fossem de éqpecios dif-
; ferentes nag podia- ‘ J
nmos sorimar, como
Nao podemosg som-
MAar os 5 tijolos da
pilha 4 Csquerda
t0m 0s § gvog Con-
ilgluls N0 pequeno
. Nnho & direjiy,
nimero de objectos re811]lanl{:elsdnigd'l 6 q
dente que este numero pepyy, o i
lijolos ; d’ahj :

] conelye-
quantidades g

‘ : mas ¢ eyj-
epresenty OY0s, mem

5 — que g6 ¢
: . se pod
Mesma especie oy | e

sommar
tomogeneqg,

. < i m-
(& l VeSs 118 e I meros ]hllfl SO
il d dols nu ' )
th .-'; IVECS Semos mi i : 5 l
mar, II‘llli{ Iﬂl]d\'dlll(}b (Inlb '.ll.'l[Lbz dﬁl"‘:* 5 & o re \ul'“.ddono
-, l e ar s 1SS . [. l) l.'-, I| -
i(‘[( MIro. ( l'lH' 150 (llhlllo B < ...slll‘t ll()l 1an R VR “lp - =
s r o ,! neros 3.48 1 “"IH_(II](IU a L}I}le a0 l
rme b - - | M l()
bo””’”({ S 7 ;
ofi —]— 3 1e mals — IL'"O-S -

§4441=T+T=14%

T nmi: dos
a1l r de memoria  sol

t pralica ¢ necessario ler d 4 e Pylhagoras,
47.,— Na pratica ¢ ‘ﬂ,ﬂcbh,;‘, pela Taboada de Inj”l '.”““m
numm'c:q simples; islo se © ue se forma pserevendo em lim.
P S (ue ey S nuneros  stm-
ORI linha hc?l‘l‘l’-_m](llil Z(Lb,-ol?udupois som-

o1 2 o1 41 6l 6] 7| 8¢ les a partir ¢

O] 1] 2 81 4] Bl - ples

Gdade a cada um
Rl S TR TR YT g a unidade a eq i
19 % MI Blgaat :lgglum-su a segunda co-
EET 6o 8 NI delles

—_—e—e— sdade a e: I'l
— HIRE pois uma unidade a cads
LR TRt b '.___!lll)ll,l:!‘. h“mm;'dtl‘(yi u-mgmnu e obtem-se
? . |'! 71 8 91011 1218 numero da :1 p.;-.;.:mruu-qc 48 Jums
e : a 3.2 ¢ assi SEGUL"S . 1,
51 G| ] 8| MOITIEIBILE & 7 8 FC vamente 9 {}:lzﬂ:ﬂ%&v-
kt———————'_—"ﬁ_" L_:%]"tt'l‘liillll'lil!‘-;l-’lll-{ Para lazer uso (‘]Ia ',IR?.“R somma
; 3 B8 o Pk - Q&
7S oI B A6 (ST fm de obler a sonia
—_— 14 10 16117 2 aros  simples, | : Al
8.9 10]11] 415 16] | de num«.ﬂ na columna horisontal
9]10/11 12 BLAISIGITI8 yyn delles na ool e
Ji de cima ¢ © oulro e A
se encontr ¢
; a achar-se no L e
ssquerd: ovendo a  somma @ % de 6 e 70 pr
hSquucl.;, dbn\qw Iixemplo — obler a Sﬂlé‘x-lgcal obtem-se 13 no
{ 3 as. 1w D [ i
1"‘lll;lgoL('()J :!:"(l'olumna horisontal e 7 nay
encontro das duas columnas.

- npostos ».
48. 2 Caso. — « Addigao dos ’ffg]sleﬁ? flgfuf de um
O, A . . - ou forma s Silllplesﬁ
sros composlos, ; lo que o :
glsr"alll'%:n:ﬁOsumnmlm-sc do “‘es’rmuu?ilt?)( lo[ngo, por isto
mas esse processo natural ¢ m fe em sommar as uni=
mn‘u'e:."'l'l se um artificio que C‘Dns.l's omo se sommam 08
dades ¢ a-b(jl'm:r";us ordens enlre St, © lo — sommar 0s
n ol les Sejacomo exemp eserevem-se uns
tmneros semp 911 ¢ 2322. Na pratica as unidades de
Numeros 256, 1211 itros, de modo que a8 LIty a0
abaixo dos ORLrOS, orrespondam, COUY nidades
506 mesma Ordclm r:lel;;:)c;lis somman-se abi:'jo caso e
199 ) rdo; depo . yrimero .
é“ii lado e nforme ficou dito ﬂ_OLl_ugo horisonlal,
2322 simples, cg oreve-se abaixo do U la somma;
8789 ohlum-?lc g e T B8 partell:}}s s em-se 5
: ue se faz par i szenas e oblt as
do nmsn%ﬁnodg slommmn-sc ﬂfj llLde 9, algarismo &
Numerg (ue se escreve @ esquerda ;




unidades, para indicar que representa desenas, de
accordo com a lei da numeragio escripta depois som-
mam-se as cenlenas e oblem-se 7, numero quese escreve
d esquerda do algarismo 8 das dezenas para indicar que
representa cenfenas; finalmenle, sommam-se os milh~res
e oblem-se 3; esle numero escreve-se 4 esquerda do
algarismo 7 das cenlenas para indicar que representa
milhares. Assim obtem-se o numero 3789 que en-
cerrando lantas unidades, desenas, cenlenas e milhares

(quantas encerram as parcellas, representa a somma pe-
dida.

49. No exemplo acima observa-ge que a somma de
cada uma das columnas — das unidades, dezenas, cen-
lenas e milhares — ndao eacede de nove; se excodesse serii
necessario extrahir de cada uma destas sommas par-
ciaes (1) as unidades de ordem superior formadas para
sommal-as com as dq mesma ordem, visio como sH se
podem sommar quantidades homogeneas o as unidades
de uma ordem nio o sio com as de outra ordem difTe-
renle. Seja como exemplo sommay 0S numeros : 3742
53801, 9378 e 633, Dispondo-os com ficou dito‘ ;‘u,:imz?
lemos a somma das unidades que ¢ 14 uni ’
dades de 1.2 ordem for

' mam uma de 2.2 ¢ 653
resullam 4, escreve-se o algarismo 4 ¢ g upi. 3742
dade de 2. ordem formads leva-g

= A S¢ para 9378
sommar as de mesma ordem oy dezem‘:;.:z 53801
como ficou reservada Para isto chamag-ge TG
r'[eser'va. Entdo, sendo 14 3 Somma das unijda. s
3 3 g s Tor g - o o=

(Ie§, ('1.3(‘.10.\ t-se 4 e diz-se pq; um que se addiciona 4s
;;;m(alnds © assim temos : 1 ¢ §, §; 6 ¢ 4 10;10 67, 17: mas

- q i 2 H as
10 dcicm}-‘: fﬂl‘m;‘dffﬂ_ uma cenlena, que’ se co;npﬁ,u ;ll'
: lL‘.&!.n‘:ls, e ficam 1, algarismo que se escreve &
esquerda de 4 para indiegp dezenas, comg 14 sabomas ‘\
centena formada leya- g 48 sabemos. 4

) 56 de Teserva nara o it
tenas e assim oblem-se tle6, 7 7o sommar ds cen-
e8 95 ;

; : 27eT, 14514 03, 17- 17
mas : & m dois milhace
of et y n:g:!?él}g Sgﬂd Ocenllen:;s lo:(n}lam dois ll]ililill't,'g (¥
[ L W = T 3 : q d ;

dezenas ¢ levam-se 0s 2 lﬁiﬁ?al;{zzll(')oa a ﬁsqu&i'd& vl
2 > lormados para sommar

—_—

1) Chama-se so0mm
ou das unidades de um

apareial a Sommg (IOS ﬂt"xll 1S 0s de cada CUlu[”"J
4 mesmy Uld(.‘ll]. N :

e

Y

o PR} —

gy R D.
com os milhares, ¢ assim lemos: 2 e 3, )j,d e '.:.][,,1-1., l{iug
3, 17; 17 milhares formam uma dezena de mi 'M",d =lm
levamos parasommar com as unidades dfl.l]]_l}fﬂ'lld ?fmﬁ'di
assim oblem-se 6, algarismo que se escreve a es(
8¢ 1
de 70

50. Regra. — Para sommar dois oud mais n’:ll‘lll?ll;?l.‘;;lﬂ?:‘rg;
» uns abaix 5 0s, de modo que as ades

vemsse uns abaixo dos oulros, odo S s
diversas ordens se correspondam, e ahtuxodpm&s‘a .‘(3(, 3\12“[1.3«“
A somma de cada ceolumna nio uxm_:d:glrg lo .,-‘L Rl o e
abaixo da columna; mas excedendo veri lL"‘l-hb"H“"I'\"l-N‘l‘ .
unidades de ordem supevior que ullas_ r[')mwlfluwl"ilc'“::'“solc.s:ui'u\"c—
numero para addicionar com as da mesini L‘sp:ig e
se abaixo da columna, que se esla adldu,mnan oy s
ullima columna, porém, escreve-se loda a somma.

51. Subtrac¢do.— E a operaciio qqfi t(lzén Ecl)lrmftl{rlll
(hi : 0 dado tanlas unidades quantas
subtrahir de um numero dado dades quantss
habfyh (;utlln-o. 0 numero do qual se suhcl;_allpufil:ﬁ)l:‘h:) St)
minuendo, 0 que se subtrahe cham‘&-se‘ .H'Ju(!ll) B!
que se procura — reslo, excesso ou dlchxcnf;o.dc L par:
entdo, que o minuendo representa a soqu;}g_ e i per
cellas, as quaes sio o diminuidor e o re Rk,
davam-se as parcellas e se pediaa somj?llfa‘, El?lin’uendo) A
lrario, ¢ dada a somma de duas puI‘CLOl‘l]lsl“il gy
uma dellas (diminuidor) e pede—sitz}acpﬁo i
resto, concluindo-se d’ahi que a subtracg
¢ao inversa 4 addi¢do. o P
i0, ct mos tres cas
Na subtraccio, como na addigao, te
Considerar :

imples.

52. 1.° Caso, — Subtracede entre numeros simples.

Como na addicio o rc_sulLado 80 pt'Jde Sfll]llao e lsx?caessivﬂ—

Menle, tirando do minuendo uma f}u de obter as que

Mente as unidades do diminuidor, a l-ml ir de 6 0 numero
restam. Sejﬂ, como ex,eﬂlplo — subtrah

E---_——_——
= de — resio;
1) O numero que se procura toma a (lenoplluaq;wolldim‘_""ido,.'.
Guandg g deseja saber quaalo fica tirando do mmuei:;z]ew excede ao
7 = a
¢ excesso, quando se deseja saber de quanto 0 1.1

et e existe entre
-l.I; € de differenga, quando se deseja saber a differenca qU
Clles,

2

,__‘



3. Supponhamos que se lem 6 passaros, como na fisurai
dircita, e que se fira ama um os 3 do

diminuidor, assim, temos: 6 menos 1, ARA A
ficam 5; 5 menos 1, ficam 43 4 menos 1, ﬁ‘i\ ﬁ""i\\'\
ficam 3; 3 & porlanto o numero dos pas-

saros reslantes : &, pois, o resto (1). Seja, como segundo
exemplo, saber de quantas unidades ) ex-
cede @ 5. Para indicar abreviadamente a
sublracedio emprega-se o signal — que se
1e menos, o qual indica que do numero
escriplo @ sua esquerda se deve sublrahir o da direila.
Assim lemos :

9-—'1:8;8—-1:7;7-—-1:6;6—-1*:.5;5——1 = 4.

Tendo-se sublrahi
Vezes ou 5 unidades, fi
excesso de 9 sobre 3 o
ficaria de 9 tirando 3.

do suecessivamente
caram 4, nume
uoquedéo me

a unidade 5
ro esle que indica o
SMO — o reslo que

N ) . - sy =~ £ ’
_ g-i_. 10{' Ser a sublracedo uma operacio inversa o
addicio, pide-se indirec

ameule obler o restg — procu-
rando-se quan{as unidades se deyem Sonunar ao diminui-

go(rl' para ter o minuendo; claro f1ue o numero de uni-
oad ies_son_ldmz‘tdus representa o excesso dg mip uendo sobre
minuidor, portan(g quantas ficariam tirandg daquelle

esle numero. Kesolvendg degip modo osegundo exemplo,

lemos

S+1=6;641 :"7§7+‘1=8;8-|-1_-:9;
logo, & necessari

§ 0 sommar 4 idades » »
portanto 4 Tepresenlamcl,n Il]Pu:nE]{]Il]SdLb ab dparu ter 9,
Y & maior do flue 4, é:pu ero de unidy s de que

sobre 4. 13, 0 1¢slo ou o txeesso de 9

—_—
) Cumpre

nuidor ¢ ¢ resto
MESma especie o

Observar que
5 parcellys,
u huumgeneaS_

s¢ndo ¢ minye

. ndo umy s0m
80 se poden

ma, ¢ o dimi-
Subtralijy

quantidades ¢a

—_— 07 —

-

5%. 5e o minuendo € um numero composto,
mas o diminuidor ¢ simples, a operagio ainda '3(; ?}ltc}(:ll;;f
do mesmo modo. Seja, como exemplo : subirahir de 37
o nemero B, lemos :

3T —1=36; 36 —1=35; 3I5—1 =3%;
3k—1=233; 33 —1=232;

¢ 32 &, pois, o resto.

53, Para o estudo do 2.0 caso convem o it “]""]‘mi(_fﬁ
memaoria ou se obtenha facilinente os I‘L‘}:Lll-lt‘il?rll‘l‘:'
sublracedes quando os 1‘{'*5!_1)3_fnt'mn 1111111'|?1tl):~,.|,h.“]|_.1 it
este resultado se aleanea facilmente p(;l_.i .:]r rtw‘ b
diminuir, que ¢ lirada da taboada de {3“‘“:" Sl
lativa a addicdo, a qual ji conhecemos.

Para obler-se o reslo da sub-
raceio entre dois NUMeros, sendo
o diminuidor um numero simples,
rocura-se esle numero na 1.4 co-
Iunmn horisontal acima (ou \‘crll|;
cal A esquerdn), segue-se pels el S
:.:D{Un:n_-::tl,::[,“lqll)w elle se achar, | 5 4] :‘E :“: i'l':i);h'i;
Para haixo (ou para a direita) até |5 6 B -‘“ i
obler o minuendo; depois de obtido | B 71 8 910 It .‘.,1_ o
Este munero segue-se pela mesma | 5g 5._.111_1_1:_’3_.51;;1=
inha para a esquerda (ou para | g NIRE 1:;\1_“,,_“_,1,,
¢ima) e no fin da columna oblem- | 00112 AT 16 17 18
8¢ 0 resto, , i

Scjit, como exemplo — abler a-se 6 na 1.2 columna
resto tlJ:t ’sublmcgz‘m e[uh'c 13 e 6. Procum—.?t.. -b‘:(l‘l"i:lle B
wrisontal acima, deseendo por ella eneon ile s ret
bela linha horisontal paraa esquerdp obtem-

EE T
D 6 78 910
G 7, 8 91011
5 101112

e
=

e 20s
56, 9o Caso, — S”/,f,-m_-fﬁo_ enﬁh"e ri;ifaﬂgf;i{gm_

“Ompostos. O artificio para reduzir ('}:‘s[l- CE: subtrahir as

“ente, afim de obter o resto — consiste e”'(»lfus.ﬁeﬂl -

Unidades de diversas o:-den.s" enire sa.t‘t.if'l“l’i : 'ib

Ples, analogamente ao (ue I'?“"‘O”',..n\?g‘}(l; 11“1‘1 mero 62623.
1.0 ]:,..’I'(’HI[)!O (l), Sulll ahir de 73884

\—'—‘~‘——-____

. sin d
aten ) Neste o exemplo, para mellior com-p.l?!l-il?:nnlcus do mi
dl;;:wisums (fue representam as unidades de diversas

§ig BEuues oy maiores do que os do diminuidor.

0 m.c!l_[ndﬂ! 0s
nuendo




Na pratica, para tornar o caleulo mais facil, esereve-se 0
minuendo e abaixo o diminuidor, de modo (que as uni-
dades de diversas ordens se correspondam, separando-0s
depois do resto por um traco horisontal. 0 minusndo
represenlando a somma das unidades, deze- —
11as, centenas, ete.. do diminuidop e do resto, ’,'33%
0s seus algarismos, que represenlam essas _ (2623
unidades, devem representar a somma dog 11261
alzarismos do diminuidor e do resto. Assim,
4 deve representar a somma das unidades do diminuidor
e do resto, logo tirando as 3 dg diminuidor fiea 4 para o
resto. O algarismo 8 (as dezenas do minuendo deve
representar a somma dag dezenas do diminuidor e do
resto, logo tirando a9 dezenas do diminuidor ficam 6
para o reslo. Pelo_mesmo molivo achamog @ cenlenas
para resto, subtrahindo (ag § 0 minuendo as 6 do dimi-
nuidor; 1 milhar era 0 resto, subtrahindo dos 3 do
m!;}uendo 0s 2 do iminuidor‘; e, 'nalmen[e, 1 decena de
gud(;a:iipnz};z:l&;ﬁsig, rs&lzéméundp fI“S 7do minuendo d*
e > © POIS 1 11261, numero que
sommado ag diminuidor reproduz o minuen o,

2. Exemplo, Seja de 8529 subtrahir 3745, Dispondo os
nhumeros, tomo se faz ny pPralica, temosg - Sendo
? maior do que é clarg que tirando 3 de ¢, ficam 3590
4 unidades para o reslo, conforme vimes prece- o=
dentemente, o algarismg 9 das dezenas (g mi. —S289
doendo sendo menor g que 4, algarismg (a5 4784
dezenas do diminyjggp 6 elaro que olle n e o ;
Somma das 4 dezengs cfestc num[cro (;3 51'51‘:10 ]Ol)li,esel]:dn‘fl
se isto S A 2 = v U 0 res 0; mas.
unidrzde%g%rzgglrgf;::fgrsommajm lalque formou uma
neserva, ficando apenag, duas flel.uem’ {ue passou como
das 3 do minye : Sql%-egu. i logo se tirarmos
redusirmol.; ak ; ASS0u como reserva.
no minue?ull(‘; ?ergcerﬁ)gn?am zopa TBArMOS i 2 existenles
S Somma das dezenys re ‘Ems, fue entiio representam
.?_omma (12) subirgp; f’go cu']lg’odn”l‘;’;m;“dtm‘: e d("-"l::
leam 8 papy 0 res 5 “Nas deste numer
tenas, "lms ap(-|::{:;lf'eo ;,'::_2“.0“‘_10_ N30 lem mais 3 cen-
acima do 5y lri‘u;o[(  Indicar is|q tque se esereve

dgarismo 4, ¢ qual deve
TR

(1 Cumpre ohseryy, que ym

Th

@ centeny contem 1p dezenas,

— 20 —

_ - ST
represeniar a somma das 7 eenlenas do ullml.n;llu_lrz.ll[n‘ :I“
r-..Lic, sto nio se dando ¢ porque Usm::":I-yl]c'-:-v':;lp:n'u[ns‘
ormon ilhar : asson cotl EIervi

mon um milhar. o qual pe ca e bk
::L::[;]lll':lqu ficando apenas 4 cenlenas. Dos '8\"]'”::;11:1'-18;111::
I!lil]l;{’li;l;) tirando 1, reduzindo il f'l"llllf‘ll:lb e M’:PI'O‘ e
as 4 exislenles no minuendo, fll‘il?ll'.,‘l‘ikf 21:;:: o
l"-;l"]‘i"\'(‘l1|il a somma das cenlenas du‘n'_.s L.)]“h‘”“ i
dor; desla somma subtrahindo as 7 cenlenas ¢
numero ficam 7 para o reslo.

. ilhare “_‘ COmao
O minuendo nio conlem mais R|’n.Tlllllldcl\:f:"f'l\f’q!gtln uin
tirimos 1. mas apenas 7. o que ¢ indi lilf‘:lplll'--n alearisiio
it A gLl L s gt el
dos milhares do minuendo ¢ cane 'dl ¢ milhares para o
demos effectuar a sublracedo, ficando -
reslo.

a0
Assim, pois. o reslo ¢ 478%, numero qurr"f.??il;]?-](ﬁ-(ill?calr
clin;iﬁluirl(;l‘ reproduz o minuendo, como ¢ [&
cllectuando a somma.

— Quando
57. Na pratica abrevia-se esle nr‘_-“"‘:;“f?,“. 0 ;i.l.p. [he
algum algarismo do minuendo . “t‘-lill-“_lc.l‘n 0 |[|n des unida-
‘I';”.PSI)O?H‘[U 7 dim/im“[hf)i'::::ﬁr:"'I'-inlr—‘lnl-‘ entiio a SllhlI:ilt[':
¢ A > rehrese ..L.- T . T £
o et s S
4o minuendo de 1 unidade, ill.l.‘—'”“l”li.l “mesma ordem,
dente do diminuidor de 1 unidalde da me:

= = 2.
visto como assim o resto ndo se ulle

=19
7 de 8 fica 1 para 25628

18737
e SNEPOE

Opera-se do segninle u}ﬂtlc.!l; de 12 fieam 9 para
resto.. 3 de 2 nio pode ser. mas Je 6 nio pode ser. 6891
resto, De 12 pai wim e 7 si0 8 ¢ 8“."“ )'[-'“n e 8 sin Y
mas de ‘1-6 fieaiin 8 para resto. De llh’“l!'l--:m |;‘ De 15 vai um e

e 5 nio pode ser, mas de 'l:;) i duiv\'il resto ou deixa
1 880 2, nimero que subtrahido de 2 .}MS uerda de um numero
¥500, wite tidn so cACIaTE, porque zero i esq
0leivo ndo Ihe altera o v&lor.

\

wqeeno entre

59 Regra. — Para effecluar a Stlh“?.fﬁ?lﬁ'mlo e

dois nun'wros.cnnumslos — PSCl'(“v'i’]i;;li(l)(ll?S de mesma

abaixg ¢ diminuidor, de modo (I“[“"’u. os dois numeros

Ordem gq correspondam e sclmmll-n;lstpoi‘s sublrahem-se
0 resto por um traco horisontal: 2




=l ==

as unidades de diversas ordens do .dtm]ntu'!d%rpcg)a:”ilg
minuendo, escrevendo s restos a!)m._\o r{«,n .:.n: : -}ln!'unl':l
S¢ assim até se fop esgolado o dummudrl_u. S( ‘(“ll‘l‘lltl‘l? g
ordem de unidagdes 0 algarismo, que as re [lm,q s :
maior no diminuidor o que no lllllllll}il‘l n: J‘l"l'l‘(['\‘ll';‘*l?
esle algarismo mentalmente 10, sublrahe-se ¢ ‘-T:;--u‘-is‘n.m
0 resto, tendo 0 cuidado (e augmentar o 5 garis

seguinte do diminuidor de uma unidade oy diminuir o
do minuendq (1).

60. Provas reaes da (
0. — Sendo g "OUL Uma operaedg que tem por lnl.l
verificar a exaef; a0 da Primeiry, tambem egpy sujmfé‘l_d
€Tros. Para evilar, tang, quanto possiy, fue um erro
commellido ng correr dy Operacio ge reproduza, ¢ uuut.-::-
Sario evilar a opdep, das palayrys empregadas durante a
operaciio,

61. Provas da addicg Sommar de paizo
para eimg, eserevendo acimg dat.a Parcella o resultade e
confrontando.q Com a prime;

2.2 Sommar segung;
cellas -

3. Sommenp da eg

i Squerda parg direitq,
Verificar » S0mma 3 direily -

Exemplo :

Separa-ge Por um gy
Somma, a qua) obtem
a partir dy Esfuerdy,

S0 a primejpg da noyy 137
-se addicionando cada columng, 4529
& dandy :

sl
& sommy obtidy ¢ valor —'i’—.j—
relalivg €om zergs gy Nio, com lantg qQue se feyp, 0 &’—'-
Cuidado ¢ escrever g4 Unidaag de mesina ordem ij"](‘)]g
Wmas abajyg das Oltlras; depoig S0mMma-ge resyl- 1l40
tado, sengq egual g4 Drimeipg g Prafage; que esiejn 14
terta g Operacig,

655%
\

N Quangg de .
8¢ fazep

Summg,

1M Dumerg 5o tem que Subtranjy Varigs Outros, podemn-
as suhlmu,-ues successivnmcnlc ou som

mal-os ¢ subtrahir a

: -5¢ 0
S0 1.2 Sommam
raccao. ser izual ao
9 as da subt ARt e ser Igu
li G-K.Iil;l’!:.ox o resto. o resultado dey
drmnui ¥ llado
minuendo, inuendo sublrahe-se o resto, o resu
A — Do ninue - —
e, T, iminuidor. inuendo e ao
devtign ”Lh“.:llltln s¢ ou sublrahe-se ﬂf: ;:l,?:f\-arn@nle a
il R d-5C . [ =
li ';'-lxi IHI'-;IEII HLeSIo0 numero, Cnlgci'l(l;w
i : ‘ . AIO-FeS0:
:;ililll)}lll'ucr:'lu ¢ deve-se achar o mes

5 acilo em que —-

.z a0. — Il a operac tereeiro,
i iplicacao. ocura obler um teree 05

0, 'Mluq ;?s' nmﬁnrt’.ls, se OLum-:m.-undo formou-se
sendo dado (¢ do_primeiro como o s S iR Ml
Jue. so rm.“m[{,“llm numeros dados (I;:] licar: o 2.0 de-

. idade, O 1.0 dos : wltiplicar; o 2. i

;:‘llu”nl::::[f;}‘k (:(()) namero que se q;ﬁ;u?l‘o P{'j!"’ qm][ Mz f]g”,
i plicador e ¢ o numer oduclo e ¢
fiim e ltiplicador ¢ ¢ 4-S6 Drot
“L";;[-”}];-hurlflf; .{{3 “l]'{l“nen“"'ﬁ (lOllOml[h p
i [,‘) car, o, . dl.‘-l. e
@ que se quer obter. @ vi-se que o produclo « u-se
Pela definicio dada veé ho o miiioeador ol llnu e
y liplicando com oy sy 0 ui
oy ma do m”[l{‘we/riggdqun 0 multip i’(t{;fml;"h addicao

i idade. £ cl: - . ade peli -

5 'uﬂldt!ill'lc.‘iru formou-se tlduun::"ontcnl; poriaute o
1."'"“.".'.5 3 de lanlas quanias elle smo modo do multi-
Mtc?"".ﬁn . levendo se formar do e uantas o mulliplica-
hlr‘or mlm,. l‘.‘-p"cﬂ."lcl-ﬂ lantas veses ’7[“ licando ¢ para o
i (;7 5 4 Junidnd!'.‘ Rty 4, 1 ait mlulli]]“c.‘"lol" Ind‘;('

" conlem q o 2 ade
1»?35&"15 0 que a unidade é pd!l’f; ?3[0 s NSO umﬂlilpl(i-’
ig -1 : v U l [!'L’S, (Iﬂa 2 & SO I1u
Este numerg conten o nalro, elc., veze
O produclo conlem fres, q
Cindg,

roducto é uma
o produc Y
6%. Do exposlo conelue-se a— fﬂ'ﬁmlt{'})lfﬂ“”d" q'[:-ﬁ:‘g_
Sommr; de f(;l‘! tus parcellas L’{/Hfles-,f dor; e, 00":‘;0{7‘?':‘ da
as s o m;,-,/,-,,[,,g do mu/[r/?[n,u] - B pa;-[u‘,u. a e
m;-n‘lco qiw 0 ‘umllil'“"“‘:‘”gf l?lsugﬁolodﬂs cgu;afiblgnlas
Slle, 2 arcells . oual
#10, Caso em que ag pa ero eg
Sie Icfi-l[ﬁr’w(';l;g (;1'1 :ﬂrlli pligﬁ"d‘?’ e Ie(:? (lzgii?cm-
= b L., = L - L .
Mida|eg (Juantas o mulliplicac casos a considerar
d multiplicaciio temos tres cas

08 s"ngpiﬂsu
‘nlicacdo de numero
63. 1. 80. — Mulliplicaga
Nes Ca

= enlee
; rectamer 2
L ltado s6 pGde ser obtido di maultipli
sty = A4S0 0 resullac
5lo ¢

omplo :
3 exemp
> Pela addicio. Seja, como




arcellas couaes a 7
car T por 4. Temog due sommar 4 parcellas eguaes g
para oblermos o produclo, logo -

T4+94+7 490

Para indicar que um nun

1ero deve gop 1Illl“i‘|l”i'.‘llhli/‘
POr outro, esereyve-ge o mul_lip!icum]n.. depois ﬂ..*fl;._."llilp] :;:
da mulliplicacio Cem seouidy 0 rnrulhplu'urlt_u', a op o
Cido ¢, enlio, imlurqr!a do segumle modg : 7 >x 4= 98,
quesel¢: 7 multiplicady Por & equal o 93,

66. Para o esludo dos eagos Seguinles convem sn!:f‘.'
de memoria og Produclos dog nunierog simt{nles enlre Sl
Sem 0 que a praticy das mulliplicaeges 08 numel ik
composlos lornar-se-ig muilo demoraula; para isto exisle
a ta!l

oada de mulliplicapgq devida y Pyth;]gm-us, a qual
amos em seguijdg -

Em linha horison(a] CSereve-ge 5 ‘*'———__._T('
serie dos numepgg simples, g partir dy J__J_'_j; ot
unidade, formando.g, ', A eolumpg 2L A6 ST 41613
harisona]; imaging-ge outra eolumpy |5,

3 6 OIS (s
5e a esiy, g lem-se 5 |5
73 S0mma-ge esla 8

i's ;-_iim;"zlﬁ'. 2 :
tom g |.a abtery ‘.‘;']'ull:. 20025 50 55 40 46
S¢ a 3.a, Somma-se gy Comaiag g, [
tem-se g 4 i

612 18 S0 42 48 04
S2gue-se, o, |6

67. — o Producig 2 NMimepgg
oblem-se — Procuyan, m dellpg na
1.% columpg hm-rsoulul € 0 outpy na |.a '\ferli:‘nl' no cnconlro

a5 duag Columpngyg CICON g . O prodyeg E.{-cn,:plb S8 X4,
Procurandg g na q.n | 10risongy] g 8 na 1.2 vepical.
obilem-gp Wy Produegg Procurng, o
columpngg, ’

encontro das duas

, 168' Ojb?e‘rvagao_ Quﬂndo 0s Numepgg represen-
.m_1] l('l"." ades 'J'"em”lﬂ& Islo @& g acham refopidas «
unidades gy ersas, o Productg 4 *MPre da esnepie do
mnl!zphr:ando, visto COmo glja v Espec
cellag S0 ooy

. Clle ¢ yyg S0mma cyjas nar-
guies 50 Mulliplieq do ¢ G Som)
coimg Sabenigg da i

—_—

pecial "a S0ming ¢ sempre,
S iy CShecio (fo Direellgg.

Assim, mullmllcanclo s Vintens (preco g la-
Panja) pop 4 mero (yg | jas conpyred 40 uma
= Vinlens, "oduetg : E‘l]nt_}ﬂS(f)lﬂj)l"i:l(I

as, oblem-se
= "'"“‘Pllcando.

=38 —=

L - T wmero com-
69. 2.° Caso. — '][”lhphCFMOI;?#?;:’JEI“'IQT-';S por 3,
5 - tm simples. Exemplo : i ”-i.lo teriamos que
s o P directamente o iy Lljl ’ervemos. po-
Paga Ol.m-.;”n-o:ccllzls eguaes a 2745. Obs mmar 3 par-
e ’p_-_: islo seriamos levados = f—gms 3 eguacs
::“;:E::ﬁ] Il]:l:: ‘a 5 unidaces. 3 ';%‘l:;ﬁia;é:].;ms addicionar
o cpuaes a guaces a 2 milhares, e de faes. Mas
A7 cenlenas ¢ 3 lfl‘g 23(:|¢~n0lllil'1“"] p,_-g(h!clo-ii’:fj”l':s;’dadﬂs,
5 l'esu][_:lllﬂs_--f] ultiplicar successivamen e]ti licador 3.
l!S[Jn cr[mm']'cc?-r;}]cnéq[ e 2 milhares ]}'ﬁizong]gl-aI-
4 EZE,EHFIS, i o - sSe a7
Dispondo, entdo. o caleulo como

2745
arciaes : :
lica, resullam os produclos parei ]-j
. tiplicador il
1o Producto mveial de 5 unidades pelo mul Ih 12,
20 e a » v 4 dezenas  » . 2y,
‘-:-r) : » w7 cenlenas  o» ., Bio.
-;"’ :» » v 2 milhares » _b?
‘ ' « " =
Producto, . . . . ..

ST ser
ue deviam ¢ o]
iznal _ indica a suppressio dos fj' I,::zqm(-ls a2 o \':_llrl'r
1o mdiea a s olativo a dez as, | S0, visth
"(J .‘.-'I‘:-tn.] v i ]1”- a. 12 O valor ltld“‘f{l‘_‘[i‘-o a ]]]l”'hl“—:" \I:‘ r
SSCrplos arad; = e a 6 o valor rela altendendo a que a
an - - ML QIHE « revel-0s 1 - as
:.Ll.m\o H Ll'l!t.t-'”:l.-i\'n-se da CSUL‘CI.(;",,H umas abaixo ltfl:
(:.rc,.;;]o. nf_\ h]('.”,‘.l“,:,,,‘d.-t-cfus da mesma m'-:];l‘ * solitive que cl::
OUlrgg. § suilictatilo para dar-lhes o s il st
o tap 8 Sz : var que os product ., ‘Livame
*'E[n'esemmn. Cumpre ol)scua} [ 'es por 3, sio respeclivi e 0
4 dezenag 7 cenlenas ¢ 2 ?IHHM’{"‘\_ p_ e b milhares, porq
TR e R nas, 21 cenlenas, sabemos.
2 Uil o 12 dezenas, 2 kg CONo &7
p?'odt:::(ttouct‘tcgl.‘m Ie.\*pm:ie do multiplicando,

se ohleem os
70. N3 pratica, ao mesmostempo que se

s almenle;
am-se-0s menl; o
diversog productos _nar'cf'fff-’-“'_SO'“_.!"a:::a:;ecoxllo 15 57 i
aSsim, diz-se : 3 vezes 5 sio -lu,.cscl.evc—se Sno 3
UNidyJag formam uma dezena o para som-  ——oo-
DT‘OtIucl.n e leva-se a dezgna de re
liap

& ‘oduclo
zenas. Lsle producl woduclo
T e as dezenas. lo1.0¢ 4
Dar S P 0(.“,":'0, (.l.-‘n 12 e 1 (de reserva, {1 centena
cial) i t;/ip ¥ bz'li‘e\"é se 3 e leva-se nlenas. O I"'O)'
S0 13; es = das ce " peserva)s
“UTVa para sommar ao I“Od‘lﬂ‘go 21 e 1 (de fuc for-
(Iuc[ das centonns ¢: 3vezes 7 si nlenas, que 20
e 45 cenlenas ¢ - as 20 ce milha
2o 22; eSereve-se 2 ¢ levam-se a: yroducto dos
lnl' 2 milhares, para sommar ao |
o RS,

<)
= . . ‘cs e =
= 45 milhar
rozes 5 sdo 15
S, TemOS, finalmente : 3 vezes 3




— 8% =
(e reserva) sio 47, num Ero que se ese

reve todo no pro-
ducto, visto Como nio |1 Mais algarismos no tn[ll[ll)il-
cando para continuar g Multiplicagio, producto obtido
¢, pois, o Seguinte : 17235,

1. 32 Caso, _ Multiplicapas 4, "
£omposto  por outpg. Exemplo ; Multiplica, 2675 por
234, Para obtermaosg directamente 0 resultado, teriamos
que sommar 234 pareellys Cguaes a 9675, ()l_lscl"‘lzlllﬂ-‘i-
porém, que Podemaog SOmimar 234 pareellas eguaes a
2675 sommando primeirg 4 Parcellas (1), depois 30 yr
cellas ¢ finalmente 200 parcellqs. E elarg que, addicio-
nando depois estas Sommasg Parciaes, leremos o S0nma
das 234 parecllas pedidas, 13 4 Tue vamos fazep :

ur  numero

L2 Somma arciql addicin (g 4 Parcellas egunes a
2675. Sommgp & parcellas fguaes a 9675 ¢ o mesmo que
multiplicap 2675 por 4, {

: Tesulladg que ji sabemos obler
pelo caso Precedente o Tue nos (3, - 10700.

2.2 Somma Parcig] addiciio (e 3¢ parcellas eguaes a
2673, Sommar '3 Parcellas epygaq 42675, 6 ¢ mesmo que
S0mmar 3 ¢ resultadg oblidg SOmmar () vezes ou tor-
nal-o 40 veses maiop, ASsim, temog Para producto de
2673 por 3 o resulladg 8025 ou, 0 que ¢ 0 mesmo, Lor-
nando 802y dez peses maiop temos 5 addicag das 30 par-

cellas Pedidas, Mas (orny-ge um numge €72 vezes maior
dcerescenlang,

UM zerg 4 guq direity 2), logo a somma
das 30 parcellas CZuaes y 967y 6 : 80250, -
3__-16f)mma Pareiq] addicig das 20 Pareellag cguaes
a 2675, Papy Obter esiar o i5 hodemos obier 5 (o o
parcellas o addiciongp 0 resultaqg 100 vey
mesmo, tornal-g 4 0 vezog i

“ZC5 0u, 0 que é o
M7y CACS Majop, A sommgy de 2
45 eguaes g 2673 & 535

50 ; addicionando 100 p
18
e SR

1) Vistg Comg g multipfje,
' adop 23, Contem 4 ypigadae u
20 Unidades ¢ 2 ¢ep enas oy g, Unidadeg. o ladh' " -
2) Em virtud e da lej g u

3 x i ¢d0 pgpp
ﬂ]gnl‘lsmrlaq ¢ eseripty

parcel-
arcellas

s i e que o
® antes reprosongs 'Cﬂm effeito, vage que

a dezenas on
M 0s demajs algaris-

§ VA unig; f
Unidades (e, Ve .0 fnuhdes‘ ag
oS, ¢ clypg q

= 35 ~—

~ arcellas pedidas
SN >4 Somma das 200 paree S ‘
‘BUaes a 5350 temos g SOnm tas 20 e e iy
:)%llu :'r‘;:?‘- «".Jn mesmo, tornando 53350 ('?mfii-osniizcﬁr:ei!a, g
Laudo e se obiem zu_-,rusvcnlund_oar_lgrs :l.l'beflals kS
aASsigl lemos Pira a somma das 20 p o
W75 0 numero 535000,

% - -‘)|"'5
spoem =0/
Em resumo, ofs "Oma se opera e como se dis|

2434
08 productos parciaes ()3 R
i as unidades do
Producio ¢ mullipl. pelas unid: !
- r-ILIO 1.0 3.1 ] » dezenas : 5950
» » " » o cenlenas » m
Pyttt o v 5+ 5 2 v 23

o reellas, das 30 e
J\drlicirm:nnlu as soinmas ,fl)'f."‘].'.t)pm"e —
0 * = o,
a8 200, temos as das 234 ou : 625903

Bt ep O Cros escre-
o raticamente dispoens. liplicador, depois
Vendg g multiplicando e abaixo 0 i”l successivamente,
Mulliplics.-sa todo o nlll“!pf!!"-’lll‘f [-3':;1;05 do mullipli-
Pelog Valores absolutos dos ‘Mg‘“lbr-l‘;lﬂ- eserevendo
Cador, artiv da direifa para a P\((IIIO“* oulros de moido
“Sses I‘n‘mlurrlc)s parciaes uns il]J:lL\.O - correspondam,
!l ® as unjdades da mesma ordem s

. .a

sultados obtidos. Seja,

4o 0 gy, Sommam-se os 1-(-511111(;‘:11‘3; z?hai.\'o indica-

tOomg exemplo, mulltiplicar o0s numeros

tlos : 37429

2378

” 209132

icador  299%

Producto do mu]lip. pelas 8 unidades (l):) ]'ll[l“l’]?] i “2?::325
A 7 dezenas . 1122

& :: :: : 3 cenlenag  » :: 74858 :

3 » » » 2 milhares » 789006162

BT « 5 s 5% »

2 0

. .0 ¢aso ao —.5

" ObServagéo. — Assimg, fica ."“!1“"'33' (()111:; ¢ um numer
Visto” eopn multiplica-se o multiplicando,

e 3. productos
am-se subs-
disposi¢io
¢é sulli-

i direita do 2.*

Os €108, que deviam ser 05("'j1'"'5_ . (-“:-sll:ll?i\"’s S

ity >~ Para dgp hes os respectivos mh," Cbnticn a simples 5
Uidgs, Cadi 1y, dglles, por um ponto; na prs bhaixo das outras.

G.as Uni ades o me‘?“m Im-dc-m eseriptas umas ab

clﬂnte N 5 . .

Pl
mero i=.
1810, comp yemgs 1o exemplo do nu
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composlo, successivamente, pelos alog
sommando depois os resultados. Podi
pela esquerda do multiplicador,

ado com os valores relativos ap

rismos do multiplicador.
amos comegar a operagio
apenas era necessario ler cui-
s productos parciaes.

73. Regra, — Pparq multiplicar dois numeros
quaesquer — escreve-se o mulliplicando e abaixo o
mulliplicador, multiplica-se todo omulliplicando, succes-
stvamente, pelos algarismos do multiplicador, a partir
da direita para a esquerda, escrevendo o productlos
Parciaes uns abaixo dos outros de modo que as uni-
dades de uma mesma order se correspondam, depois

§0&nmam—se os resultados e oblem-se o producto. dese-
Jado,

k. Consequencias da mulliplicacig, — 1.* O producto

representando uma somma de parcellas eguaes ap mullipli-
cando, ¢ sempre da especi » devendo o multipli-
cador ser considerad Como abstracto qQuando nao o for (1).
l:.x‘emplo: uma laranja custando dois vinlens, dez laranjas
Guanto custam p Effectuandg 0 produclg obtem'-se 20 vinlens,
1510 €, o producto ¢ dq especie do multiplicando,
2.2 Para mulliplicar majs de dois tumeros, mulliplicam-
se, dois d_el!gs. depois o productg pelo terceirg e assim prose-
gue-se até eflectuar ¢ Producto de todos. £
3ag producio de dois fimeros tem lanlgg algarismos
qua'n‘t_os ha 105 dois faclopes 2) ou esse umero nenos wm
algarismo, Assim, o Producto de 37429 por 2378 tem 8 a]g'm‘is-
—_— .

) D'a[!i a divisa
autores impugnndn.
quando sio gs numeros que g5 re
numeros em :

Conerelps, Sio
conleve o unidade, ;
medida, comg -3

0 dos numep

numeros  guantidades,
0do caso dividivemos os

: : © vezes quea grandeza
: qual foi a unidade em pregada na
r:)mhos de chita, 4 palmis de corda, ete. . —
Aquelles qe apenas indicam ¢ nu
: abstracty com
. .()b.sm IJJ(;&O.'OS Numergg conerelpg 13 mct!":l e
podem ser cons;derndns Como a Pro g
ch_ila ou da eordy Equivalente a3
briicdefiniego,

) Chamam.ge faclores g

a2 ol S Numergg
multiplicangg eo Mmultiplicaq, sio e

quer Multiplicar. Assim. o
factores do Producto, ete, ’

mero de vezes que
ou 3, ete,

: €4 palmos, ete., nio
pria Quanlidade, qyo o o pedaco da

Metros gy 4 bPilmos e virtude da pro-

— G —

¥ ‘tanto 9 menos 13
is rros (éem 9, portanio 9 menos
nss s o8 dois pumeros 1én rante 9 menas
e m; Ihl“:h?lli!“:“;p'z por 345 ¢ 26133751 lem 7 algavismos, isto
) WO > e ”. o) ) .
‘L' ll-unlcm quantos tém os numeros dados »
s ' TN 5 “21ros =
J 1ais factores lerminan e Zeros, B8
A Quando wim ow mais | ISR S s e
'e\'\.m-:-(,- 08 ZeI0s, IllU'“l'h"“m-fL ].: ila. tanlos zeros (quan-
Rl.: i]hu--l‘ll:ln e ao produclo liuulmn-s}'_. i IIqu(-;.)(. ST M s
|.1‘-'.] s¢ ll"q!”""ﬁ“l';”“' ]':Xl'lll[llﬂ 2 8300 X —‘f] lo, desde que des-
il ' )( 25 >/ 3 = 2625: logo o produclo pedido, desde
45 25 X 4 = 2625: oL
presiunos 6 zeros, ¢ @ 2625000000,

- ol Rt d
;. o8 1nd a0 producto, isto 6,
o e, e I-'“'f"'“:_‘_'f;':?nﬁfi‘_’,_n,, ]}n_-rf'u.'). Cumpre
) az multiplicar 745 por 2872 cc 2372 e Tpne
L;mn f‘llﬂ nl::]:_'mlt-nnl.o que na caso do multiplicando ser
obseryvar, no i L(que. :
o producto serd da especie delle. -
LN ien, muilas vezes, lemos occasidio de o ¢||u-m
B Na peatin, e o
:Iil]’u-?‘-nv-lq Iin(lic';nl;:s ou rI||]!|-1|-u||c..|:h [‘i”rll,:]“":,:l-:i: s s
: 475 . wecedidas do sign: s e
idades veem wmas precedic i Yl il R
l'I"'l-:“'lllh' l‘::m\' lll‘\“l'-!ill‘ enlio observar a su i.:.‘l.l.lll-!_tl_ I._:.vunlwcitlu
;larihll 1I“ Lum‘w. das propricdades da mulliplicagio
ark L i HE
sob a denominaciio de : e
' 2 () ‘10 de duas
Ieyra dos signaes (de Descarles). « O m':]i:‘lr'"!.‘[ oo i
tll:]l)lli(];urlu-u pro(-iwliulus o ]'rft'l.\n]'ln ”g““:iull(‘::;a:\ !?u'l'l'l“t':ls g
icio J ‘o de duas  quantidade: |] i
de addicio:; o producto « 2 s s
sr'Ly'r:‘u-s' Etiﬁ'cren]les, tem o signal menos ou de st ¢
ae:

; . weiio que lem por fim —
- sle = Ja operaco qu ; o
75. Divisdo (1). — I3« . reeiro que st
senda daedlos dois nameros, ”".,'m-.m” 'u.!fft':l::ﬂ—.\'r.' {[a se-
forme da unidade como o ]H'!H“.’fl? ]/ e
guado. Ao primeiro desses bl |E -Ii|:li|'(' a0 segundo
dendo ¢ ¢ 0 numero pelo qual se '!‘}“f B l\um‘ divildiv o pri-
— divisor ¢ ¢ 0 numero pelo W Y quurfmrh’ e ¢ o que
meiro: ao lerceiro, denomina-se — ¢
Se quer obler. W forma-se
S [1:1['1 delinicao L‘Ollrll.l{'-s(? Dquee o il‘l\l:‘lll.(l)l::ﬂ” gt
do divisor como 0 quocienle da m.m m!r;\' veses o divisor
mesmo, que o dividendo deve caonter h”—', . Lawn:a divi-
quantas veses o qapriseE boulerY H1mlf| ul"lh-['ld‘i parcellas
dieres senlar a somma de lanlas celias
dendo deve I".‘l"'llhpnm:-{’l'lI:'.!':t:)s'?-: anidades do quociente;
couaes ao divisor quanlas si e ftuouor gSho fo Chtilbaie .
u‘llcté, p‘ois, um producto cujos laclores sao :

S 0 i eros abstractos :
! 0 belecidas entre num :
SUPPOIMos as IB]IIQUCS esla i d oo g
e ![‘:il‘i)ﬂ(‘:ll;lltl) que a‘dl\'isﬁo s¢ fuz exaclamenle para melbor comprchen
b ]
§ilo,
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eomo inli .

P ‘%g:gﬂl;iztll_do € 0 quociente — como multiplicador.
- dml)o 0 Dl'ﬁdué{e q(ﬁle esla operagdo tem como ohjecto
delles (divisor). | 0 de dois factores (dividendo) ¢ um
2 or), determinar o outro que ¢ 0 — quociente;

¢. portanto, uma : o -
: . operag A . bodairgrds
analog*dasubtracgﬁor.) “0 inversa a mulliplica,do e

1° Caso. — piyisa
outro. Seja i d’_m_(g’!.urgﬂo d'_?, um namero stmples por
lantas vezes a unid: | ror 2.0 quociente deve conler
liver o divi.-sr;p ok }:u”c quantas vezes o divi(lnndé & enfi
eienle hasta (e 8 L[:Il)lill"ti‘flli:}lgs’ pois, as unidades do (quo-
lm?“”.‘; ¢ assim, lemos : 8 . :;"'“1(‘3'0 de vezes que for
=z1e2 -2 sap —E =62 =g s .2
exaclamente 4 ve;f;:so -illt'}lﬁgli]élﬂ 8 conlendg o divisor 2
WS, 1 5, 0 ‘IUUCit‘nlt‘ I]ﬂl]ii](

b *nie ).

6. Tambe
tentalivas (1)
divisor 2 pa
ffuociente 4,

m podiamos .
+ Procurando ('u-ﬂlbter 9 quociente, embora por
produzisse o Ji\.'!do umero que multiplicado pelo

dendo 8 o assim achariamos o

7. No caso
E SO em que o divi

Rumero epaef hividendo ¢q e

de 8 por 2 dig gg (‘{’15'303, L(]:[)1110 no Caggnfl:é?:“?l ((ll“ 'T.". ".”J

5 Sl = 18 a divien o ad da divisa

Y. (que ndo hy p L QIVISLO se [az axnpls S

divisop, A resto ou que o diu[dmd%\::u;l _m'cptfz, “’53
¢ divisivel pe

78. Qu: f

= Quundu, porém, o (i
SOF wm numepg exracly ,j
do qual niq le tiva

. se pade fips

“5“1 maie . I e [“dl'

o mais, (iz-se que a divie ) divisor ou n@o o cone

‘.(’"0"“"'&1!1110-50 4 dIvisan nfio se oy nao o col

Nesle CAs0 ¢ n{un e ir-m resta (e SELZ exaclamenle,

er R Tl T T i

IVISOr ¢ 0 (ue gu !IU t Vezeg que o dj "T!o 2 digisho.
88 chamg Juociente iul\ il

. e
————

tro, parte inleira
) Este Proce

mostra comq =
alie (e CAO O pjurg
:::.'u U sublracgao, gy, :[:1"""“"‘5‘!‘ DOls que a givigge o CLboto nem
num: successivamenyq, di\.'eys'me de um nymey, _ d:.nio € um caso parti-
rﬁvisi'z:,cde cubiraceles, gy eni:vezcs_ divisor, ludl::.:irr ? e
0 como se . 1 aro = ando sie )
Relores o nmi‘f:?l'i? A Operagio emq:;g 10 podemos llpii]!?i't'[;ll;,}(il::lltf 11
ot S, 8@ o € sengd > * s A4 ), i
el » 8€ prog 0 d; . "
Perfeita da aperyggg, Ur2 0 outro, yisy, - mt:, 0 0 produeto de dois
L AS8im nig 5
e tem idéa

videng

vezes, jslo 4o contem o divi-
B L. oqus B L
Mais o diyvis, [Uando ha resto

S50 o das ! )

i Oper:; Cnlativag

3 Nilo constitye

A S

do quociente ou ainda gquociente incompleto. Ohlem-se,
entio. o gquociente completo — addicionando @ parle
inleira uma fraceio cujo numerador ¢ o resto e cujo
derominador é o divisor. Seja, como exemplo — dividir
9 por 2,

A divisdo ¢ indicada por um dos signaes: ou . escre-
vendo-se & sua esquerda o dividendo e i direila o divi-
sor: ou enlio, e mais communmenle, o traco de fraccio,
escrevendo no logar do numerador o dividendo e no do
denominador o divisor.

Elfecluando a divisio de 9 por 2, lemos 4 para parle
inteira do quociente e 1 para reslo, o quociente completo
€, pois : & 4 ¢ que se 1¢ : guatro mais um meio.

Para melhor comprehensio, observemos que se pode de-
compor o dividendo em duas parcellas — uma divisivel pelo
divisor ou que o conlenha exaclamente um certo numero de
vezes, oulra que seja o veslo; e como para dividir wma somima
por wm nuwmero, divide-se cada parcella pelo numero som-
mando os resullados, segue-se que: 9=8+ lou9=2=8:2
Tl s2ouainda 9 +2=14+1+2 que se esereve de preferen-
T e
1,1.1.97.’_-’;4-.;_ )

Por tenlativas, procurando qual o numero que mulliplicado
por 2 reproduzisse 9, achariamos que esse nwinero estaria
comprehendido enlre & e 5; ao quociente inleiro 4 chama-se
tambem — guociente amenos de uma unidade ou para menos
ou por defeilo; a 5, denomina-se — quocienle para mais ou
por excesso.

79. Para o estudo dos casos seguinltes ¢ convenienle
ter de memoria ou obler facilmenle os quocienles das
divisGes, quando elles sio numeros simples: este resul-
tado ¢ aleancado facilmente pela taboada da divisio
extrahida da tabella de Pylhagoras, ji conhecida na
mulliplicacio (pag. 32) seguindo uma ordem inversa
agquella que se fez para obler o produclo. Seja, como
applicacio — procurar o quociente da divisao de
42 por 6.

Procura-se 6 na 1.* columna horvisontal fou vertical), se-
uc-se por ella descendo fou para a direita) alé encontrar 42,
epois segue-se para a esquerda fou para cima) até obler o

quociente, que se encontra no fim da columna e o qual é 7,

Quando o dividendo nio se encontra na tabella, procura-se

0 numero que mais se lhe approxima para menos e opera-se do
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mesmo modo eom elle; isto indje

exaclamente o ohlem-se, nesle ¢
do quociente,

& que a divisio nio se ‘ﬁl‘?-
480, sdmente 5 parie inteira

O quociente completo sepyh
obtida, majs  diffevencn on
encontrado py lahel]

enldo, a papte inleira, rssim
tre os dnjg nwineros (o d:ulu_ﬂ.“
) dividida poo divisop. Exemplo : dividir
47 por 7. Na tabella nz, se achg 47. 0 numepq que mais se
approxima papg menos - ¢ 49

 CUjo quociente por 7 ¢ 6. O quo-
clente complet, Serd entip . ¢ Fo.3.

80. 20 Caso. — Diviviy de um nitmero com-
Posto  nop Simplpg . Exemplo . dividir 16954
por 7,

As run'rlm{n.s', dezennyg
Serdo dadyg Pelo nume < de vegzes des, e Vezes
cem, ele., qup do (Ii\'i(lvndn Poderngg sublrahir o divi-
SOT; mas 0 mel'\‘enms Jue lm;]n laz Sllhll'illlir T de 169545

: 0U dps Vezes, oy

G COMO umg o eSO numero
7 lornag Cem pespg Matar, dee

y Cenlenas, e, 5

do (quocienle
ro de vegeg

#Ees maior; ofe.. isto By
anlo [yy S'”h“clllrl 7 o= 0w eem Vizos, ele., comn 70 ou
00 umy S0 vy ASSIN, Noig. o !

idados g, 881, pois, COmecen gy Por-delerminar
A8 Unidadpg e m que enleagy noquaciente.
] hor do e 0000, delle nio
Podemaog su_ht Fithir 7000 eI gy Vez, lowo niig pode-
mos stublraly 7 ez 2588 (1), e il]l“l?il nian conler
O quociente dezeng ofn Milhap, 16054 Sendo maior o (ue
:) 00, prg«lc-’[lms sublrahj e egle r'unm-rc; 2oezes (2),

que indiey U 0 quoeianyy . Y il ryas,
icn’mh} 33 p:llr'u risll[r:l.tjt):;}!l’ln‘ Conlem duig milhares,
podemog Sublral

Fahir ogig ot Sendo mgior do que 700,
. L sle n mep H e £
e indieg qyq -, CSLE 0 daquelle 4

" veses (3), 0
15% pary resto. D"!lmm??m Fotlem “entenas, ficando
. « B 1 1 1t Maiamn o ; 3
Sublrahip g, n lllnt'oe(izz:;tlo?fgc:;;do e e Imd("n:}h
. . o 4 £ P> oo 4 -
Vale g Sublralip 7 vinle v, 1as veses, o que equ

T 8, ¢ indicq que o quociente

Subtrahip 7 «II:‘;::;[T.:..I‘L'CHS'J(O 14 de resto. De g4 podemos
: . Yties, ue npg mosiry 1. denle
2unidades o divisio ler-ic (eitg 0Slra tep uocien

3 exaclnuwnlu. Logo, o
.-"‘-—-—___"‘—-—-—.___

() Prvie 000 @ de
fue 2 mji Yezes maian
@) \’crullcn-se r:lzr.-ndn-se s il :
7 duag Ml pps

tes, 0es; e istg Cquivale a sypytpalir
(3) Equivy)p as .
Ucenlag Vezes,

— il —

] g as veses o divg-
i s unidardes guant, :
nle contendo tantas _ uan e GH0E.
:l(ll’?'f/‘:}l ?rmh‘m o divisor, conleri ',I'Hrr.s mil quat
: ‘ ) , s D LD ]
vinte e diuas unidades ou serd 2422

o ispdem-se os meros
81. Na pralica da operacio, dl::p(l(‘tlf :;:ln(j:pn-li ik
COmo vé-se no exeniplo abaixo, duno_m_nm wrlic':ll e
de divisio a0 conjunclo dos (Iﬂlil'.\.l:.lz:qiﬂr-i{_j,.mju do divisor
ery ara separg
zontal — que servem pa
¢ esle do quociente,

Reconhecidas ns unuiu[]us \df!q :nl.lnl;s :l:l; ’
ordem que enlbzun no I[lll'll'rl‘.rlf.]l‘.,-.:'.” ;%: Y 2
milliees, nhseryi-se que ellas tl.\L 3. o 1
Nos 16 milhares o nmero o em 16,

- 7 adiiee o 15
tanto fay subleahir de 16 m_flh-‘n't!s 7 N“i.’i‘;l‘l":'\_‘\ Llrf 14 i
tomo 7 de 16,0 (que cqun'i:h-. (,:l_alllllfil ol T
1.0 caso, a0 dividir 16 por 7, resu -"Il :: Illlll;l‘;‘n 1%
Oblem por tentativas ]H‘(lcm‘ill‘t_ll;‘ ‘I“IL nio - —g
que multiplicado por 7 vepraduz 16;

a=se aquelle cujo nro-
Yenda tal “numero ProcaE-ge ‘“Im.“l N l-"u-h"l-qe 2, escreve-se-o
ducto fajs S approxima para lnu ”lIiJ:’i'-;lfu'- f‘ﬂ;h'mln-"-l! % po
inlien-co Hoo dives = s
b 5 multiplica-se pe T e T e
':? ?“TJ[Lwif‘!t-frel\'vu;(-l 14 abaixo de 16,0 hl[llll.lllt' S, l:m'it‘!]h' >
: fl;l"l |I-'!1L :}:.:l;mO rc§lb 2 representa mithares, w;u::z:‘ qi‘urm-un-sc
Pl s ‘ ‘¢slo a cenlenas, i
cuuzem- 2 milhares do resto o, formando
-'e[ll(li?:l"l?l:*; Ois (quaes somman-se as do nluImill-:l:l.lt‘lrltl'l"“('f'"'
o) Mas g . P Ty alears s
9 r'euh-tu-:s (2) [0 que equivale a es “'\?',? ll:-;:‘la do. quectente
tenas (|, (iiviil-umlu adireita do restof. As i ‘q-"m dadas pelo
devey Seachar nas do dividendo (visto L.m.lm..]'"'l];, i
Mmerg (o vezes que se subtrahir 500), |,|.;: ll-l:-h-l-s'.c ¢ i
ey, que multiplicado por 7 !'Ul“""l“_""l o _“;L'.m” as cenlenas
Ximgg mente para menos e este numero re| “:L 1 pg .
4 il N DHN I P . (ff MN-Se 28 f ! L
Y uociente, Multiplicando 4 por ',Ol.][.fl‘lf; Como uma so vez
Subtealip o 20 cenlenas 7 uluwum’-‘;;l;“u:;ii_:lr& Assin, lunl[l’s
7 ‘ YRIIES Vares m, iores ou 28 co s, As o
7 cenlenas fornadas hvezes mai P T
g tgcn:%c?;::qm;)::ls;(tl (uociente e 1 cenlena (Ilt. l(](;:-litt'llclltlo- hemas
CSla entena a dezengs e sommando fis 5 do : l
y B
o P i
- L,:”(.I.:;('n‘!'-'. do quociente seria dadas Jﬂi:? l:-r:m‘ oy
Vezey ‘quu'niu 15 dezenas podermos sublralin f‘f? il g i
tornadg 10 vezes maior ou 70; 11_1:1.4) 1_unl(3 ;dc“: quol o nuntera
qug e 7 iias oqmo 7 dg e l‘u'tilfll;llrras 2 approxinada-
Jue multiplicado por 7 reproduza 15, acha

\

1) oq divisor turnado mil vezes m’.'um'.
R Chamyese 9.0 dividendo paveial o 29,
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trahido das 15 g
Reduzindo esta dezena

dendo,

As unidades ¢

vezes

procurando qual ¢ p
acha-se 2
ter-se T

pois, 2

82

fica-se muito; Porque, ao megy tem
05 productos dog i
(quociente —
lracedio, egep

Vej
mando o exemplo
direita o dividen

Y =
e airaal 0N N AL

: o uo-
para menos; 2 ¢, pois, o algarlsmp das dezenas ](!E‘ fslub-
0 qual multiplicadg pelo divisop da 14, numero ((1l g5
tzenas do dividendo deixa 1 dezeny e res

i e o
2 unidades e sommando Hs do q!
oblemos 14 unidades.

© quociente serio dadas pelo DIEAERO (_19
unidades dg dividendo podermas '“'Jr[’-’i,
umero que multiplicadg por 7 prudu'mﬁ.-:i
; sublrahindo 14 de 14 di =€ro para reslo, o (que 1ndic

s . . L . 2
eito a divig quociente completo ¢,

que das 14
40 exactamen(o, 0]
422,

i = .. . 2 . li‘
A Pratlcamente 4 operaciio feita acima H“"Pm
PO que se forma i
diversog algarismos oblidos []E-“Tllll—
pelo di\'isor, elleclua-g; mentalimente a st
evendo-ge apenas os reslos,
AMmos com Opera-se ny pratica, (o~ g744 | o
a direjjg. Se —_

Daram-seq gy 416
: do, mentalmenye ou com 54
uma Virgula, um ou dojs :llgm'ismos — de 0
modo a lormar yyp nu

Ou maior (g
numero gue
eSse nunjep

( 0 que myjg S0
menos que ¢ 4, Multipli -

36 sul
1 abai

-

a direila do res|g =

I'p rma

sendo

=56 0 3.0 divide
liplicado por 9
Sublrahing

MEro egygy|
que elle ; 544 n, |
Multiplica,,
0, loma-ge

a0 diviggp

t, lemos 37, Procura-se 'lu?lljr;
por Bpmduzu 37: ndo havende

approxima |)zl.:‘g

Pelo divisop ¢ o pl‘(NlU(.‘
rale-ge Mentalmeno de 37 vserevendo-se o resto
X0 deste numap A direiy O Foull Geedoumnan B
mte (o Aividengg (1); assim forma-se o
ctal. Nio yue

'TO (ue multi-
wsin ASC 4 que d o mais appro-
Para mengg, (ASsing luumsl: 1 vez 9 ¢ 9. que
0 Mentalmenq d 40 reslg 3. Eserevendo
5 0 dloap; SeCuinte do ‘];\-i.lentl(:s

dend Pareial 5¢. %, numero que mul-
Or | |u(?duz 24 & g, DOIS 6 voyoy Y sio HE.
0 este Productg 5 acha-ge Zero para reslo,
0 quocien(e Comple|q 416,

_-—-—-—_—‘—'\-______

(1)
seriplo
Iratiea,

Pide-se deixqy de ese,
P emborg 1y,

: ¥elg,
4is sujeitg a

desqe que ge
Confus;

0 considere o i
"0 USSI fazese muyilys vezes na
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1osto
AT 1 numero comy.
. o » — Divisdo de 3748. 0 quo-
83'13. g?vslgplo : dividir 1)394;89;0!’3; m:uli\' esse, do
s e ilhares: porque, : nos mil
i1 > nao contem mi ivisor pelo men
‘”'-e.r'lli&t n]‘l;’ i(?diull'los subtrahir o d '-‘.h,? lforl')nmln mil veses
dividdng " | NeNOs uma so ves 0 dlU!:SO btrahir 3748000, o
i Em I’ de 939488 poderiamos subtr:
mator, isto e, o
a0 ¢ possivel. " a dado pelo
e .p'o"d[' centenas do {l'!’“';w'llgei‘:g':)s s‘uhtl‘(!lhil'
0 n““;';l,'iﬂm vezes que de 9.)9.58? po el ol
g_l‘lmu.m l,:.]ﬁ numero de vezes (que. gt i-I;Jll') ¢, pelo numero
.iit o !m'rc'a tornado cem veses aidy btrahir 374800. Mas,
|is enun quf‘ de 939488 podermos 'Sélnte sendo dadas pi:ln
Qe vezes que de 93¢ as do quoci . subtrahir
el ‘o, as cenlenas ] dermos subtr
oy deler, IncaHiR db o poder as do
Ol eZes  que e 9 i ¢ as centenas
r;u;i;‘t).(ll 0 d".l )‘(;::dil‘i gln-la sub[,mu_"aofl:gll.:) ij;‘i% ooy
474800, seriio de “divisor, isto 6, e i
ivi as "isor, 1S 5 ades ndo
‘:J[";g"""i‘,’ & ab (3.(551(1:\(‘()[1!0 as dezenas e unid
3748 cen enas, '.-
influem nesta sublraccio. ir 3748 de 9594 duas, tres, elc.,
is, subtrahir 3748 - do duas, tres, elc.,
-, pglu’ s0 vez, 3748 tornado
Vezes, como u .
7 Oue, Cea ., = du VOZOeS (IUL.(.
Syl ﬂ.ldl;){ ' mais lacilmente o m(‘l'.‘"_?égl. (3748), multi-
di P{amdo )J:U‘(‘f.a[ (9594) CODLGQI 00[-I 3, ele.. e subtrahe-
f!)f'( e{l= UI! mentalmente por 2, P ficar um resto menor
e Ll ) d'aquelle, de modo a ue o dividendo 9394
se g I)iod?j‘j{-{iq(":' assim (1), w..-emo?. flqm’lo o reslo 2098, o
cm{m ; divisor 3748 duas veses fici
onlem 0 - 9 ecentenas. .
que indica tero quociente 2 ¢ estantes a dezenas e
: duzindo as 20098 cenlenas resta 20988 dezenas on
oy ol do dividendo, temos adas pelo numero
soygando is 8 Od quociente soriao dac RS |[ir o divisor
09880. A5 duzunasqg‘,gso podermos subl acmm b do
33 3 U = . as i >
[e \-e?es l‘lw' ;{-33 maior ou 31480_,0721:37‘,‘30 como de
c’%,!;;;g(() Oﬂlilff;"ﬁli‘.l‘ uma, duas, Pl{:',r:m(-lo uman, duas. ete.,
;0989 qt‘llrll"il‘lil‘(':?)ﬂdi"iﬂgrgliqa CIj,z"lo quanlas vezes se
;eZeé maior Experimenla-se, entdo,

. |

7 9 i -s¢ de
btrahindo
0 3748 por <, mcmulmenlc, e su :
h i\Ill|liiﬂi(-;|"du.5e 4 A
(::[ﬁ’ 2 View el el ‘-‘; entre os numeros 209880 e 37480 ¢ n
(2) Visto como a ()]ZN.‘.I':U{“.}Il 2
Htre 20088 dezenas e 3718 dezenas.
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pide effectuar sublraceio mulyj
0 divisor 3748 por dois, (pes, ele,,
ducto do dividendy parcial )88
menor do que ¢ divisor, Assin, oble
das dezenys (|, ois 5 ¢

plicando mentalmente
¢ sublrahindo o pro-
ale obler nm resto
m=5¢ 5 para alaan WSO

) (quociente, O hwmero que mulli-
plicado poy STAS, sublahido O produclo resullante ‘l‘-‘_
dividendo Parcial 20088, (4 Oreslo 2248 dezenas, menor
do que o divisor,

Reduzingdo 0 resfo 2248 dezengs
mando iy § unidades (g di\'itlcndu.
dendo pareiy] 22488 unidades, Ag unidades (o (quociente
Serao dadag Pelo numery (o VUGS (que das 22488 po-
dermos sublrahip as 3748 unidades (| divisor, mas tanto
4z de 22488 suhlruhil'mus 3748 duas. l1res, 'vlt‘-, vezes
:?Oll_lﬂ U 86 vy 348 lornadd, duas, (pes. ele., vezes
naior, v

E.\'[mr'inlnnlu-su, o, quan(yg vezes se pode efle-
Cluar A sublracedg Mulliplicango STAS, mentalmente. or
dots, pop {res,rvlr:., ¢ sublrahingg osprmlucm do divi-
dendo Parcial 23488410 o er um gy menor do que 0

l\'lh“(fl_'. J'%SSIII], 0h[m;1-svﬁ Pirra ulu'u.risnm- das unidades
Sig]'I:“SL('(:?I:'&I:fI (Jue llll]f('_i‘l |]i\'i.s;_z‘uf'uxuclu,; tendo o quo-
serd: 256, S; comg Y1008, 5 dezenas s 6 ynidades,

| -

A unidades ¢ som-
forma-se o 3.0 divi

v afli . -~ . al=
culo e 1301;\"{1[ so oot da oheracio, dispge-se o cal
il 8¢ eqp o .
direita 10 1 CXemplo 4

959488 | 3748
20988
0

" iy _'—-—221“8
o (Il\':(lrznda 0

256

* €0 mesmg . §
Y Sublrahip g divisor, “‘,10,('
O hmeyg (o vezes possivels

O que produzg o 28 10 oy um lal numero
L niis APProximag
O qual mulyiy e, :
[ual mulgiplie, el ' producto, men-
2098 Cenlenns, i

curando, pop ent: i\l'i.l?'r ‘l.t{':lm Vimng Mecedentemente, l”'a;
3748 reproduz gggs vl '(S‘:’ 30’“:‘0_::’ l‘l"" multiplicado po

: y e CeNA0 vy
!\SSIII], Uh“‘ln-sg_- n lll_lllll!.‘[u ms o para menos.
welo (qie 2 Ppara Cenlonyg (1) da quociente,

almente, (|, Parte « ISor ¢ Subliahig,
Widendo, Y594, deixa o resto

) Parque
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i seani lo
‘o algavismo  seguinte «

f'\ diveila do reslo, escreve-se gl*lﬂ‘i—”n (que u:—illl\':llu i
lividendo formando-se o numero .‘,":;'mlln'u- as existentes
:nlll:‘.:i:]“'l,s' 2098 centenas a tilvzvll:l.\-_tl.:]0“3- SR QOB
i i e o dividendo parcial 20088 « . ?

videndo. Com o divide arvial 9395, O numero que
2? f:l-i\:vt(lslll“:)o primeivo dividendo par ;dl-gga“uc mais se appro-
ltllli.ﬂil"lf]"‘ pelo divisor il l:]" -?anr' wor 5, segundo
Ti:]l"tftlnl":llms ¢ 5 “m“ipllit';t_!i‘]“ )On lt‘elnl-ltil'm'.-- e subtra-
# G " Wl * Uy - ida por ¥ oy T esl
algarismo do (uociente — o slito, fica o resto
i:!ﬁ:lllIh('llnlt:t'n(t[ucl{) do dividendo parcial em questio,

0 0 N
2248 dezenas. 5 inte do divi-
e "ILI{( ":: lo reslo escreve-se o algarismo !{“'{.':llllLHI’tchll. sl

retla o N SC dhlic vequivale (v
t!en(fl\w (lllwt;:lu-:mln-sc 0 mnnul"'.iu’i%‘ :'«:!:::mnl:ln as 8 do q‘FI-
ido o ; zenas o unidades e s o e T
: eslo 2248 dezenas a uni ol DOKSS iyt 86 adfiie se.
jldolq 1(0-:'1:,1 -(:;Itv Uisidonits Jeui] lllhl?i(: E:':l‘lll) pelo divisor
t.eln( U; i cedente. O WINICH) s llnllll‘.[ or lentalivas; mul-
e (l ; L"'“"' dividendo partial ¢ 6, ob g subtrahindo o pro-
'l“;l'm uf < livisor por 6, menlalmenle, e s ro para reslo,

ol 00 divye ] 3 80 2P anr es
tlltlllcl[(o”:!(r:j1|l[inm dividendo parcial, U].”?mdi\‘I-sﬂca sendo 236 0
0 qﬁe indien ter-se [eito exactamente a 840,
quociente complelo.

o o
ao cllectua-se como n
, i wraciio ellec mo N
: g it o divi : Separan se,
l-\'r-ﬁ,’;]np:mligi A direita do l_[l\ll-]tlll(l]]:;l lmslh-m o
rl-:i-i'll'lllllultllli‘- “lantos algarisimos (![liil(]l]qlltt' . o
nl; ; 5
‘ ‘0 eeual oumaio or $0
ormar mero egual « %0 DiybL: dapeis
“i'li'lllll;l:lu“f’:lull]--l'u:'ismu;uu 0 Illll_lltri.(‘Jd.LOJ },-*qr]g d
cury :  qualo numero que mulliplica 0 g0gnes | 2
1o divivo, 71 9039 0U 0 NUNCTO. “ogy” (=5
Pelo divisor produza 903 s &
que mais se lhe approxime para e gl |
Ssim, ohlem-se por lt'nlnl!lg\ .l':h) ‘(Ii:\'i- —U 3
son, mo i el ampo que o produclo s
Sor lIlt'lHil]’IIIl'llh‘. €0 mesmo hm]' e i
Oring sublrahindo-o da parle -:c'][:_a.r". A8 Mk e
hjll-;(\ ¢ 3 \-E:YI'S 6 sito 18. para l.J. minuumlo e ite 8
"is'“bfillt.lc se esereve abaixo do

-“‘-—_______._

alearismo. Consiste em senm.'ﬂ‘l'

(N Ia um mejo pratico de obter esse .nl,(.‘.l‘;lziil:.‘e‘“g do dividendo p,l::
L eSuery divisor o primeivo .111,'7".”‘19!1‘“1li-‘.i"“”. depois []i\'itlo-se‘t]l‘ ﬂdu
Cial Lapgog flantos ficaram @ direita }Iu {r este separado i csquputa -
ek Tormad R SO (LI p.”nw;ln 0 algarismo descjado de
i\-jsm‘; i parte inteira do quociente I.p{””ﬁcalc s B _‘“"""m:“.c_
Um g forte, por isto experimenta-se cle e i alggeisme o8
MR gy g, experimentando novamente a
ﬂiente,
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demais; 3 veges = azn 1a ;.
rcs[r;lfs:i \'-,.‘.,'}z.{f 540 13, e 1 sfio 16, para 23 ficam 7 de
resto: 3 \-,.'-,;f:a‘ 233 gh 3' e 9(75510 23, para 30 ficam 7 de
¢, pois, 771, €9 5320 9, para 9 lica cero; o resto

A direita dg p
a5 e resto esereve. o Yo :
dn-'ulcm_lu_, rm'mﬂn(lo-sffle‘e Se 0 algarismo seguinte do

0n \ro 77T a2 B
endo pareja). Procuran, Wero 7146, segundo divi-

o, por !t-muiivas, O numero
ro que l-‘:l(:lll'i f‘t‘.p.l'nduzg este dividendo
T L S se lhe approxime para
5 pPhicandg mentalmente o divisor
PO. sublrahingy producto que
20 42, para 48 fiogn, 5 140 parcial, tmes : 8 verss

I 4 U 1eslo; 2 vezes 5 a0 10 e
I?ara 17 fie: "o - : 56!(), 2 \_—(\‘7.(‘-'3 T .'SE‘I.O 14 ¢ | sio l:)s
tica 0 reslo 2, ‘esto ;:\L-/._u_s '3 a0ded gip 5, para 7
ulga'msmo do quociene, * PO1S> 2204, sendq o 0 segundo

A direjiy d

a et e 0 restg 2
0 dividp . esCreve-go P e u
Sl ‘ando . - o parcial, que ¢
dmsor. Produzy ""[li[il:l“ O numepq (que mul{il;[i‘.fuml yelo
menos o "UICFO quo 1hate sl

APProxime 1yn
f ” = Para 1||eno- =
Plicando mayy. S. acha-so § e : .
1 anta O PO tentalivae 1 =
que o ;,-r;du.;L[(;l];:;Crﬂ!f, 8 pelo rl:\'is.l,r P ;'I:)“:;:ll,t.‘db' ,'\!u“:()
Parcial, temog g .OF ".m.""_i’l-l‘i|llirn|l()—i) do 3.0 dsi “‘Il
D 800 40 o 4 o0 VEZCS 6 55, 48, pary 58 o dividendo
Ly 20 e = b . " 2 LU T T T1Y O TR
' 580 56 ¢ 4 g3, 60, ; > para 44 Zero (e ,‘.L:;'m’g‘ ) ';1,:
© 0 840 22 napa o PBFA60 761 o 0 9€ Teslo ;'8 yeyes
a ‘“Vi.‘iﬁ(; f:(?;!..‘ged 22 Zerg e 131(;1(3.‘:[0; 8 vezes 9 sio0 16
pPleto 32y, G-\actamen[e, 301'1;1 resio sendo zero,
00 quociente ecom-

que multiplicado pelo diy
parcial gy o nume

&
86. Regr
L d, —
se (in'ujr:nrlo ed

I’am_ dividip
de divisio, ta o

: d
direify h‘f;f‘ Mumerg
. 5 sor se ar

“l:,‘]:u;s 5 ] J 2 and

; ala-ge 4
MOS (fignt.. I! $o5C A esqugpg,
MOS quian{og asten o, CSUerdy do cdivige,
Mmator do que o)) ,[-l"‘ O'mar yp, .
21 e i

' outro, escreve-
0-05 pela chave

do taniog algaris-
‘;._ll::”:ﬁ:"_’lf—'gu“] ao divisor
. O que . 9 diviggp o Por Enlativas, qual o
plica-se, Li¢ mais g he :tpi»r(;rxil;ﬁp""duz o dividenc o‘ ou
A Propopes; Sse Allne o, A
;.uéll Poreio ue se g 5'19 ::.u.mm.o pel f]lI\:'qu 'mllilns_ Multi-
dl se suhtmlnimfc.Id‘(l3 - ptl'uduclo,

parte sepa

13m0 seauinte do

dividendo, formando-se o 2.0 dividendo parcial ; com este nu-
mero procede-se como se fez com o precedente — separado no
dividendo; e assim conlinua-se alé se terem exgotado todos os
algarismos do dividendo. )

Quando # direita de um resto, escrevendo-se o algarismo
seguinte do dividendo, o numero formado [6r inferior ao divi-
sor, ¢ signal de que o quociente nio tem unidades da ordem
considerada, esereve-se zero no quociente, baixa-se o algarismo
seguinte do dividendo e opera-se como ficou dito,

87. — A divisio resolve dois problemas distinclos :

1. Satiey quanlas vezes um numero dado conlem oitlro,
O numero dado ¢ o dividendo, o_que se procura saber quantas
vezes o dividendo contem, é o divisor, e 0 numero que indica
quanitas vezes aquelle conlem este é o quociente.

Neste easo, o quociente ¢ considerado como abslracto,
sendo o dividendo e o divisor da mesma especie; o dividendo
¢ o produclo, o divisor ¢ o multiplicando e o quociente é o mul-
tiplicador.,

2.9 Dividir um numero dado em um certo numero de
Partes eguaes. — O numero dado é o t“\'idl'l_](]_ﬁ._ 0 numero que
Indica em uanlas partes eguaes se quer dividir o :h\'ulcnca'c
— o divisor, ¢ uma das parles eguaes e — o quocienle; este €,
entio, o mulliplicando, sendo o dividendo o producto e o di-
visor o mulliplicador, Exemplo : dividir 10548 la ranjas por 36
Pesséas. O quociente é da especie do dividendo e & 293 la-
Tanjag,

88. Observacdo. — Aos que_ apenas quizerem
fazer ym estudo das quatro operagoes, complelamente
Pratico, haslard o osmﬁo dos numeros : 44, 48 ¢ 49 rela-
livos 3 addicdo; 52 e 57 relalivos 4 sublraceio; 63, 70 e
?_!'t'lnlivos a mlll[ipli('a{:ﬁo; e 75, 82 e 85 relativos a
Ivisiio.

89. Provas da multiplicagdo. — 1.2 Inverte-se a
ordem (os [actores, multiplicando o mulliplicador pelo
Multiplicando; se o resultado for 0 mesmo, anles oblido,
€ provavel (que a operacio esteja cerla.

. 2.2 Divide-se o producto por um dos factores; o (quo-
le.'l[lte sendo o outro, é provavel que a operacio esleja
cerla,
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Pondente i |mlf'!-"'.h.lt iz f]llﬁ',“'”]']l \dt#i'i: ¢ S5éa raizd
I-:.\'I‘IIIIJI(:."-;“: 'E){l "1 raiz cubica de 343;
e 2
plo oy .o 05 ; Sest
Quarto grio de 623,

io de uma
(raceiio de ur
Bt exlrace
: {0 da rzu.lu‘m(.'““"[qlém:
9. 4 “l”‘rm‘l‘mum dos nmodos abai
1 & & o o b
Taiz, ¢ indicada

i
o 0 1 T —_.'
JTZ5  ou  (1225)
VT2

seriplo
: MOEG eserip. C
Tdenomina-se "'"d“-.m;:',-:z l(']l:: grio 'I"'l. ]|!.l|/|/
O signal TTenor angulo ¢ o indi ) NNero. Cuja ujo
em gy iahertura ."‘5.(',—_-11‘3;! elevando ¢ raceionaria, | i
lamben go pode Wi+ l‘mln polencia f inador o grao
S quer ‘.xlrnl.l:l':'! 1:millmh‘ e o dl"”“(]';]i'i) 2=
rador seja 343 sera: (943) -
:l.:lljf.:‘.::::n a l':Jliz cubica de 343 ser

""-._,_‘._-___-———__

” ]fll g s . " 1cas.
{ e cu
¥ ildl'ulllls
m eblieci“] das raizes f]u
( 'l;l]'f_‘lllua [ad
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99. Raiz Quadrada. - p,,

a extrahir a l'ali'/.‘rll‘lilli_:;
drada de ym, umero, quandg essa iz "'“'I”: -'I::::llil'-
tomposto, ¢ pee *SSUTI0 conheeqy as I'illm“hl e :impl .
ros quando s3, represenladas POr numeros
0 quadro abaixo MOstra os guadpad,
a5 quaes sig oblidas pProcur
que mulliplicadosg por si me
Jrudns (1)

s e suas rnizus.-
ando quaes os nunn-u.)l::
Snos reproduzem os (Ju

% | s | A0 | 64 | 81| 100

QUanRADgg | 1 |

5]

HAIZES 2l @l 21 ; l i1 sty ‘ 91 10
QUADRADAS I 1 1 ”1 ; I 4 l'! & —l_._.
Neste quadrg dpenag liguram g humeros que q:g

Quadrados ¢ Suas Yespectivyg ralzes, ()g que se zlch:ll .
comprelwmlulos enlre dojs delles, tomo 3(), que se ilf-I“‘
Comprehenjg, enlre 25 ¢ 1 s lem sy raizes quadradas
Comprehen;gag tntre ag duelles, ; :

POr isto gl]es Nao sj

e 15l0 ¢, entre 5 £9;
sio Tuadracgg Perfeitos, A's suas l'illZl;S
sio APProximgjag MOS, a menos de
ma unidyf, (2), Conlorme g Considerym as dos meno-
Tes ou as (g Maiorey Quadradog Perfeitng que mais se
lhes nppru’ximarn; assim, » raiz (o 30, approximada para
Bnos — ¢ 5 o Para majs ¢ g
100. g;

}zl dadg, Comg eXemplg __ exlrahir a rais
Tuadradq g, 139876, Pary islo, divide-gq 0 Numero em
Classey ¢ 15 algarigy : & partip g, direita para a
E8querdy ; g O Numerg Propos & eom (pegy cfalsSﬂS,s
Podendg 5 llima, § ag. , conler megma um so
ul;.r;tr!smn..» raiz Huadrady g, un

u]gunsmos as

Numerq encerra tantos
48 classog ellp conlem,
Numerg Propostq tera ¢, i

' > Dorlanto a do
s algurlsmos.

\

(1) Este quadyp

i 0stra e €ntre g ime;j S 5
La des Madradog 0, Teilng tem Primeirgg Numeros apena
) A difrer Citre 5 o B
"Y€ B seng de ¥ i
achang, (‘umm'ohond]dd enlre 5 e i e
020 (lifr, de 5 gy de

Ade, e a rajy de g0 se
%€ menor gq fue 6,

* € Majgp do que
a Mengg de ym

a mu‘v!mfe,

== ], =

=~ . )]
L l ol
{ { ltﬂdfﬂf

l L 1 Iz t]) mawor q

5 Lrahe-s i

ll'”‘? !."-[l), ex ‘. s¢ (] a con l]
: g v .l. T 36 Y |- .

L1 H} Il[] neira  classe 1 esquerds

r

- 374
3.98.76 , -
1 13.4 e 4
ior quadrado contido ‘(:.l]]_ 9 2l 2 '4
Ul’u.‘ 2 “““-‘_” .-Ei;r & 4, como se \L..]iy —T_ : e
13 ¢ 9, cuja raiz do n.e 99. A raiz 1 269 | 2976
ica Melo quadro do n. livisio, no 169 3
lica gy s na chave de di D ot
ustrl‘l'\'i'l—ﬁ' ][;‘\'EN‘HI' 2 0 'Ilm'dlmlul'l. 2976
ok { SHREE 4 SO rada, G076
l”:';";l-gllml-’-‘i" da classe c..utlh\:t[‘]?il'_eim 2976
iillt,ulln‘cln—;elﬁ para l'ﬁslo.cliquc se- 0 !
do resto escreve-se a clas

: arismo & di-
mero imo algarisn
. 98, Tormando o nu[qlmt‘llte o ultimo alg?
guinte ¢ .I despresa-se menls . ; pela dobro do
498 a0 qual des I 49. divide-se : iro — 8§—
5 i 44 . teiro .
reita, estante & CS(|[_ICI(I{16,_,’O ([um:wnle.'.': ondente
A parle “-”_‘ lo para raiz — Ae i (1) (corresy Sereve-se
do algarismo -’l"h‘”l' algarismo da ara_verilical-o, e é 6, for-
deve “ser o _.;cgll"_(?‘ do que elle. I.J raiz achada, . mesmo
classe 98) ou & divcita do aobis di‘n lica-se por s Se;nnior do
esle algarismo (ll0 68, 0 qual ’x’numfnem que sen 30 de ama
- el soilirel 54, 1 e o diminue de
mando-se o m b 0 producto 554 e, Se o« licado
i) ando o ismo 8 é forle. e mullip
algarismo, 8, d garismo - JMery) que-mulll cundo
qubc 498 indica que f’n‘;'_l-“;e 7; fica 6:i .“',108- logo ¢ 7 0 seg
: - xperimienta-s e e 1Jo, 05 -
e o aroducto 469, menar do q T
bor 7 di o V =5 498, ficande rmando-se 0
Wgarismo da raiz. subtrahe-se de sesuinte, forfol u-se com
"0 producto 469 s g-se a classe _sé COMo Opero livide-se
e L al escreve-s 0 jopeta-Se. oMo ila e ¢ l
direita ‘dq qual escre il =3 o g e a qua
Numera 2975, Com c"i,l ki SHYATERED S it -'ii"‘.‘“lc‘?;‘q;,e.'-du.
498, isto ¢, S"I"'”'i-l_?‘-:—uercl:.! pelo l-l?' jlimlt.\ a parle 4y se escreve
gebarte reslanie ulFi\vrl{(: serd 4. D.]‘;u aloarismo e 6 qual se
sendo agora 37 o b anle inleiro ¢ wdo 6 numero 744, woducto
297, por 7% o '[u'“""lbl,.liy 74 Tormande 4, ¢ sendo o ')l Eesino
i direily o dobro L‘ldm::qmo a.tlgi“"fi‘:‘m'ic;lo’ indica ‘I)UCL;L 4, alga-
Mmultiplica por '“'SI-L..;C menor) a "-'l'[':pceil':l classe "formando a
2976 egual (o -“'9.]05‘. rresponde & ,.L'-, achada, 87,
dlgarismo (du raiz (cor ireila da raiz ———"
algiarism veve 4 direit: . has8d ‘e, i :
Hismo que se ese tido acha-s adrado
iz pm'lillu. 37 4. 2976 o producto ]Obu"l llumll'ﬂ']""'u‘f1
Subleahindo de "‘].JO numero dul% exacta daquelle.
eslo, (e mclu‘ile ’ée,l raiz quadrada
90 numerg 374, HUE Bis

ir
— extrah]
: xp]nplo cuja
ja ainda. como segufiflorfdo 0 NuImero,
101, Sl.',lln ﬂll'lluti:.: 4149369, Dispo

4 Taiz quadrada de

- T

te, ma
te ¢ forte, mas
HERD B DATURS 1B
lo niio figura o alg“'mm:'lciocinin exposto ¥
NO oxe 0 N =2 1 0 Id

o tl}(‘xo exe "‘]‘lrl:,mn—u- o caleulo com

“5 Porém, acompanhs

cmnprel:ensfm.

87 s deve-
| sua hoa
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ll'lf}(ljz ;lleiisefer quatro alearigy,
lemos + o5 € applicando o

lidoo Malor quadrado cop.
Cin 4 é 4, Cujil raiz ¢ = -

0S. porque elle (em (qua-
melhodo seguido acima,

= Elig'ill'jsnl 2
creveny p 0 que se g5~ ~———| 4 108 e
S0 [l Az sublrahingy 11 93 - :
Que a X ZEro para restq 200 P —
SE Ao ge esereye 'is e 1209 | 284069
ireita dg poocreve. 3 81 o0
reslo (o 2

"\ 1] . = ‘ ..
uﬁggg 4 classe seguin|e '
ui{im. !4; Separando o
. M0 algarisimg @ direj
lante 3 esquerdy Tt i i
JUe 0686 & nnests” 1 e
gue nig ¢ ot 1= pelo doi Wz achada, vepifica-se
isto Lo o (_M\j.-,lr_n 1o Comporiyp ‘i rd: . -
('[zass(: s Yrtsmo o, rais i wem e ves,
direitg 14 -(a;(ig‘.l-_ ¢ serg, Esm-l-w:‘;ec?lIcsl’””"""““ 5
UM glan . SCPeVe-ga o classe spoqin, 0 N raiz, e i
,- SATISMO 3 (A3 s USSe sooyj Cpara-s
& esquery hormﬁj dl,’f'llu, 3. e cli\-idg-l:;:‘n.“"‘ e ¢
q'.‘lc‘_l'al do ‘IIIO('iEI;I,fp,lJ"_.O da ryjy alclll-f(f.l p‘l)”u 6 posie
cireita da rajy o go o € 3. a Sarismo (& (20). A parle
Jue multiplicy gy ) SC4 dobro 40, 'ox‘,.n-lf]u(-. S€ escreve a
Se de 1593 $si por 3 da 1209 . esle " l.ltlf)(l g e
duulu, ohlencirlj l:.it Prosegyce.gg, ’cc-';n o]nmluclo i

e - Para rajy CXaely 2037 (-;])G Bl g

. Regra o

"M numep ot ._-me i .

: IO fntei vide. T hir ai
dogs (tl,r/rzr:'-\'r:m;“ch flwi_’l’e—.w: esse ”a wemr ads da
procurg_g, m(‘.r;-of: partip g, (Jl.lvpl'[{”””,'rlo em clusses dve
a re.s'(rr.'e;-([rf. 0 ( f["frdmrlo contid i S l'.‘u'lyl"”'d” :
Sua rajs ), Of/rr/;“ffl & ' cles? i a0 plass

- - o ! t ] 2 -

) ¥ d;rﬂm . mg%[ ey @ classe, eserependo

o ultiy, P ey

Ie g1 e :

OSquerdg 4y alya ISt rfff'w'?ndmse i

- s 2en
belo dolyrg’ gy v idindo a parte ros-

H uinte, separa-
la p[::- p("}"-’ restante

eoe spp g SO acligdg -, ’
dﬂbro E » G.s‘{.'peﬂa“ Ql![a’.ls”'lﬂ & S s l?fff' le
Y da rgf. e=5¢ pgep 2 Seguinte o rais -
Plicas = chadq e - ”/‘.lm'r.s'mo P 35
€ por efle . 0 prog O Rumep, assim f a dirveita do
Oducto oty o JOormado mulfi-
bty subtr'ahc-se do numers

(1) ES[B Cxe
Tado o yigigyg o000 foi d

B ido
dobrg g ! il

5 Pary ens;

ES MR sy .

s nu': A dirgj iy 5 B 0 cagg Partieyyyy

it ate ey, Parie 4 ESquery @ e que, sepd-
. Menor do que 0

W raiz gel

o
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Sormada pelo resto sequido da classe sequintp — se for
eyual on menor, sendo maior diminne-se o quociente
inteiro de uma unidade e exrperimenta-se novamenie.
Asgim prosegue-se. sempre de accordo com o exposlo,
alé ler exgolado todas as classes.

103, — Se, eserevendo & direita de um resto a elasse se-

guinte, o numero formado for inlerior ao dobro da raizalé enlio
achada, esereve-se zero na raiz, haixa-se a classe seguinle e

opera-se de accordo com a regra acin.

104, — Nio serdo quadrados perfeilos os numeros fermi-
nados em 2, 3.7, 8 ¢ em um nuwmero Hupar de zeros: porgue
nio ha quadrado de unidades que lermine nestes numeros: ao
passo que os lerminados em 1, 4, 5, 6,9 ¢ em wn numero par

de zeros poderao sel-o. .

105. Quando um numero nio ¢ quadrado (perfeito,
como se cosluma chamar). a operacao lem apenas por
fim exteahir a raiz do maior quadrado que elle encerra.
Se reconhece que ellaeslia cerla, isto ¢. que a raiz achada
¢ado maior quadrado perjfeito conlido em wmn numero,
quando o resto for menor do que o dobro da rai= angmen-
lado de nma unidade.

106. — Se pode delerminar a raiz quadrada de win numero,
dividinda-o pela serie natural dos numeros ald obler wm quo-
cienle equil ao divisor careqado. Seja, como c.ymnln[u—obh:-r'
@ raiz quadirada de 1594, Dividindo 15% pela sevie dos numeros
inteiros, acha-se que 12 divide 14% dando 12 para quociente,
logo : 12 12 = 144 ¢ 12 é a raiz pedida.

.

107. Raiz cubica de um numero — ¢ o numero
que multiplicado por si mesmo duas vezes reproduz o
numero dado. Enlre os mil primeiros numeros sd ha
10 cubos perfeilos ou exaclos ¢ sio oblidos pela mullipli-
cacio direela: o quadro abaixo mostra quaes sdo clles e
suas respeclivas raizes

2 | 4 | l-z:al z:ul 4
1}

o
i

BAIRES
[T

1]

a2
¥

CUnos ' il I
108 Conhecidos os cubos ¢ as raizes existentes entre
08 mil primeiros numeros, conforme o quadro acima, ¢

1
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facil obler a raj . ] 1 . :
raiz cubieca de uy - i 11543176, conforme o ullimo caleulo a
: vt n nun : y ' ao cubo. Este cubo é 11543176, con g AL :
1810 — divide-se ¢ numero em ¢lgs 1ero qualquer. Para | d‘i)ru‘ih!.n Subtrahindo este cubo das ires [pruncwus classes do

ses de Ires aiygarismos,

a partir da dire;y ; S g s
a par, ; ‘ AP0 DIGHDS item-se o resto 249242, do que s¢
olasse ter dois o me.sﬁao ::n:zsgsg;:erd_a, podendo a ultima 3":;:3::1,': t;ﬂ?ﬁ}ﬁéﬁ» nio ¢ cubo perfeilo e que 226 :l-e[n'e.;,ulnlu
0 numero ( : qarismo. Vo “4'do maior cubo que elle encerra. o qual se oblem
de algarism : 3 e i [ apends a raiz do maior cubo nagn
T IS 2 0s da raiz & : | I - 11572428 — 29242 = !
de classes, fornecendo cada (-T raiz ¢ dado pelo numero w sublraliindo delle o resto, ou : 11572428 — 29242 = 11543176,

asse um algarismo 4 raiz. ‘ sendo este o maior cubo contido em 11572428,

Seja, como ex
2 exemplo — : ;
11572498 exirahir a raiz cub;

5 (-‘lbl’(‘a ([(.’ a.fOI‘lTlﬂﬂdO 0

109. — Verilica-se se a operagio esti cert ,
109. — Verilica i iz e i somma

Dispondo o caleulo ¢ lriplo do quadrado da raiz ac iada, o triplo da

om & ’ . s idade : 0 resto deve
numero em classes de {peg %lrm" S ma pratica e dividindo-se o destas duas parcellas addic ionando uma unidade : o re
a esquerda, resulta : () BAXISMOs, 4 partir da direita para ‘ ser menor do que esla somma, . :
]Trl;:ll?:'c“hn contido na~ 11.572,428 1204 0O quadrado da raiz achada sendo 51076, 0 scu h-uﬂfﬁ:ﬁsg;
e A R N - — e WG ;g oo i g e BE G B RS E ms EE
raiz 2 sevese o tuia 3 572 o 0L Kl L Triplodaraiz « « « « o = o v o0 v v v m e -
logay da raig e, 08 1 064 4 226 Tmaanads: o e e & 5 F & 5 300 07w ooy -
lO_g‘._ll da raiz, sublra- 18 22 294 Somma o o NS 153907
ll‘?d_o 0 cubg § dq —_ 924 92§ |T o — = . T que a somma 133907, segue-
(ll' classe 1. \ direita 11513 156 |4 1356 Sendo o resto 29242 o maior cubo contido em o numero
= o i J e » D90 esenta 1"z «
'lo lr-{.h!u 3, escreve-se -__—55—2’2 —~r— ’:?2 Se que 226 rep csullj a
-mf]? ﬂjsse Seguinle, fop- A 'u ; 152 proposlo.
way 2S¢ 0 numerg L 51076 ] ; tas 4
;_F-‘-. a direjla do qual 968 " 226 110 S,:q"m[a e,:ce.rnp]o. — Extrahira raiz cubica de
Separam-se . e T . ( S s i
ullimos. sy, 4018 ol o, 456 12812904, Lividindo em classes de (res algarismos ve-sc
Imm'..w;-nﬂ;.,rl.u;:sxnrm. A 10648 102152 que o raiz Lera tres algarismos. A pplicando o (|uel_llwou
dn neo MG N ege 2152 T e ma hnix -se a raiz pedida, a
q‘f]e"d"‘.:ﬁ‘ divide-gq -—-—-——lnf,l"“__ dito aeima ou a regra abaixo, oblem-se a raiz :
'E:'l(? "h'l '1.10 e Quadrade g ) 543176 l[u:'ll ¢ 9234, e , .
formes 10 quociente (3) aeonen 12 Chada (1) oy s 0 caleulo 4 12.812.904) 234 =
ormandao-ge o ) escreve-gp ¢ divo: u 12, A parte e e ] 1Xa=12 [H20 A= 1587
que ¢ 1064y, ¢ ?'l""“"‘) 22, 0 qual se ‘ll etla da iz achada direita. mostra a8 | AX3=12 |52
3 - sublrahe. Al 5e eloy; ; g AR =0 T BRY
Mmero praposio, ,.[.gu]ﬁ‘;s:i das duas primor, Do Este cubo, marcha a seguir - 48 12 23 ;;:
& menor do que ¢ "“me?- !}92-’. Para resto. Fw-s classes do nu- para obler 0 re- 57567 23 234
18lo ¢, menpy ¢, s “0 _.?)mmdo pelag du;‘ Como o cubo 10648 sultado. On u- Gi5 007 G0 036
rEmo da pajy Procurady 572, resulty et | S Primeiras classes, mero proposto ¢ — 1 ~02
H . AU i &) . Z D] 1
fm‘mj\ direity " g, resm';olgf"lsmn que se e;}:? segundo alga- um cubo perfeito 12 812 90 =00 468
et a"I‘l.O-‘ie O NUmMepg 977 ge SCleVe-se é|.,:;cw,"“ Iz, — cubo de 234 0 "3:! : 54750
ivientimos algapin o 428 8 diveity g oo, SCEuinte 428, Para obler o = 234
i 90 cc Pelo fy: 5. A parte fual separam-se os S alonris- 1587 e
e22:q tripln Mo dg quacdygg fﬁlﬂnl & esquerda (9244) segundo algaris s 510024
’ L Y0 quadyy oy 240 da waty gy a (=i mo. acha-se 4 1058 21D0%
terceiny gy i do fﬁfé[') de 92 gy o5y A¢hada, que agora para vy :;';rlv in : 12167 164268
-ree a |." : t 'lﬂl]t s Sel ‘ H d H e I 122 Evad?
direita dg rai?:nf-l.!).lgc“!‘adn. Py If:lﬁ-vmg'ﬂ_l‘lsmn giie deve ke o teira do quocien- 109512
S Tormangg o nuﬁln:zlg‘-;u;O. eStreve.seo i te, mas lorman- 12812004
26 0 n s l ] v | l
e : » 0 qual se eleva ‘ do-se o cubo de : Jlas
() Triplo qq 24 vé-se que elle ¢ maior do que 0 numero m;iﬁi':wlnpl?i{c
20 t|u;ulmr12l:;w”;d° degg, gy, duas primeiras classes. isto ¢, maior do que I- B ﬁsls'in;
Hiplo de 4y ¢ g0 teM-Se ng c:lcmz.-i?‘ s portanto, ¢ preciso diminuil-o de uma unk :illd g st
- > @ direlta, 1.+ cotympg, & 84 e . oblem-se 3 para segundo algarismo da raiz pedida.
+ 1
|
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111. Regra. — p,,.

¥ 3 n
a exclrahir a roj: :-.u/}-"r'f;’:'/: "':',__
Tiuniero — c!f."l'd!"-sc esse numero .m” ;iﬁ::::;t;nf podendo
garismos, q partir (/n.(/u'm!rr‘ para a esq lyarismo; oro-
@ ullima classe fop dois ou somente nm {:-_/ iy o
Cara-se o maior cqlg contide na _p:'muw(f_.( (”(/rt e
querda e suq pq;- sera g rrimecro algar "'“":' :”,’-(/,,,qultl
Procurada, egep ciho sublrahip-gp da classe 0 f-“ et
¢ d direita resto escrepe-gp a classe SP”’”H. :';m} fo d
ram-se dojg algarismos g direita ¢ q pm'hf/ ‘It-\l“ s
esquerda  dividp-gp relo (riplo do quadrado ;{ pil e
achada ; q parte inleipg o, quociente sera o (:»}{i fical-o
Sequinte da pojs Ou um majs Jraco. Para pe T a1
c.s"crrwue-se-o @ direita o, "L, 0 numero assini /t; kg
eleva-se ag gy e 'S¢ ndo for mqmr.'. M’" fd" i 8
se do numepg Jormady Por tantas elpsges 4 r‘-\f/f"(:'nso e
Proposto quantos sio o5 garismos clr.r.'rrr_ff; H'? " 5
oo ser maior (g ¢ Numero f/:mmm!--\{-' a I[,,-.w?
inleira de quociente” dp uma unidade o exrperimen
novamen(e,
Assim

!)I 'oseg ne-ge
Clﬂ.\‘.\'es.

: das as
alé se fop considerado toduas

v: e 210
Jrismo Procuraco para rais ¢ ”‘,‘,.a’_
5 s, baiza-se ¢ elasse sequinte e ope

e como ficoy ditg (),

112, Extralip a rq;

: " cubieq op 8615125
d regra acimy acha-se Para pyj
113. 0 ¢

ubo de 19, 1€9, 1000, ele., tendo sempre um
Nnumerg riplo (g Zeros, Ue-se que niig serio m:lm:;
08 numergg ue, 1[31'minundo tm zeros, nig lerminaren
G um numep, [riplo (e zeros,

(¢}

1) Se verilica se o n

4 3 n
ume Udo ¢ riz g, maior cubo contido ©

um numerg, ‘ando ey o ol sp o

= SUMMingg.ge

S€ € a pjg cubica de um 6“33
Ao ey, o SEU riplo augmentado iz
" do e C2li sonnpg, Quando a "”f

" Miigp Cliho contido em o ll“"'m_o
LUy pyjy, Abproximada para menos.

- Empregando
aiz exacty . 203,

C entiig Tz
& a parte inleiry Uit pryj

4 Menos (e umgy unidip,

| i

|
|
[
l
|
|
\

Divisibilidade

er
onhece
jecto — cot ar
r objec leclu
o tem po ‘0, Sen e to
iviei |dad€‘_._, soulro, $ s fiea. sl
114, A leI‘SI?Illlﬂn divisive I. I.ll(-"o resto que [::nnel'o-‘i
S€ um SITEe GO0 s0 de o nao st feres (que 08 l!’a.
adivisio: ¢, no "':‘ de cerlos “"'3(([;3 divisibilidade.
kel g r|llf:||l'mc|u'.~; caracleres
dpresentam, che

"as.
¢ polenci
Qe S”n'\l alea-
le divisibilidade /'I(:]r“ sotl u||lnl‘f’]; ler-
3. Caracter de « Lo 2 e por 2 0S nUIETos
Vdivisive reteivels -
Um numero ¢ ‘\“,‘,;T,ll gito divisivelrs | = Bip
YiSo 0 ¢ (1), Assim. s 0 YD DRE B
: i, 8 el numetrt 82
vl e b Jaarismo de ln'.ll e, dividido l.".);im’
. imo algarisn serda ¢. algarismo.
Quando o ultim ambem 1o o e ullimo '!IL'_.'-: 872,
]' el sovis O l‘“” [am 088e (N ¢ 2
dopsvel por 2 reslo que € NUMEros : « “ivididos
foxard o mesmo. ivelg pord o8 U g gl
“Xemplos : sio divis sitod (lmlemlc 10$ (UACS
930, G638, ole. ; ﬂ““_",*';g' 471, 813, elc.,
Por2, o¢ DUMETos : o si0 2 on
: 3 s in 0 Si0. " e2o0
Mog algarismos nio da pmciwh’{i dd,-,.gif:g
a sc{ltrl!‘m],,;-ismﬂsq;]do nio ¢
3‘-‘,.(][& e o
2% ou 4, eslo qu
Y AN ar = smo 1es los :
2 ivisivel P i 0 mesmo Sxemp!
lormagay, um uumc’g. (é:l 4, (lql_\aldqlgm.,snlfo-‘é?&lﬁo, 16848,
Umero divisivel pas % s dois ultimos ::(15 . 3624,
mero formade por C’S’S:éguinles nume
40 divisiyejs por 4 o

e e e

]
) nmﬂ(‘f
il -2 sio ch

1y 0g numerns divisiveis pot

Silo hamados impares.

T |
e ivisivels p imo
16, — Sopsio Lll\l".o‘E dois ullim
2 oy &, 08 numeros cujos,

]a!GS' 0s niao I"‘lﬁ.hc]ﬂ
0
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ele., JI0S quaes o8 nuvmergs 24, 60 e 48 sio respeclivamente
divisiveis por 4 ou 22, Nio o sig os numeros : 35123, 16739, ele.,
NS quaes os numeros 23 ¢ 39 nio sio divisiveis por 4, deixando
ambos o resto 3 e o mesmo resto que os numeros formados
pelos seus 2 ultimos algarismos.

Serio dl.\'lSl“(el.S:" or 8 ou 2% os numergs cujos 3 ullimos
algarismos o direita formarem um numero divisivel por 8.
Exemplos - 8472, 65264,

. Serdo, de um modo geral, divisiye
(il_ups_ m ullimos algarismos & direit
divisivel por gm ; cumpre ohservap
qualquer,

is por 2m s pumeros
a formarem wm numero
que m represenla um numero

L MS [ Caracleres de divisibilidade por 5 e suas polen-
cias. Sio os mesmos que para 2; assim, sio divisiveis por
uié)set;tungms Cujo ultimo algarismo o for. como 3o,
. ClE. Ou, 0 que ¢ 0 mesmg '0s lerminados
em 3 e em zerps, » OS umeros lermini

Cujogundunr:;)e:(?sp]?te.nm.“’ sio divisiveig por 5% ou 25 os pumeros
por 53 gy 125 'OSL;]I man’_s pelos 2 ultimes algarismos o forem:
mos algarismos 0 fm-l-mus CHOS numeros forg s pelos 3 ulti-
5% 08 numergs ‘-'ch:;:l:lilelc. l:l;n YESUmMo : seri divisiveis por
- U5 Niinerog l()j'rnuduqs elos . s alea-
; ' : s s s alg:

EMos o forem, sendq um numepq quullqu:j: BUCEIERE
raciep de {1[;;

118. cq sibily
o e L ot (szl,-;hd(;([epr)r‘.'i. Sio divisiveis por
P LT, ,]‘] S S0mmas dog valores abhsolutos de seus
m?jat: .somm I):"Lul divy 1;;1\'015 por 3. Niio o serio aquelles
ujas 8 N800 [076iD, & dotxpio s nd '
0 | 2odelxar: 5 050
ql“tEﬂ\ﬁldh ?Unnnas (Il\'ulidasspm- 1 DL
Xemplos 2P0 85362 4 0
a sr_n'nm'i (3& O‘fll""_""fo S_u._lb:? ¢ divisivel por 3. porque
dends . 501 .3 ou.E abgulutus € seus algarismos
Identicam 05 : GTag0s iy diVisiV A
Ttdmente os numefiog - 872823 187963 rn o 1
% Cros ; 372825, 187263, elc.
. *YilD 0 siip gg numergs 87 gre
deixa de 'esto 2, megimg e
Porque a somypy 22 nip g
O Numerg Proposto divigiq

resto o LOPGUE 2@ somma 26 ndo o ¢ €
" sdJL(iluedﬁ numerg ]’I‘(i]'IO:\‘lO; 173:?2v
XA dhe peslg 15 eslo que
o por3, 1, mesmo resto
119 ~
9. Cora
Pord os nym,

cler de divg
3[‘0.‘5 Cuj

o Sszbr!id’a(le Por 9. Sio divisiveis
45 Sommag (og valores absolutos de

10 se fizerem exactamente,
entar a divigio,

N s slles cujas
seus alearismos o forem. ;\aro 0 5:3111‘0(1:?:!;:&[11[:): pcm_!tg,
S o] 2 e Y fo o foren ; e, ; ;
{ os algarismos ni orel i
flOIil':I':Ir(""iSodo n;ugmo resto que eslas Sﬂ_ll-l_lf.l;l_:.i" \l:-(.) i
numeros « 374283, 1872657, 83689 sdo divisiveis |

5 i 28 dividida
Nio o sio os numeros : 87265, cuja S?u"::-?; n'-r‘?toq iy
or ‘il (tll 0 rés[o 1, mesmo resto que o nm_neltﬁu“u} 1:cst(') i
E’Llj‘l somma 32 dividida por 9 da ? reslo 9, mesma
L D - : 3 x e h
nuwero proposto dividido por 9, ele

sibili , ao divisiveis
120. Caracter de divisibilidade por -lnll.rﬁdz(i)-; d:i;})rnmas
por l-l 0$ numeros ClljﬂS_(ll_ﬂl)l"Cl](;db :;r‘fi"r‘-t!’ﬂ- o g
dos alearismos de ordem impar —I (lt'l{:l'l A e, e
s dos algarismos de ordem par o fol Gl e i
Sk ceer se um numero ¢ divisivel por | e
e w”lu“:"' de ordem impar a partir da « ivei in"u'is-
i u]g‘:-u-mnloflc%la somma sublrahe-se :1_(.195. a £
?11;';;”([1[:12;};!0:’71 pc.zr, tambem a parlir da direila pare
squerda. L i S
@ lE\'nI]ll)IOS - o numero 137247 Uﬂ“ I.‘ail,:’l }la|:'mﬂ lpalrlirlcla
a somma dos algarismos de ordem impar.

1S s de ordem
ot 12: a dos algarismos de

abers ‘o, 9 — 42:;a - hoadidi o ol &
g g l:i— s —{::5 12; e ¢ zero a differenca (l:lll(, n:.-:
R e SaTMSl tambem o ¢, porque a Somin:

A 0 8374821 qir da dirveila. ¢ 20
0 nlllllCIqu:? ordem impar, a partil da l-l:“;;lll;‘['ir -
e a dos 'llr'lllx?i;nno% de ordem Par,lﬁlllzll'mj’l{]; t 'l' = 11¢

[k [b" '..l_ = e as duas : 2 -_,‘ )
direita, ¢ U; a d|Ih-lleﬂg-zlol.lrlltll;cro e g Qudmlt}
ivisiv * 11, logo O e M Nao o sera
g:‘tml\.ﬁle:it‘.ﬁ«d ndo o for, 0 “u"_wm.[ﬂlgbfﬁz essa (5Te-
e, ‘(ii:ili-tlo’ ];01' 11, dara o mesmo resto (
s UIVIC ]

renca.

dos algaris

3 ; aloarismos
as na dos algaris
30. — Quando a somma L i
A : v a dos de ordem par,
de ??lﬁﬁri‘lllllgll" tor menor do qu‘(.].:]{(llo;“ A Rty
de or se-lhe 11 ou qualquer mu_||1}‘)lm e i
.],Lgnld—s.,(f ,1['; que a somma_dos a Dil’n.’ iy ue sea
:ﬂ? fllcf‘i’llilel;nalior do ue a dos de ordem par,
par fique or 0¢
depois a subtracgao. e
d e 5o & divisiy
rimo ¢ o qu
121. — Numero P! L4
unidade. Desta definigdo conclu

W) Ou estas differengas forem Zeros.




— (G0 —

Lo Dois ou m

. 5 . 5 . - nos
s numeros primos de per §i, 8i0 prim
enlre si.
2.0 Dois ou mais e ros

divisor commum a iidade,
3° Todo numero Privio,
qualquer, ¢ primo com elle.

122, Se reconhee
dindo-o pela serje (
cessiv
quociente {orne-ge
S0 se fazendo e
nio se fazendo exael
maior o que o quocien (e
numero Se Premao,

Abaixo
primos. Este

amenle,

S numeros o

d i (i i il
pranes endre si, sé tém par

que néo divide outro nuwinei

E quando um numero ¢ primo divi-
08 numer
amente dos menopes

eeual ao
Xaclamenp,

08 primos (1), a partir sue-
WL 08 maiores, alé ue o
ivisor; caso em (que, a }Il\'l:
O numero nio serd primos;

ow o divisor lornando-se

SEI que isto se tenha dado. 0
AmMos uma [ahe

llados primeiros numeros

an

caleulados comg ficou acimy 197 4 &y | s
indieadg. Seja, como exemplo 21 |l o7 | 167
—Treonhecer go numerog 197 343 1101 | 163
© OrImo. Dividingg 197 pela se- 5| 47 10| 167
rlenaturaldos numeros primos, - 53 | 107 | 173
a parlirdog menores, vi-ge (ue 11 59 | 109 | i79
197 dividido POr 143 di o quo- 13 61 | 113 | 181
ciente 130 resto 2 divididg por 17 | 67 | 127 [ 191
17di o quociente I eo roglg 19 | 71 131 | 197
0. Ora, o quociente ten, de- 23 | wa lasy
erescido o o divisor gp torneg- 20 [ 59 1| 430

GO maior Tue elle, gom 50 ‘H g:. 140
Lerem o CEUACS nepy 5 - —
divisio sj(q iBonn

CXiacla, gp

123,

MAis primos enly
{hu:_h) tlelles, Exemplos . 4
Sera por |

5,

sUC-se (que 197

Os Numeros que

‘e i, doiy doiy,

)y Se

¢ primo.

SA0 divisipeis por daois o

0 si@o tambem pelo pro-

o divisiyel por 3 ¢ por 5.
‘ 7 Producto eljog
Por 3, sep

L i
divisive] POrY ¢ pop 2

151 = Serd por 1§
T i -4 G |
Visivel pop 1'{1l por 13;

H

9 € por 3, ge

-—-—_—_"“—-—-____

) Quantg a0
divisiio, Pois se

6, produelo delle

: 36 rendo diviiyel por 2 e
S, como Lambem sendo
numero 1485 sendo

sendo tambem por

s divisores rimos ; o 3,9
- el
€Conhege belos capyey, ros s

0 & necessario fazer a

eres da di\'lslhilidude.

N

i
oducto de b
A por 143 e tambem pelo prod
serd E

49 (e 13 por 3 ou
13 e por 11. seri 33; de 13 |

. 11 ou
por 11 ou 5i; de 3 por 1
39; ele.

121. Decomposicao de um nume

I " 0
. » nao ¢ 'l)llln 3
o nero, que nic V-
: — Tado nui snomina — 7
P r|m05- . S0 dLn o
€ ahteh eris divisores pr'!"?icllo de factores primos
lem um ?’l.l IO" e sendo um I"O'l ; 08
o mullipto ;€ 5 ses [aclores. s
;:f;h. ser decomposto nes-"t_:-l; de um numero f‘:t‘:”it;:;,.
f L - S POSICE 0 Sneeessit il
Para (azer a decg};;{lﬁ"\.e esse HNI;:'W E}o\:]"eno’.es para
e By = . r J
f:wlm-(_-..s.pl.ulIO"””N‘O's primos, a ,uu:r ldr’ um para oulro
pela serie :lo.;.nf ores, S0 se m!if’f{"‘;’)” Io que se eslda ope-
e s 78y & o n 2 - i -
ot '(;{"?n ndo 6 mais I’”S‘“.!.)L-n{)s decompor o nu
quando a "”-""fl'mln esla regra, var res primos.
rumlo-_’ ;3':'.‘.11'21;113 divisores ou faclo
niero 20 e

1 210
rerlical 210
4 direita um trago “?".‘f_sé oo
?1 “(]i\'[u"l(! Depois n'lqt,lull.e : e
v i f"'-'\i idad i
divisi
¥ goutslhns: 8 210 0 me-
> MW er Hos  carade ki
reconhever. .I::,‘iprimo do nunm;'?',wkm.o bl
nor, dn,:.h-." 8 Ydides © ll?\'?ilu—;;c do sci-mmle,,lo dividido
arels 1n loat do divisor e ¢ ik mero : 210 o
soar do divis L I' ixo do m A i i
creve no loga el Uivo e - 210 diid
werevendo o quocier r-se algarismo po g
maodo, escrevel g o5 R rkng por algorone:
por 2 di 105; Ou ?,ll:l"lo ‘ll que se ng“e}{; ]d:'l b q“m.li:}ﬁ
¢ : 2 dividido por 2, lio: 1 dividido por iente, abaixo do algt .
2 de 210 que se (lnl'b no logar do tluolt. R S algal'lﬁl}lu
inteiro, escreve-se sidio: 10 dividido (1) ldo dividendo. Assit ‘
vismo 1, que se dh—lo : C()],l.[,.,;p‘-‘.:lltlenlc1 Pt sl se;
e et nh]ﬂ]ll; 105. Agora (]1\'1(,[|LE S;II'ividitlo por 3 da 3 llﬂela
oblem-se O.fll‘;];',lg,[, 9. Assim, lmlnmf:qlo N tlozvllmt 1L:}]‘L’do f
e ociente e 1 de res o, licam deste .
parte inteiva do llll(‘:ﬂfﬂlﬂs 5 do "“'1]"-1::;11‘1-‘35 6. pois, 0 quo
unidades elsnnm]ll..u.‘ g bara. quotiente; s
ivididas por 3 I N .
b d“‘"]“"]? I s 105 por 3. is dlivisivel por 33 .
L!icnlc e I?Ogisln nio ser mm“"s;:‘léml'} o?c,le m"]hcl(:
el 0 35 por o, . ara (quociente. Y Tividindo-se
sty or.5 da 7 pard nidade; di silo
. =0 0 95 divic ido p_ d Vsl e l-mlu i o foi
o g e ivisivel por sie por 1 ¢ tem-5¢ 1€ .
:(én(:!o Sl dE'\ I?i:guilznle. Dl}'ule-sﬁnlh%-c pelo divisor 1
4 oS Sicah ) p{}uili‘l!l que termind 8¢
oo pe a,
a decomposicii

Escreve-se 210
AL (_lc (‘hil\'e
que serve

—_—3 Ut

7
1

—

“ A dezena (L -1 liv du) deu zero yara ( uocie e reduz-se a u“i'
Uz
nie,
1 b4 pa 1
[
| aend qll s¢

s¢ {ls que o nu .
dides ¢ somnise is que




Assim, o
F ] nl.lmero I' »
primos, ou : Proposto ¢é egual ao Producto de seus [aclores

2.0 Ex
Exemplg ; Decompér o numer

& = Lol
m slc;!]s faclores primos - 0 4 direita 415800 | 2
Vidindo 413 : 207900 | 2
41580 . . - ¥
leem-se gg quocient ?‘SUECGSslx'amenle por 2 gh- 103950 | 2
a divisdo ngo 4 cs escriptos 4 esquerda; quando aiors | 4
& dfvisor 3 - Mals possive] Por 2 passa 17325 | 3
) » Uepois 5, depoj : sd=8¢ para 5775 | 3
Assim numerg ["15800[]{‘5 Telle linalmente ¢ 1925 | 5
3“"1301-95 ou factores primmzl decompost em sous 985 5
elles, logo | 08 € ¢ egual ag prg 77 7
» - l" .
? g “) i< ]" Odllclo 11 1
1 1

MB800 =1 3 o
~><2an?><

- SAIXIXI B

ix24x3axsjgx7x>?i§i<&x7x1l.ﬂ

Abaixg ¢
v amos oulros
Para fazep-cq ULros numepgg
o : Ses v X
e EComposiedg cOm(()3 ?tl:? faclores primos
- EXercicio :

X7X13“—1Xq't .
=1X 92 X372 13,
2=2X 3 %7197 RFxAs

BT .
— Tods 0'Macio dos g

plos, S‘f{f i ‘ii\'isurcs de u',};'sn?l';fs de um numero.
Seus faciope p‘,f:-’__’f"" eqaal qq Pf'oduf; OO, rimos e mulli-
unidade. (3 ],I.‘l‘?}? augmentad,, tac s ;;S expoentes dos
eer;; ezg) Oente sup})aeit-el‘v.ﬂr ?Ue (quandg 1'1 IﬂOeule de "”5“
Dn . Seja, conyg ex;-e-(ﬁe elle tem o unidal} numero nao

SOmpondo gy o IO — ohan oo 48 para expo-
gx‘}' 8. Logo, o o, SCUS factores poir, itisores de 90.
2X3x 9 — 5, Qhumerg lolal o Primos, temos : 90 =

&= 12 A

merg, = Inclusiye 4 umh';ﬁus(ln'lsums seri (2):

3 -
€ € 0 proprio 1iu-
(1) Niip :
ductn, 5€ costumy Cserever g id
ni

(2) Prog
. ucto (g
Utz Unidide ¢ s

ade vyigyq
_ Visto como g, altera o pro-
ada um delles, ® —dos factores Primog i :

. — dlzmentados de

— B3 —

Para obler esses divisores escreve-se em linha horisonlal,
a parlir da unidade, os divisores relativos ao 1.0 faclor, assim
temos : 2

-

. .
_I\I)ulliplicam-sc esses divisores pelo 3 o \ 2 S
seguinle eclevado successivamenle s = $Zo
Polencias desde 1 até & marcada pelo 9——18 ) E =
expoenle. 1 ~fa

g = % o

. Finalmente todos pelo factor se- 5—10 | 253
guinte elevado successivamente desde 15——30 { F5w
@ polencia 1 alé 4 marcada pelo seu sk 2w

expoenle. 45——90 =52

126. Uma propriedade importante dos divisores
lolaes & a seouinte : eseriplos na ordem crescente, o pro-
ducto de dois delles, equidistantes dos exiremos, ¢ cons-
tante e equal ao producto dos extremos e ao numero pro-
posto, Escrevendo os oblidos acima, temos :

1—2—-3_-5—6—9—10—15—18—30—45—90

Assim, o producto dos extremos ¢ : 1 > 90 = 90 nu-
mero proposto; os productos de 2 e 435, 3ed0,5el8,6e
159 ¢ 10 sio tambem eguaes a 90.

127. Maximo commum divisor. — 1 o maior
numero que divide exactamenle a dois ou mais numeros
dados. O m. ¢. divisor a vavios numeros obtem-se, natu-
ralmente, formando todos os divisores relalivos a cada
um delles, procurando depois entre o0s divisores com-
muns a lodos 0 maior; mas assim a operacao lorna-se
muito longa. Para abrevial-a existem dois processos :

10 Processo. Delermina-se o m. c¢. divisor a dois (1)
numeros, applicando a seguinle :

~ Regra. — Divide-sé o maior pelo menor, se a divi-
80 fizcer-se exaclamenle o menor dos numeros seri 0
m. ¢. divisor enlre elles: porque nio ha numero maior
do que o menor delles que o divida. Se a divisio ndo se
fizer exacltamente, divide-se o menor pelo resto da divi-

e ————————
() Primeiro trataremos do caso de dois numeros.




s L i P L T TR, 5 .. - ¥
el R N ) DN Al Tt o 30 R
M= O ule s Tty

=Gk —

840 ; se es ividi
aoshun?;fgsmﬁ_l? ']'} idir 0 menor serd elle o m. c. divisor
divide-se (.Ssel ,:.i"r”j.l‘_’s- Se¢ o resto nio dividir o menor.
segue-se alé (IJI,[EI-UIO resto pelo segundo ¢ assim pro-
dente, eein tesly sek resto que divida o resto prece-
numeros Proll‘o‘slosmi\l' entdo o m. c. divisor aos dois
gUM que Salisfaca o ocxa o0 d€ ndo haver resto al-
cendo até & unidade. -a tondicio, elles irdo decres-
primos entre sj (;0'-" 0 que indica que os numeros sio
unidad : POIS 50 Lém para divisor comr .
Od el para divisor commuin i
caleulo par P
S[(} veé ahnixo,p;'ioa(?.\fe(f:.‘:]? €8 successivas dispoe-se como
@visor enlre 25410 ¢ 42!10 seguinle — procurar o . .

o s, 2, por 29
mo que se eqﬁon‘,mntg 5, algaris- 350
sor. Faeng reve acima do divi. S0 5240 | 2060 | Ju0
se 0 resty gocq CPerasdo, obtem- 9960 | 330 )
0 menop :'.:bo’-o que indica que
Entao divide-se o mencs L1507 0
0 divide-se 0 menor
guinte & diroitas oo Pelo resto, escrey
Ciente, al{-’.’:\l-fslll:?(; elfectuando a OP;Z‘"::"!'I;"C\“IEIO‘O B e i
reslo, o que indicauﬁrse escreve acima (i(‘;' :]l-sc 1 sy .
!::09“"11;10. Divide-se ;grgel' 0 primeiro restc:\clybc::y 5 3‘3({[) i I;‘-,lrl:lal
assim oblem-se 12 0, primeiro . c. divis
s ar . res : a0
:F'lel 0 Sequndo l‘cslc];“]:'l {uociente e o ,.c:t[g' .l:_,clo segundo 3‘;9.'
ividivd os myp .t!\lde 0 primeiro o d.j,l_". 0 que moslrd
elles, eros dados, sendo o ividindo o primeiro,
0 m. ¢. divisor entre

5 1 12

0s dois numeros propostos.

128. O
-0, m.c.d
obtem — PI'Ocumnd(l)Vi”" am

; ais de doig =
numeros e PG o o 0is numeros s¢
e um dnss %llﬂlﬁgg’tosa dfslpois t:ig(? L’::: é tiolagr 2 doip L5

ider : NUMeros - P ESSe m. e, divis i
Slslqmdo todos ok 1'1]II1(..1ﬁOS, € assim ['uy_gg '(/l’:!lﬁ:so!' O,I)I'HIU
tOISOr a0s numepy, umeros, ixemplo ; ‘] : alé se ter con-
meiro oo 'gegur 19018027720 o F i Ml
. 0. O m, ¢ i estes numeros o g niFs 9 P
pumero § 13560, noar Enire asle, 13860 o & "t“’f‘i’,‘fi’,.g

e & divisor propupade. o 2808 divide a 413 e Feh
3860, llIc.lllO, 108 lreg nl.lm‘ ca -“080; lOgU; 0
‘ ¢ros proposlos, € :
90 ?
129, 94 Processg (1

-__—-_-—-_-—--__—_-

(1} Este
“SiE Process v
de doig e i 530 lem g vantagem (e ge

. Operg-
Pera-se conforme g seguinte

Applicar divectamente a mai#

—s@ 08 NUMerns em Ff‘l_lf-i.di\‘i-
oducto dos divisores
(L1 r'.rpm-nh-s; esle

Regra. — Derompoem
sores primos. depois [orma-se o pr
prinios comMmuns, elevados 208 MENOTEs
prodyelo & o m. c. divisor procurado. Exemplo : procu-
rar o m. . divisor aos numeros 990 8380, 22430, Decom-

pondo esles numeros ¢n seus faclores primes oblem-se
respeclivamente :
92430 = 28 X3 X 5 X 11 X AT,
8:‘580:“2'3><3><5><1[><-13.
990 =2 X 32 X 5 X 11

0s faclores primos communs ans (res nUMEros sao :
9,8, 5¢ 11, 0 m. e. divisor ¢ egual ao producto apenas
desles faclores elevados, porem, a0s menores expoentes;
10!:‘;0,1'::2.><3><5><-1-1.—_330.

130. Quando se divide dois ou mais numeros pelo seu
m. e. divisor, 0s quocienles oblidos siio priumos enlre si.
Esla propriedade caracterisa o m. c. divisor.

131. Menor multiplo commum. — E o menor
numero divisivel, exaclamente, por dois ou mais oulros.
Dentre a infinidade de mulliplos communs (1) que
podem Ler dois ou Qs numeros o menor de todos ¢ m.
m. communt. 11a dois processos pard sua delerminagao.

132. 1» Processo. — Pela theoria do m. r:.‘rﬁnfsm'.
Obtem-se o m. m. commun & dois numeros applicando a
seguinle
ommnm a dois nume-

divide-se o produclo
roposlos. Lxem-

Regra. — Para obler 0 m. m. ¢
ros — mulliplica-se um pelo oulrp e
oblido pelo m. ¢. divisor 208 numeros p Exe
plo — Obter o m. . communt 0§ NUMeros : -lh'(J!SU [
97720. Em o numero 128 vimos que o m. ¢ t‘[HHSUI' i
estes numeros era 13860. Obtido o m. {:..drmsnr, lm-n'm-‘sv
o producto de 180180 por 27720 e divide-se por 13860.

0 — a0 producto desse numero

(1) Chama-se multiplo de um numel : .
numerns propostos ¢ se; pre um

por qualquer outro; logo o produclo dos i i
multiplo commum 1 elles; mas raramente o menor, o que s0 8 L\, uanc
1o um multiplo commum p _* serie

elles sio primos entre si. Multiplicanc

1 W
natural dos numeros, tem-se Uni infinidade de multiplos communs ‘¢




Pl NP s e

..... - 4994520600 - dividindo-o pelo m. e.
divisor, 13860, acha-se o quocien|e, que ¢ sempre ini '."ﬂ:)’
porque a- divisio laz-se ExXactamente : 360360 ¢, pois,
menor mulliplg Commum aos numergs dados.

& mais de dois numeros

i 1m
Seguinte modg - Procura-se o m. m. comma

SE M. m, commum oblido e 0

nero ; finalmente, entre esse ullimo m. m.
Commum ¢ (quarlo ng

IMEro, até ep-ge operado sobre
lodos og numeros dadog

29
E.\'emplo. — dAchar ¢ 1, " commum gos numaeros 16, 32,

64 e 128, ) m. M. cormnyy entre 128 ¢ g4 15to &, enlre os dollS
Maiores numeros, ¢é 198 oy 0 Producto defjes clh:idit,ir_a pelo seu
. e, divigap (1). Entre 128, m. . COmmum ans dois pmmf'-:l‘
T0S, @ 32 ¢, pela mesmg TaZio — 198, Knire 16 e 128, isto i
entre o segun, .M. commpym (a0s Lres Numeros : 128, 64 e 32)
€ 0 quarlo numerg 3 128. Este ¢, Pois, o m. m, commum pedido.
134, 20 Processp, Pela theop

Para isto, emprcga—sq a4 seguinte

Regra, P
Numergg — d

s

ados numeros primos.

Commum g varios

; CCompien-ge £5S65 Numergs om seus fa-

clores Primos e lorma-ge o producto dos factores primos

c uns o Commung, llectadog respeclivamente
0s mawres'

S Sxpoentes, Begq Productlo & o g, 4. o
desejado, Exemplg . procarar o m, commum entre 0§
Rumeros ajq; :

: 2 7o o 11900 | o
4620 [ o 985 3 2950 | 9
23!0 2 195 | - 2975 5 '

UB§ 3 % 65 B 595 5

3?0 5 13 13 114 7

! 77 9 . 17 | 17
1 | 11
1

Os factopes D
merog

rimos_~communs @
e 17

Ndo communs gy esses nu-
» Clevadog 408 majopes uxpnentm‘., silo :
* Y productg delles ¢ . q00

23, g2 89, 7, 11, 13.
2 S06G — . = m
05 ey . 9240, 1179 o ??3&3[’00 fenor multiplo comlj‘lu
—
10 m M. eommy
maio; (g o Maior dely 1 2 dojs numergg

b

@5 NN O N RO NN
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Fraccoes

j as No-
. ne 19 das
a ccao ordinaria. - :"'::1 (}‘l‘anﬁO: e pode-
135. Fra .gnq vimos o (que era l ue representa nma
coes ”"'l'.'l'mh“,:','m sendo —o n;unew q

18 definil-a como « da anidade.
:J:"( ”H”',\’ II(U'[C‘H L’y””'"‘ {[([ anie

30 as se
— Sio as que
s, 'Sd smia
40 0 homogene idade e a uma me:
136. Fraffg.?lels,mn mesia 11:11:1(}:'1::;;”!“”‘ R
ac““!“. 1-1-|l";f n:; ‘ unidade. Quando ltulu - 1isird, AR,
B ks ¥ liram @ mesma uni i que tambem se
ey ‘rtlicm‘ disto ¢ n(“"’b!-’m,‘le[onarin, isto ¢, a
palmo, ele. ; a mesma unuiuc{e'{lfa S ey e o
reliram a llll]::tljdi\'isﬂo da unidade, |
uma mesma §

il
denominador (1). Assim —
i » lenham o mesmo g ki3
Sario que A telro NA0 S0 fmcg.ue.- e
b "m‘,‘;'o £, 4 ”'i do mefro lambem nao o sao (2).
como T da vara e gl

e o as cujos
: — Sdo aquella
- rias. Sé neradores.
197 oes propri 1© 0S nui :
137. Fracbg sd@o maiores do.ﬂ:\ntm" uma ou mais
(I{!I]l’)nl”"“}OI"lll“-‘ fica dito, represe ek
Entio, pelo -

3 —
o idade, como : =, s 3
partes eguaes da unide s

pois o
. ' merador dep 4
T e————] fio, lendo em primeiro |°g:"m°mT:_0 & 2 lé-s0 meios,
Al 7 310, %Y & er =
Iy R T n‘l.hlil‘.'ﬁD ordinal ; se est numeros simples, ncﬂj
denominador com a ter s¢ nido ¢ nenhum dos a terminacio — aros;
S€ &4 — (lergo, cle.; e s, di-se ao dvnmmnﬂ(l"r.‘ onze avos, clc.
SRR et Tate am. zmc::‘i;wo e dezesete avos, tres ¢ \bstractos, devere=
I -5€ : : em f
Rasim. <7 ‘@ 7 loem Szir quanda os .“"mums]r::ﬁllft unidade.
- s e, idas & mesmyi
2) No e:-m:;l;:;nﬁ us‘“,“ceﬁcs veferidas
mos sempre co




el g

— 68 —

138. Fraccoes improprias. — si, aquellas 1“:5{:3:
denominadores sao menorey do que os g '|“.”| de
Estas [raceges Goulém uma ou mjs unnIuEh:.sl:.l en
UMa ou mais partes eguaes dessa mesma unidade.

139. Conversio de inteiros em fracgoes. -
Converte-se um inteiro em fracedo, transformando-o tl"l
uma fraceio impropria Cquivalente, que (enha pare
denominaop um numero dado.

; i vacedo cujo
Comp exemplo, SCI0 : convertep 5 em uma fmccdolfltl{f'
denominado seja 7.0 enominadoy dudg 8 7; (I|u;m[.0 aon s 8
rador se o ghlom mulliplicandg ¢ nleiro pelo dcm{"{:l“
i b ! . T n
dado; logo, a raccao Impropria equivalente g 5 e Cf
: v g sLrit
elleito, dividind, 35 por 7 oblem-se “ quocienle 5, o que mo;w_
que uma fracesq representa o quociente da dimsuo. do nu
rador pelo deurmtinmior.

S - : 0-
Regra, — Converle-se um inteiro em Iraceiio, cujo den

Minador geja dado, multiplicandg Inteiro pelo denominado
e dando o produclo comg humeradop,

. 140, Extraceso dos inteiros, — py(rahem-se 03

raceiio dividinde o munl"“"l.“.I

Pe€lo denominggg 3 e inleira (o (quocienle repre-

Senla os infeirqg Tacedo e o resto dividido

H_ello denominadop — 4 purte fraccionaria, propriamente
ita.

. Exemplos, __ Extrahip 08 inleiros 4 [raceiio L? Divi-
dindo gg por 5 oblem-ge 7

« - ol
is o M parle inteira do ‘|'3”[“en1['(:
€ 3 para reglg; 5 © POIS, 0 numep de inlciros contidos n2
fraceao e assim (emgg . gL oyl
<

g a
9 : m» tomo resullado, Seja
fraceao T Extrahindo 08 inleiros, lemos ; 2

1
- T-
Esi L. Alteracges que soffrem a5 fraccoes. —
sleoestudo baseia-se 0 Seguintes lemmag (n: :
. e fraceges T1e tem o megme denominador, Al
Serq a qufe lu:gr maiop meradop, Assim, enlre as frac-
. . ’ .
7 MAlor ¢ egly ullima

-—.—-—-—_‘—-—-\_

(1) Lemmy ¢ umg Proposie

cOes . 4
Goes 75e

fils] 'econhecigy Como verdadeira,

[

— B —

sma unidade esta divi-

' s o mesma unidac o

o S Ay gy ‘les eguaes, sendo que na

dilifﬁ.‘:l’:‘“‘::1“:.'1!'3““‘“ numero, 7, (IUI]N[l[ll_‘h '-)r_,:luliﬁs ﬁmn A !ullu 4

v . " . ] Iqs; S H S, £ ; b

ima (¢ =S¢ malor numero des : s3G5 partis,

ll:lulllg]nt :3":%1:. E'rtau'io, lendo-se lomado menor nume I

s g - 3 ..
3, plira a primeira, ¢é ella a menor

2, 9 rador
14 ° De fracgdes que tém o mesmo numerador,
I o frace j
“ 2 : 4
maior serd q que tiver menor denominador

ior ¢ esta ultima
, mauor ¢ s

| e

9 9
0 P =
Assim, entre as fraceoes : = F
4 primgira, 3 ids si dividida em
- meCl-'ml d-[ ":iltr(?e::ailprimcira fracedo a qnl!d[d:iayiﬁ&i\‘it]itl:l iy
artes og k. na segunda a mesma uni ade g GLSiRirh s B
partes eguaes, 3‘ E-Ill todos os casos lendo-se S e
o § o 3 2 ima s iores riflonci il
g“rl]"lle.[;CIl:'( (L;ll.l‘t-g que ’.14 da ‘u“II.l]:l. sendo mﬂ::::lgg, :“ e elmelvn,
lmnb(k:r'n 0 serd; ao contrario, sendo me
esta serd a menor,

erador de uma
143. Sommando um numero ao”mi;?;:iiw.
[raceao ella angmenta, sublrahindo ella

7

rador, temos —

ta A ac¢io; sommando 3 ao numers a

Seia = a fracciio; s heing da-L. conforme o 1o Janims »

fracgdo maior do que a primeira de ':"»_’1 & o nuiliero 2, temos
| Cen

Subtrahindo a0 numerador da l'mt‘kl_, conforme o 1.° lemma,
) =
3 fracgdio menor do que aquella de +,

. , racedao um
144 Sommando ao denominador de ”?:;(;;{l:(t ‘
4. ‘ . i .
Numerg ellq diminue, subtrahindo ella aug

0
. 2 r-
. acedio - somma
Com effeito, se ao denominador da rt‘;qd‘}] uu'g"ﬂo menor
y Sy it
Mos um numero, 2 e BEEia, Goees 7;0 subtrahirmos,
. 2,0 lemma; # i
irtude do 2. . esmo
do ue aquella, em "2“ acedo maior, em virlude do m
40 contrario, temos : 7 [racca
Cmmg, =
0 ‘aceao
» uma_fiac
145 Sommando a ambos os termos :j; sublrahindo
Propria ym mesmo numero ella augmenta,
ellq Aimingye,

f. 4 nrimeira
08-= 4] 3
’ rmos, lemos -
Seja ’-:, sommando 2 a ambos os te d

fallam

% A Serrundﬂ

el ; Para ser egual & unidade e ‘Ill bcm virtude do
o quellia,

Sendg esta fracedo menor do que aq




2.0 lemma, segue-se que a fmc’r;ﬁo % ful}a menos para ser egual
4 unidade do que & fracedo -.}; logo, 7’ augmenlou quando a
ambos 0s seus termos SOMmAamos um mesmo numero. E_';lll_’""“
hindo, ao contrario, diminuiria, pois %- ¢ menor do que +» por-
tanto a esla faliy menos

unidade.

146. Sommando o ambos os termos de uma Sracgao
Lmpropria um mesm

0 numero a fracgdo diminue, subtra-
hindo ella augment,

or do que a primeira, porquanto
e —f’f e esta de -,-j- e, conforme ©
enor do que =; logo, «a segunda

n0s do que a primeira ¢ menor do
que esta. Ag contrario, sublrahindo g ambos os termos ©
Mesmo numerg 5 lraccao impropria augmenta; com elleito,
Seja 3, sublrahindo 9 4 Ambos 0s termos, temos =, [racgio
e —: 40 passo que 1‘ excede somente
de T esla l'racqa@o sendo 2

fmenor do que =, conforme o 2.0 lem-
ma, a fracego + excede mais a upjg
maior do que egly,

ade do que -, logo €
1477 Mullipllicant_lo O numerador (e uma fracgio por
i MUIEr0, & fracedp fio maior esse numero de vezes;
rllVldll'ldO, 40 confry menor esse mesmo numero

excedendo g unidade de me

ario, fieg
e vezes,
f

Com efleito, seja a fraceio i; m
Por 2 temog —g- Em amhos 0s Zasn
dividida em 7 Parles eguaes,
caso, % lomou
fraceso @

ultiplicando o numerador
S A ‘mesma unidade esld

48, evidentemente, no segundo
“Se duas rezes mais"'pm-les, logo a segunda
duas pezeg maior (g

i a que a_primeiva. Ao contrario

dividindg ¢ numerador poy o temos : 2: om ambos o0s casos &
. 0 LI} . ’ 7

unidade sty dividida em 5 partes ’

dada, A

eguaes, sendg que na fracgido
dessas papq, | “d segunda, -‘.;3-, ApausS
€288 menog partes, logg o fraceiio 2 ficou duas
quando se divigj, 0 seu numeradop pé:l‘ 2.

v 7 lomou-ge 4
duas oy duag 1

vezes mengy

do que dquella para ser egual &

: na fraccao
148. Multiplicando o derilonnn:;g)‘;“'ilﬁwl:.'o de vezes
i raccao fica es : \I'0
. ro, a fraccao fica esmo numel
I;? ’“3]‘“ d?\%mﬁdo’ a0 contrario, fica esse m
menor; ( ;
de ypzes maior.

3, multiplicando seu deno-
Effectivamente, seja a fracgdo 7 idade foi dividida em
4. no 1. caso a unida :
minador por 2, temos X 8, logo essas parles sdo evidente-
%4 .8, ; tomou-
4 parles eguaes, na 2. os casos 1o
m;)nle duai vezes menores, € como em ambosse que a segunda
se 0 mesmo numero dessas parles, scg?;—cira Ao contrario,
zes menor do que a B agora
fracao ¢ duas veze inador temos : =; ¢ claro que, agora,
AR R 2 partes, ¢
; vor 2 o denomi ] i em 2 partes,
{cl:d‘fl;g? tel da unidade, que foi apenas div ld[ii a unidade foi
- ! 40 -, em .
duas vezes maior do que na fracq‘l(: pcm q(fle a unidade foi
« S .
e ; logo as parte : o
r em & parles; ; waiores do qu
g“'g'gﬂ n'nquelia fraccdo sendo duas vezes w
ividida

SIa) € em ﬂll]l)OS 08 caso le“do" e t n ldo 0 mesmo nume-
1] S Q1N L] ume
10, 3 r - - T
|Iessas ar ue- . raccao ; duﬂls P
3 3 i tes Seg e-se (|IJ.0 a Elt.g‘.d e € vezes
l 1 2

maior do que .

de
T bos os termos

. g dividindo am \
lcando ou @ ; i0 se altera.

dj" o M_t:}[;gi um mesmo numero ella nd

uma fracea

nerador por um numero

Com _effeito, mulliplicando o nu! mulliplicando o denomi-

gt : logo, multipli-

i nero de veze ol e o,
elle fica i:ss?_ "“Lssc numero de vezes -ZLneDividiu e
nador ella fica termos ella nio se allera. i g
ﬁando i (:imero il Lo S numg:cm de vezes maior;

. ¢ i lla fica esse nu d g

HRBEGEl B j0 sollre alteracio.
dtv1du_gd_¢3 i denonﬂ.n.}%z termos ella nio soflre alterag
logo dividindo ambos 1

ixtas. — Sio
150. Fracgoes cgmplexaswsozoﬁgx:ta
ﬂquei[a's cujos lermos sio composlos,

S+ )y &~ g2
e —  b+2
54/ s

- imnlifi-
151. Simplificagao das fracgoes. — A simyj

jec rmal-as en
io das fraccoes tem por objeclo fransfo
cacio das fre (

“t‘ as f?l[“)lfl e h” maos sejam numeraos ’” fImos

1 A aru
entre si; e, nesle caso, 1slo ¢, qua

-.]l\:_'ﬂ

T T

R —

= i
"“.'J




__‘E-‘-

~3
=g =

€20 820 numeras primos enire si diz-se que a fraccio ¢ —

: irreduclivel.

iy Simplifica-se uma fracciio — dividindo ambos os seus
i lermos pelo m. c. divisor entre elles. Ou, o que ¢ O
| mesmo : dividindo os seus dois termos, successivamente,
14! pelos Jactores communs a elles, os quaes sio factores do
H| m, ¢. divisor; porque lanto fag dividir um numero por

u‘u{ro como successivamente pelos Jactores desse outro.

Seja, como exemplo — simplificar a fracedo : —+ que se

f;‘ n:“ée”dt:zj l_f:;oq;flfll(r)‘g, -grm'nlmn_tos e cincoenta e ulr;ra avos.

i seus dois lermos ¢ : 37; dividindo

ambos o0s termos da fraceio por 37 temos : ,1—_9, fracgo
>

""(lli}\'ale_nl‘e 4 proposla e cujos termos sendo menores
telhor idéa se pade fazer do seu valor

9, 3 "
20 Exemplo. Simplificar a fracgio ; —0

s —— Procurando
~om. e. divisor aos dois ter 0050

mos temos 2310, dividindo-08
Yor 2 z - a ’

por 2310 obtem-se a fraceio —L. Dividindo, successiva-
mente, ambos os lermos pelos 1f‘ac!.or i e
lambem 1—;- s primos, oblem-s

152, T " N
formacio g::lif'?c:-[n.agoes da$ fraccdes. — A trans-
equivalente q oui(r(ams tem por fim — obter uma jrac¢as
seja um numero d t; C"-fﬂ C_fenam.mador' (ou numerador)
lransformacio ég o Para applicar o processo geral de
seja irreductipel f§8fl{]c,l al que a fracgio a Lransformar
a0 d'«‘fl'mminadgr‘ cﬁldl!r}enlc a transformagio refere-s¢
visiio da unidadcc?g:. 0 fim de referil-as 4 mesma subdi-
transformacio se d,."f"“do"ds hemogencas. Para que @
necessario }ue 5o Y sendo a fracedo irreduclivel, ¢
denominador dq ﬁ.‘-”%ﬂf:‘lmador dado seja divisivel pelo
formacdo nio pog ?L.gﬂ.o pProposta, do conlrario a trans-
mada, POce ser exacla, mas somente approxi-

{ 19 Exemplo, T
i - Iransfor w4 ;
denominador e mar a fracgiio = em oulra cu)@

. " : ja 91. Sep s le " e
| ])lopO.‘ilﬂ ']'l"-'dllt.'li\'gj ~ “(10 9;(]1\ l-‘al\..el por7ea il'ilC[:'llﬂ
X ans ormacao I“-'J(IL' ST (,‘_\"dCE“--

—

Regra. — Divide-se o denominador dado, 91, pelo
denominador, 7, da f[racedo proposta e o quoctenle, 13,
munltiplica-se por ambos os lermos desla fracedo, 0 que
nio?lhe muda o valor, como sabemos. Assim, lemos :

4X13 _ 52

wX13 ~ 01

.’ .
e esla fracgiio ¢ equivalente & —, lendo para denominador
o numero dado 91.
.o B ;
2.0 Fxemplo. — Transformar a [raccio g em oulra cujo

denominador seja 121. Dividindo 121 por 11 a _divisio [az-se
exaclamente dando o quociente 11, logo ¢ possivel a transfor-
magio. Mulliplicando ambos os termos da fracgdo proposta por

; 3% 11 a3 _ ; ‘ :
11, lemos @ —2 "~ — """ fracciio equivalente & proposla
 lemos : — 15 ¢ | proj

e cujo denominador é 121.

153. Reducc3o das fraccdes ao mesmo denominador.
— Tem como objecto transformar fraccoes dadas em oulras —
equivalenles e que tenham denominador commum. Para com-
parar duas ou mais fraccdes ¢ necessario que u!lus se acher
referidas a wina mesma unidade fraccionaria, isto ¢, que tenham
denominador commum; d'ahi provem a necessidade de uma tal
transformagio, para o que existem dois processos.

154, 1.0 Processo. — I 0 mais geral e 0 mais convenicnte,
porque fornece para denominador o menor numero possivel.
Sendo necessario para transformar fracgdes em oulras, cujo
denominador seja um numero ‘dado, que esse numero seji
mulliplo ou divisivel pelos denominadores das fraccaes FImIns;
¢ sendo conveniente que elle seja o menor possivel, ¢ claro
que o menor m. commnum ¢ o nmemero que salisfaz a essa

upla condicgdio. Uma lal transformagio faz-se pela seguinte :

Regra. — Para fransformar fracgbes em oulras
equivalentes e que tenham um denominador commurm
— procura-se 0 m. m. commurnt aos denominadores das
fracedes dadas, divide-se o, successivamente, por csses
denominadores e os quoctenles respeclivos mulliplicam-se
por ambos os termos das fracgoes.

; oo M & B ———

Exemplo : redusir as fracgbes — g5 €gp @0 Mesmo
denominador. Applicaado a regra acima, lemos para .
m. commam aos denaminadores 5, 15 e 21, das fracgoes

5




o [ T ne a g v w Iy (‘H“'-
dadas, o numoerg 103, Dividindo 103, sm::.\?l‘\nliﬂllq oy
por s, por 135 e por 21 e ru:_llll|nltva|l1th 05 (uueic .n lisl:l‘*‘
‘peelivos por ambos os lermos das fraceoes Prapanna,
lemos ;

1]
3 %21 8. 3 X7 _ 28
= == = i - = - = o e
55X 103 * 45 15X7 105
6 __6Xs 3
2T s T 105

. ; ” . pim | e ]
Assim, as novag fracedes, Cquivalenles s proposlas,
sdo respeelivamente

63 __Qi;_ _ 30
105 105

105

155, 20 Processy. A
ambos og lermos (e ciul
08 fh_-nomimuloms de
reduzip ¢

Mulliplicando ambos og
producto dog denomi

lulliplic:im-sn, sncm-ssi\'nnwnlllf:;
4 uma dasg [racedes pelo pl‘O'“']' y
lodas ag outras (1). l-,?;um{: 0 -
N ~ ] i i

dor as fracedes LT .l
Y st ]
lermos de cady fracgio 'L‘? -
nadores (e todas as Oulras, resulta :

B - 3xioxa M5 . _& _ axsxoq _420 .
BXI3Xa = 575 % 45 — 15X 5% 2] 157D
6 6X3%15 A

2 XX =
E as fracegeg lr

ansformadys gz, respeclivamente :
945 420 450
1575 1575 5

1575
¢m por fim obter
les equaes da uni-

1} Este Processg tam 0 g

i froian : 10 grande Inconvenionyo de conduzir geratmente
i fraceies CUjOS termgg sin rcl:utiraum;-nlu consie
fue os tienominmltwes §i0 Dumerps

Yavels, silvg o caso em
Producto &

! sk, porque neste easo 0
O proprig 4,

S Primos entre
M comnyy, a4 tlles,

5. SO se
. wros dados. ¢
anfas ha em oulros ml?::.:u-ns ¢ claro g
dads (1), o mar quantidades Iu_m\ll hant 0 mesmo deno-
hodendo M-m-]gnlmulrI“ilﬁf;ﬁes ql""!Lj(].G‘L-s dadas nio tém
sn'|nnlm':m.~»t;‘;. isto, quando as .fl ‘:te“\'cnl ser transforma-
minador, p L commum, primeiro s lenham um mesnio
denominadol ; equivalenles ¢ (quo se o8 numeradores
S o ol ‘dhf"“'[[n 0 (que — son:nza”r"'['u;nz Exemplo :
. g 3 " 5 . =
dm}(m]“”'u!m;}rn‘ﬁlc o denominador comn
e dd-se @ so :

sommar as lraccoes :

= a0
15 =

B 3 ___1"'_. -+ . T

_;_'7 - —? o

35 o0 agl

. ; numero

. le nma das pm'r:r’rl{n.\ .lvr:.rhlr(l)mo meso
157. ;\u_ caso f‘:l forma de l'l'ilff_lii“)= l..:""_) — maulti-

z'u.lr,!z'r'n.— Sl ‘lllll. Ou. 0 que ¢ 0 ”]!,;,-,-,T;u. sommia-=

tnominador 90””“10 denominador da fi wsultado para :

e ? ’;!’e(lrzof{:fmm'mlm' (/unrfo-";‘;” ﬂ;f,lo.cfa JSracgdo.

5¢ o praduc s ominador comniun baixo.

fe\’:?g HITJ( :: ’g(]ur(:n(l!:h? 0s inleiros e [raccoes a

i _ 8xTth _ %
e ’ .
e B g B
8 _glqd—d— .
axasH20 _ 169

s fim

oes — tem por fi

- raecoes s da unidade

B e Tt e e e --

158. Subtracfglur'ﬁo tantas pat |c.[.‘= “Gublrahir guanti-

sublrahir de um%ul‘m" St se podenc n.c'egq-u'ios para se

antas ha em outra. 86 3 NOCCSSAria, PATE 2

H-uijn-lldis h‘llOtfrm’l(‘ﬂS, ¢ claro que caies que cllas ilor:

i]! ¢S ll)].] = | ll'u(_‘('au (_\[1“‘(" [ HHE ,l.in() dpnonlll}.ll 1 1‘-

Cliectuar o S &, que Llenham 0 1 h‘. denominado

]'If)“]ng'('ll"“s? ISI? (-5‘1‘1 fracedes nao Lc lni\'{llentcs que 0

and S Y i au ’ T

Em_l.mm; (I[ll.'.lglsrgn‘nam—m em Outl‘:ifﬁlo- Uma vez refe
lgitllllll-ﬂ:;n l’l‘l.l‘i; depois effectuar a operag

Aliam, pa

---"-—-—___

fonarias.
ilades fraccionaria
) Partes eguacs da unidade ou unidades fi
« - A




“"*:"""—'---’-’-‘/‘-kr..\'!-\....:u-«-_-;‘-.‘,p,l;-..);- » T, e o

ridas ao mesmo denominadopr — sablrahe-se _r.!o :mmcr}a-~
dor da fraceao minuendo o dq Sracedo diminuidor, dando
se & differenca, como denominador, o denominador com-=
g G ; i)
mum. Exemplo : subtrahip — de T' Assim, como'licou
Ll

; b a8 g ;
dilo, temos : = ! 13

T=%

..:[:_-,

9 W= &t

159. De um inteiro subtrape !
a0 inleiro a forma (o fracgdo, com o mesmo denomina
dor que o da [racedo; ou, o queé o mesmo — maultiplica-
Se 0 inteiro pelo denominador (g Sraceao diminaidor, do
rroducto sublrahe-se o numerador degiq fracgdo e ao reslo
dii-se Para denominadoy o da fracedo. Exem plo : de

v . ! :
L subtrahir <. Applicando o regra acima lemos (1) :

-se uma fraceao — dando

1)(7_-:2_ _ 5
ooy

160. Multiplicagso das fracgdes. — A multipli-
cacio das fraceges apresenla {reg casos, como a dos
numeros inteirgs.

.. 8L, fe Caso, Multiplicacio de uma fracgio por um
Inteiro, Multiplica-se uma fraceio por um inteiro —
mulliplicando-se o goy, numerador por esse infeiro ¢ a0
Producto dando-ge ¢ denominador gy fracgiio. Exemplo :
Seja o multiplicqn por )

4. Temos, para producto :

a9 1 ¢
x4 19

5 5

e l(mm pﬂ‘ello, devc;mlo 0 producly formar-se do mullipli-

,ﬁ:,],;e(:.oczg’":l ”,‘m““i!m('j'ﬂdm' formou-se da unidade, e esse
SC0 A somma de 4 arcellag asnnne £y el

ducto gepd lambe I llas eguacs i unidade, o |

Vo N a sommy de & pap as 208 4 [raceio
multiplicando, logo, temos ; parcellas eguaes 4 ¢

_‘_‘—‘—__—-—._

Possi(l}-l?:félfﬁ.ﬁ:m%;n;?'ﬁﬂ & de uma fracggo Subtraliir um inteiro, s«'l_':"
Ul maior do gy o illl('l‘z I 'm"-"ll(!ﬂ,quahmo  fraceiio o Impropria e el
3 0 10110 el dgngmuinn o5 entio, do Seguinte modo : pudtiplica-
e do numepggp da n”"'_"IO"_ da fracean minuendo, o produecto subtahe-

dor dessy rmcl;un, dando-se 20 resto o mesmo disnaitigtas

= inteiro por uma
inlicacio de um Inle e
° . Mulliplicaca _ e & GRiar g
f cirqic)b. %orﬁg Eroor-dem. dos jmr!oref J::Hlsflfg ek bl
r'aceao. v opi. que 0 Tes Ilad by
g , s, @ preori, (l 2 : siro pelo nur '
producto, v cm‘?‘fl'o ép_ mulliplica-se o infe :csr?{O N
”m?"wdm(;!m ;‘}‘o e ao producto dd-se o me
rador da fracg
nador, . .3, 0 multiplicador
ot ia 5 a multiplicar por 4. roduclo
i a unidade, logo o proc

N . d l!”i}'”'
o arta parle X arle do m
conlem H't?:t Lt.l.flfﬂ-';e:];: }J'CS pezes a quarta pa ]
devera conter [

i
arta parte do mu

. : nar a quarta p v eali
3] is, basta tor - 4, '@ repe "
it Ptam Olt;tfcl (lhljgbl:!lll dividindo 5 por 4,

liplicando, o S

roductlo serd :
quarla parle Lres vezes; logo, 0 pro
X3 _ 15
& 4
a coulra.
licaciio de uma fracciio por oul

ra — mulli-
= » por oulra
raccao qualquer p os deno-
O ni ht‘lcg.do q : swradores ¢ 08
P‘Il!”l-'l’(i:f‘; j(i.elg;)écli\'&mc“le 08 nUMET:
plicando-se

i — a multiplicar por
inadoves entre si. Exemplo : 5¢j@ = :
minador ! S

-%-; temos para producto :

-

163. 3° Caso. Mullip

3 2 axa o

5 X7 T 5X7 8

; —_——

i 2 @ntem em si duas vezes

' g g . { ter lam-

Sl e sleryve 4 -oducto devera conter -

: da unidade, logo o pro weltiplicando; para 4

bt e Lo oglin lo mulliplicando e re-

bem duas vezes tnl nar a selima parte do mulfipiioando ¢ e,

tel-o, pois, basta Ol’l‘omar o selima parle do midipliguod ¢
Pﬂlil-i'z duats ue:f:s' menor, 0 que se oblem

lornal-o sete vez

: : ultiplicando ¢ :
inad or 7, logo a seplima parte o ¢-lando duas
" r s iplic
denominado lipndo esla setima parte do mullip
; repe

i’ & Lo 10S 0 pl Odll .
Xl"s lslo € [01 “a“d 1 du 18 ve ¢s mawor, Lﬂn S clto
v - 0 t .
2 ?

3 axe _ _6

X=X B




164. Observagc’;es. — 1. Quando as fracedes a
multiplicar veem acompianhadas de inteiros, reduzem-se
esses & forma fraccionaria e depois entio efleclua-se 0
produclo. j

L) producto de uma fraceiio por um inleiro, e
vice=versa, ¢ maior (o que o mulliplicando.

3.1 0 producto de duas fraceges ¢ menor do que qual-
quer dellas.

1G5. Divisdo das fraccdes, — 4 (ivisio das
fraceoes, cuja delinicao ¢ 4 mesua do n,o 75, apresenta
08 mesmos tres casos (g mulliplicacio,

Di 208 12 Caso. Divisiio de umy fraceiio por um inteiro.
ll_\‘:dr,e-[sc umia fraceio qualquer POr um inteiro — maulti-
Plecando o inteipg pelo denominador da fraceao divi-

dendo (1), Exemplo : dipiy;, a fraceao - pelo inteiro k.
0 quociente sery pois : "

L I 3
[ TJE‘—"?‘—-——::—._.
9 X4 20

Com elleito, o dijv
quocien(e lantas vy
contem o (nociente
Hasli-nos lomay
Mmero quag v
Seu denoingy,

idendo, fres Quinlos, devendo conter ©
©F quantas o divisor contom g unidade,
4 vezes; logo, Pra termos o quociente,
A quarta paple do dividendo o fornar esle
o ezes fienor, o que ge oblem multiplicando 0
EOTPor quatro, confopme ¢ numero 148,

167, 90 e . -

Paita div%i&?s‘?- DE\;I&:_&IOIIB dmnteivo por uma fracgo-
inleiro pely [ o Lo oy uma fraceio, mulliplica-se 0
o Pl Iraecio givige, werlida. Exemplo : dividir
4 pela Jraceap

= 0 quociente. pe s ficou dito,
serd : 7 I ¢, pelo que ficou
4:-%-‘:_!1}( _E:___: 2:3 :
o b
_“_7-_‘——‘—-_
(1 Ou

dividin ;
RiRisto "“‘—'é‘-“‘-'i<i'l.'?-rolft:g']iiﬂfmr d:l fracedo dividendo peto inteiro,
: = e v 5808 dols mogdos T e A, ekt
COMo consequonejy; 405 Hypyepg ey !'I:IE ellectuar a operagiio result

- 40,

— T~

3 g H Fe20S
deve conter.em s1 I.mi:nls:lzlf:-‘? ?
Uivisor (res selimos €O
livisor tres selumos Ct oy
. amlas FeEC=i anidade: q, o divisor ¢
o quociente fllf-lllvln‘e ruaes da unidade; lo-l.:-'; Syl danied
unidade ou parles .IE‘-,.:;-te da unidade, 'U?:ulv‘ o e,
res rezes a ..s‘(:mﬂ,; eih‘mn parte do r-llfz‘;.:tg;'l,.lé DO s
e s u..‘[e; ‘h-;sla-nos fomar a lerg ,’. e s
iis, esle numero, bas iy S
i L c,'cs A terga parte de i ¢ -3 I s
Yrepelil-a sete vezes. ! o 4 :
I - lor da fracgio
' anr wocienle sele : ik I
ity ey l(ﬁgog que mulliplicar o nw
rezes malor, |

s para quoviente :
por 7; logo, temos para

s 0g
I/ -
A

3 ~ 3

P
: it A
Com elfeito, o dividendo,

eefio poroulra. Para
ip! se a fracgieo
a dividir

P " " '.n 1

168. 3" Caso. Divisio dlll,_“id :r;lm.’![piu:a- :

dividir uma (racciio por ou '.},'cm. Exemplo @ seJ
dividendo pela divisor nver )

. (4
= ficou dilo € :
: : ienle, pelo que
5 por—. 0 quocncnt‘, p

21
3 9 3 e 10
r—_—= 9 3
B = J s
0 7 ‘ienle
. onlem o quoc
i Jividendo, tres quinlos, (lzi‘llhmmlvm partes
Com elleilo, o l( IYIO divisor, dois s'.l.',;]n[é;u duwas vezes a
lantas vezes ij“}“l‘ff!’ ora, dois selimos ‘fo contem duas vezes
eguaes da ;llll;lul‘“‘;:!—'l,u“: logo o dividend s
selima parle da v oK < fomar a4 mela
aselima parle do quociente. denle basla-nos ton ¥ Lornal-a
Selima ) ;. pois, 0 quocien e Iml‘lL'- e 1 a7 ol
S ok, | 1':31'11‘u.~'-t.‘lllﬂ o Hd se oblem lornando-
do L]l\'lt[ulldu,.'lue\ nolade do dividendo
sele vezes maior. At 3 oy virtade do
it Ur—enrr genle,
duas vezes menor, logo s¢ |5X391im'1 parte do '-]"m“wl::l'?e
. SCHNI sl selima P
i fraceio represenlando par esla sel .
168. Tsta fracelio “Z- wociente hafa tmm:un"m 147 se oblem
para termos [qdog [‘]ue em virlude '1-]0 u.;] o quocienle sit:
sezes maior 0 ¢ 7, log -
sgl(; -‘f-l'.(.!b ]“h._? numerador por 7, 105 pacedo divi-
multiplicando U .. i . owodiclo da frRCS
3%7 3 [T R
5XZ 5 N2 1B « invertida.
dendo pela [raceio divisor

numero

acompa-
ges veem acom
fracgoes ¥ cionaria, €
z0. — Ouando s g fraceions
1 img' 10b's?ry?)§ag.pdumﬁ1-lse pgses @ formi
nhadas de inteiros, 7! s

depois opera-se como licou dilo

3 Jlova-se um
170. Potenciagac{).v; (li‘,olu‘;(;t{ie”lm o
polencia qualquer — efe

- uma
raceio a
a fra ,; jernas @




e e i

|

essa potencia. Exemplo : ¢

levar a fracea i
. . cao — o cubo. Pelo
que ficou dilo, temosg : ®

_171. Observacdes,
7 (u‘fabo, € tambem ‘uma frqe
@ base quanto maior'é ¢ grao da polencia.

A 8e as fraces
el rcduzgr(';?-? acham-.sc acompanhadas de numeros
e sl ce esses Inleiros @ forma fraceionaria

o0mo ficou (ijfo, Seja como exemplo :

elevar o nun 2
ere §-LE. ;
+ 5 @0 quadrado, Assim, (cmos :

2 0
(3 + —?-) = (._'_7_) 17 98p
] 5 .

172 Rad' T e
Sfacts IClaca -
I"."-""-"lfl-se no sngu;ﬁwo,',wwfl\] I‘Ellféurm(;no das frac¢oes
ceedtle é equal 6 pore da o A tw A rais d g

fru als ¢ : rais de um quc
pela do divisop ». As 0 MESING grio do dividendo dividida

Sim, a raiz i
i fracedio -:_ g > Araiz de um grao, m, qualquer

-{.-’1 Toda potencia de uma
¢uo, porem tanto menor do
9

n
m a _-'/ a
b _-HJ —
V b
&apresenlam-ge L

173. 1o
po[n!n(".ia;l ptcr?nsl?; 3 gk ooy
ol S perleilas do o i
nesle caso, g yn; s : '
) CB40,  rar U Lz a extrahie, Obtem-se
7r nominadop o dz'uz-dinef:” whindg o do n.t;mm-mlm"tf-' a d’;
plo: extrahip o rai

o q I"'i”l .
etra pela seq DRNE
cla sequanda, Kxem-
[ %4 qaad,.“da '8 4 1§ l..\ 2

Na pratic
€S casos :

€ 0 denominador sio

7

e : 125
Assim, temog « e arais cubica de g
i
9
20 9
== Yoo B
3 125 = —.

e 343 7

(1) Chama.ge theoveing 5 um

a4 proposies
Posiglo, cuja verdade se demonstra.

— 81 —

- 3 - ot e
174 . 2° Caso. 0 numerador nao ¢ pote?ﬁ:quﬂ%? f;slc:\
do erdo da raiz a exirahir, porem 3_(105\0;1 r:r'a BB
Nesbte caso — extrahe-se approximac amen (f} n o
a rais :fo numerador e exactamente r; do denomir )
depts divide-se a primeira pela e adrada e cubica —
Exemplo : extrahir as raizes — (quadrs
o oy nlio :
das fracgoes - € 4 Temos, ¢

2 ) s i )
ey R Vg B

3 120

rado contido em i

Visto como 2 ¢ a raiz do do maior cubo con-

maior rm‘dil
& B R B
numerador da primeira fracgio; ¢ 2ab

tido em 11, numerador da segunda fracedo.

. an sil 0=
175. 3° Caso. 0s lermos da fm.cr_::ui)_ 'm{gcqi‘;O [?El.‘iﬂ
lencias perfeilas do grio da raiz z.l.fgtégll‘é.ul‘rﬂ‘(‘fll'i"“'
¢ necessario (ransformar-se & fl‘uli"-ll sia perfeila do grio
lenle e cujo denominador seji potene !
da raiz a extrahir. ultiplicam=-se ambos 08
Se ¢ a raiz quadrada = ’(’)‘-}’:":.”"ﬂi}:,i’?1),'o que o lor-
termos da fracgao pelo sew denom he-se a raiz @

- (s exira
na um quﬂdrado Pef:fe’w’ ¢ de '(l)“no 9,0 casn. S¢ ¢ &
ambos os termos, como ficou ([l;0~ s termos da fracgao
raiz cubica — multiplicam-se @mo0s 0! .

? : um cubo
r. o que o lorna
pelo quadrado do enominador, 0 q ambos os lernos.

perfeito, ¢ depois extrahe-se @ mw; ada de —. 0 de-
Exemplos : 1.0 — extrahir a rais quadra feilo Tn‘mli‘ihli--
nominador, 7, nio sendo H““d-.l.ador i oLr! olle, assim
cam-se ambos os termos da fracgao P ’
lemos : e

fermos,
Extrahindo a raizequadrada & ambos 08
temos :

2

T Rt

= i =

‘m
{

= i

(1) Em virtude do n.e 119, isto piio altera a fracguo.

il




20— Extral, ra rais

cubo perfeito, (o

. T i
cubica de =, Nio sendo 5 um
mos que muyl|j
[raccao pelg qQuadrado de 3 oy

plicar ambos 05 lermos da
9% e assim lemaos :

3 3 3 ni ]
V 3 =1/ e :l/ H ==,
A 332 o

176. Observacso, 1 L ' .
se h‘:ulsl'ucrrm:n- 5} (ln_-ur.unin.-n]ew da lracedo, clji iz se an?‘!
EXliahir, om yypg rotencia epfoifg do grio dessa raiz, !""""'.‘f '
ultiplien aimbos og levinos (g [raceao por wm ou mais 1
elores primog (e 10do a forpgg-g volencia perfeita. lxem-

- . anr
A oceasives pridica e que pal

Po: extrahip iz el

4
cujo denamingdgy

b i R s
ade 7 lemos : & — - lracg o esla W
i 4 4 b
¢ culg Perfeito, logo -

3 3 ___ 1
VisvIz=+

As fracegag Portanto, wm cqso particular
das fracegos ord M que o denpminador ¢ uma
bolencia de gy, g, 10 fosse este foelq fque di logar a grandes
Simplificaenoeg 0 caleulg, g Cousy :;I;;uum leriamos a dizer,
I'O'S.“"I“? a8 regryg relativag ag 'Ceoes ordinarias Ihe sio
applicaveis, 4.4as orandeg Yanlagens consiste no modo de
tscrevel.gg suhslituindn-se traco g raceao por uma vir-

. Jaseado no Principio fundamenty] (f, numeragio.

10 Primeipg algarismg Csquerda (g virgula representa
iun.lf]'r!‘,l""q’.*o soundo degengg U unidades oz "pex maiores, 0
C:: 09_210 ({ﬁ.ﬂllﬁgﬂgﬂ U unidades epy, Vezes maigpeg, ele., ao passo
l(','oe . o8 o ESuerdy gy Virgula, 4 direila di-se o contra-
ulnitnd?’ ];Hmu?un dlgarismg 3 divcita (y Virgula representa
(l(-.‘(‘i;?w[:‘ roez vezes Nnenores, do Que unidades oy represenla —
e t,m'czﬁ%undo nonidades gy ygyq. ™menores ou cenlesi-
do traco da frauq':eczmyuesim-“s' ele, Assim, com o '"‘“hs“wr":;:g

¥ «l { 1 T qin: Welreve-

COmo um numey, inlcl-iﬁol.l THE, o raesio decimal escrove

178. Egep

ever uma Sracegq
Primeirg exemplo __

decimapg Siio,

inarms, S0 @

decimal, Seja, como

3790
strever g fracedo - -_'.'__, que se
1000

Seleceniye ;

millesimos, Ohser-

18 : trog mil

1) Considey,
1) UBsiderangg., Como ymy Sommg, tonforme ¢ . 13,

v

- e

—if =

har=
mposta em |

os que esla fraccio pode ser decom]

Vemos

cellas (1) :

0
~ 2
3720 _ 5000 . —40—3— + oo T 1000
o 1000 1000 100 0

—_7 I
( 1000
Ou, simplificando-a :*3 + 10 +—_—-100 1

2

‘dades, a vir-

is representando i learismo

¥ ot ;llg‘mllilm']'gh? ]]nosf'o a sua dll:'.fll[‘:)-'[(t;]wi i direila

guls dove Hm" C-O 12(&:;103, deve ser US-(‘;]:P-\ cmﬁff‘simos ou

L re e il 5, que reprosen nos: finalmente,

R T mu--bL?uu-nul"t.'S do que decir u unidades dez

JHliadgs da wiis T yresenla m:!.'r-srriifl_-\no,l fraccio dada
el gl ?, qdll)n (llule cenlesimos ; assim &

vezes menores

9 = .
csuru\ru—.‘il} i d: 29, f"]Cl'ﬁ“ dl‘L‘lma]
Para escrever uma (}e.r;t)minadw‘ e
- — L4 - 1
i Weg {a.'nleil‘o — -\.'U’I’P"f"m'-sf‘fz do numerador
sob a forma :(L u;rt separam-se f[i ;;5;8,.0 clennmuj’_"li'.’.’ .
il ol ”.'-.‘l,,,s- quanlos ceros wlf numerador ||qu ’U
tantos algarisn " de aloarismos | O.., 08 € sia esquerdd,
Quando o "“"""n, 1a-se escrevendo -US cmbolo as casas
. " ela-se e e s e
""““‘”“’"“‘!_:im’:{fi.cm-llc-se com (‘:i:}nc}ros inleiros.
: amber : ara 08 1
:i(tlll(lslcf)qltlt}lltll!;ll cémo laz-se para 0s
L« LD ]

» :p s0b a
cemplo @ escrever so

50 o segundo exemplo

180. Seja, como seg

3
- epao : ———
forma de inteiro a fraced 1000

harar
o s que s¢
. -, ois lemo | S hia
& hioge € g 3[J' L'-dell'jmlos ZCI0s (luﬂz.';ﬁlble.
isereve-se, ¢ r 5, islo @, fan APiSNOS C
ircila lres algarismos, i s alga ]

ot d”l'mm e -a!gcﬂlolmo 37 so tem clm:aliu%liu;u- que ?',Ji’,l“z
™ llnnounnndoi', m%?o a esquerda, © Pilu;l']llt'l'du d:n_\'n‘S“ o
ey oo 00 Té om0 zerci’nlll 11-11105 : 0,087 waes (1)

s i "eve-5 e VIR il
“JI.ULH“"" cs‘c:(:. f“l{‘Q:'lO pllopl 13 a.SS ém“ucwa decii
que mosira ?lu a ‘11'gf frtiE IPDOQORS 10

Abaixo damos g
que lhes correspondem :

g KT8 0,004781e
37 €= 0,008; =rano0s
Lo =743 55" = %0003 o

e
. as [racgo
imaes — @

(1) Denominam-se — numeros decin

e8eriptas sob a forma de inteiros.

s decimﬂes c




181, — 0 pr ;
. 1 e Gt o
o 1 cscre\{:\]?glﬁm]“ tnverso, 1sto ¢, dado um numero
pois nio se lvm‘m‘lig(:]:) :l forma de fraceio ¢ facilimo
S LTI ue — esere : o
Supprim Crever o numner o
t!r{c;e se!]t:f({?a“(}: f'?(jllla e dar-lhe para (/eerf}iiI!f:t?U:{{C; l:t’: :{
e el -iqsﬁgfos‘(fj?(os quanlas casas (1) decim.aes
a form e ol Como exemplo : eserever s
83,72 eﬂod(J(:]g.‘][;c-"“,(“" 0s numeros decim:]u-s : L(}bfi‘['l-\ 'l{”"?‘l' [',
) 3 ; lUIIIOS, "“Sllcﬂli\'umu“[(. e £ oy,

LA IV a1
100 * 1000 * " 100 * Too000"

1.8-- i imn o — ali ] I
Ll’;‘l hti' {3 ([e um r
tmer

Anles de qualquer exemplo, d

abaix d i
aixo 0 nome de cadg ¢ HNos um numero decimal e

asi para melhor comprehensio

»
qed 1 8 8 8,4 § ¢
- $ |

e 5 8 8 2 a o g 7 8 9 2 3.
& B BN B B & B B o 5 p oo
E 5 & 8§ A& = 5B = 8 B B @ @
8 = =g 2 =2 o 6 By o =8 =
& o B S5 B 0 5 B & -~
o @ @ QB H Lo g5 W o @
& @ 5 5 28 £ 8 8 &
£ [=} =) =t = 3 w0 =]
g w m 8 & 5 = B
i~ =. @n 5 - b4

= B a5 B

] g 8 & & B
= < =
A g =
B o =
a 2 2 g
w - — iy
= = o
3 g &
His B
=]
w

arle infeip,
A inleira separadamente (2),

denog
dando ao POIS @ parte dep;
s numero . L”nﬂi comao 1 ]
visao da unidag, @ lerminagio pelqy; o a3
5. ¢ que elle contep, wa a ultima subdi-
CJ4 0 numerg doe; i
. o e . =
¢ CICo unidace, ¢imal ; 375,048, Lé-se: tpe ani tenl
Se: trezentos ¢ setenla

ultimo algapism.. © Juarent ;
garismo 3 a e oilo millesi :
me fraceao cujo n‘lil::'tls.cnfa mme"“'mogles”nm"’ vislo como 0
2. exemplo : ler o numepe 4s 373048 e ¢ ® 2 numero decimal
des ¢ solenta o cingo g oy %57 Lisc: 4 onominador ¢ 1000.
ilesimaos, vi : s bres ou tres unida-
cenlesimos Visto 0 ullimg ), Uos e sessenty o Salg Bl MIHL GG
08 millesimos algavismo & dipeqt "7" cenlesimos
: a, 7, representar

1) Casas dee;
Mag — g;
i 2) Parte inlcirn-d- ki
eelmal a que egy ad

s nlg;nrismns it esq
2 % fue esiy escripty
ireita, d

.
. .|ucrd.1 da virgula.
Squerda da virgula, e parte

184. — 2.0 Lé-se lodo o namero, independentemente
da virqula, como se fosse inteiro, dando por fim a ler-
minagao relativa ao ultimo algarismo decimal a direita.

thssini. o numero : 37,8549, lé-se : irezentos ¢ selenla e oilo

mil, quinhentos e quarenla ¢ nove decimos millesimos. O nu-
mero do exemplo do n.e 182, lé-se : 3 trilhaes, 758 bilhoes, 615
milhdes, 678 mil e 923 cenlesimos millionesimos.

185. — 3.0 Applicavel de preferencia a0s numeros de
muilos algarismos. Divide-se o numero em classes de lres
algarismos a partir da virgula para a direita e para a
esquerda se ha parle inteira, depois l¢-se cada classe com
a denominagaio que lthe é relativa.

Exemplo — seja dado o nitmero 37
87 mil, 429 wnidades; 503 nillestmos,
83 cenlesinios millionesimos.

186. Escrever um numero decimal. — Ila
lambem Lres meios, conforme dicla-se :

187. — 1.0 Escreve-se a parle inleira e depols a dect-
mal, separada daquella por uma virgula, de modo Tue 0
ultimo algarismo da parte decimal represente unic ades
da ultima ordem enunciada, tendo-se 0 cuidado de preen-

cher com seros as casas que faltarem.

Seja, como exemplo, escrever o numero — trezentos e cinco
wnidades e mil selecentos e vinle ¢ nove decimos millesimos.
Escreve-se : 305,1729; vislo como decimos _millesimos perten-
cem @ quarla casa decimal ndo ha necessidade de preencher
com zeros. Se o numero fosse : trinla ¢ selc e oilocentos e vinle
e cinco decimos millesimos, seria necessario preencher com
i zero, a esquerda da parte decimal, para que o sew ullimo
algarismo represenlasse decimos mpillesimos € 0 numere sera
entiio : 37,0825,

188. — 9.0 Escreve-se 0 numero como se fosse inteiro,
separando-se depois d direitla tantas casas decimaes quan-
las correspondem @ denominagiao dada ao ultimo alga-
rismo.

_ Seja, como exemplo
oitocenlos e sele mil lrez
denominagio sendo de centesinios mi
4 quinta casa decimal, escreve-se 0
inteiro e 4 direila separam-se cinco td
temos ; 28,07306.

£29.50162583. Lé-se:
625 millionesimos e

. escrever o numero — dois milhdes
enlos e seis cenlesimos millesimos. A
llesimos, correspondente
wumero como se fosse
sas decimaes : Assim,




189, — 3.0 Quando-1¢

8¢ 0 numero seguindo a cada
_ classe a sua denominacio

T esereve-se-0 enliao como ; [;':r_’—
MOS acima, isto é, comyp se fosse inleiro, separando a di-
reita 0 numero do cusas decimaes relativo 4 ullima deno-
minaciio.

Exempld

EsSerever o nume;
01s il ¢ selecentos e doig nil
,“5‘ dois il ¢ Stlecentos e daojg i
.},“, millionesimos corpe
a direita do nume
ecimaes ; assim, t

0 — quinhentos e selenla e
lides, oitocentos e quarenta e
Wionesimos, A' dunnunn:u;;!(:
spondendo a sexin casa decimal, separam-se

ro escriplo, como se fosse inleiro, seis casas
Cmos ; 972702, 842702,

190. Theorema, — Um numero decimal nio muda
de valor escrevendo zeros i syg direita.

Com elleilo, seja fumero decimal 0,37 — escrevendo
ZEros suq dl_rel{a, lenios 0.3700; as fraceoes (que correspon=
dem ng Primeiro ¢ gp segundo nuimerg $i0 equivalenles, como
vé-se abaixg -

37

—_ 3700 gy
100 ™ 10000 = 100 °

191, Theorema, Para multiplicar ou dividir um
numero decimng| POT uma polenciy (o dez, basla :uulnr:
COm a virgula pary direita oy para a esquerda lanlas
casas decimaes quantas siao as unjdagdes do grao da
polencia,

(Zulp elleilo, Seju o numepy 37,685 ; and
SUCCessivamen e Para a direjla, lemos
mente 37485, umerog egye

ando com a ‘,],-.gullﬂ
_ P 874,85 e g 4 oo
% 5 fagil voon W08 Valores crescom de dez e
:lez v fzfefa,ymno ¢ facil verilicar, 10is o algarismos represen-
a;_n lva‘ Ollﬁhlde df:z em dez voges iores, gy eserevendo-os sob
a forma de fracedo, Andand fom a virgula para a esquerda 0
Loptmu:l) dit-se, Pois temg? . 3,7485 e 0,37485, numeros esses
cujos valores decrescem g dez em dey go um para o oulro,
S, (i e = -

192, St!"l)lﬁﬁcrfgj_uu dos numepgg decimacs, — Opera-se
£OMO hara as fraeegeg ordinarigg, (a acecordo com o (que
licou dito e, O numerg 151
193. fieducag o n
ou fracpdes (
nador — iual

ando g 5y
acerescentang,

atlé que[_/t'qur:m
l .

; wesme clcnom.v'n.m/m'.——Us numeros
telmaag reduzen-ge 10 mesmo  denomi-
- SUmero de egens decimaes, islo ¢,
~Er0s d direjiq dos que tém menor numero,
CYunes gg Rumeros de ousas decimaes em

-

P

f;

= i =
e que o deno-
. 541 se reconhece q e & 0
G s i 0 no 154 s : ‘o de casas
Operando-se ‘1o dotimal de maio A0 numero de casas
Hinuter ¥slativo 13% outros, e que EUW‘{,‘L’S ?JS termos da frac-
e - Sl sonde a mulliplicar 'do m. m. commum e
cteczmi‘u.'{»‘ cm'?(.;'lfluncicnle o mesino denominador
gdo rglativa pelo quo smplo : reduzir ao icou dito, temos :
! ) : on U0, LETI5::
o . oou, Bela A ocdos relativas 10
0s deciimnaes :__-37"0 0033. Com cllvilo, as fracsdes
37,4200; 8,5270 ¢ 0,0033.

vy
= el
arae 832 33

v

100 ° 1000 10000

; ividindo-0 suc-
. 'es 6 1000. Dividindo- 08
: ninadores ¢ as fraccoes e 0
. . i aos denominad s outras s
0 m, ni. "'mmmtiios denominadores da?or ambos o0s termos,
l:OSSl‘\';‘l]‘:]L‘IIl]ﬂu'sl;;'euli"os multiplwa”d" I
quocienles res
temos ;

} 33
35260 :
374200 85 ' )
';l;UUO 10000 10000

asnt 08
qma inteira, tem
3 tas [racgoes sob_lf"‘ 1r:smz::im:1.
Escrevendo 0,003, conforme dissen
37,4200 e 8,5270 ¢ 0,003,

OPERAGOES

‘os deeimacs
fenar numeros '
a ot o pepen-se uns
O .—Para L i
e Addiqigxom de casas dc.r,lm(;flz.w D casandin
= i ) o g e dam
/ 4 ""!,” 3 0: {:m de modo que as virgu! iy bl o
oo dos onl " anidades de diver be. e dtitts Cas
e Sommim-se (:.\,',,[g;‘m-;,,srrpruwnch p :?{m
IHHHCI‘OS OSsen [ 3y 2 Sarrid )
r!ccimaes'/qmmm.s' liat e wma das |

e mesmo
eoes relalivas ao
Islo equivale a reduzir as rl.ni;&::-c?ﬂ]?nfimel':r 0,37000
denominadbr, como sabemos, ¢ som s 0,375 42,5985 4953800
I'IO]HII!II( ot C air 08 decimaes 0,375 o panen
vores, Exemplo @ sommau 20
756, o ———
SHOR, licou dito. egualando o i s 4%,94556
I dms]mm]“-mi :1::::]::1G|L05, obtem-se para somt
¢ de casas ¢ somni

— T
N e 7 i

s

_.=c,
R Al




i

. 19) Subtrac¢do. — Para sublrahir numeros deci-
r.ngu-,a— equala-se o numero de casas decimaes., escrevem-
-;q 08 nfmmr'os de modo que as virgulas se correspondam e

pera-se como se fossem inteiros, separando ao reslo

lanlas ecasas decimaes
A8 casas naes quantas ha em un s {ermos da
sublracgao, ¢ um dos te ‘

j‘.-acg,f,l::l :l:['l?:f’::e’ como na addicdo, isto equivale a reduzir as
rador da fracedo aI?."“"‘S'“O denominador e subtrahie do nume-
& silp o ;II"- : nm‘lendo 0 da diminuidor, dando -
T 2 “,l:l_lulllllm(]ur commum. Exemplo : sublra- 32042,
o ¢ 97,4275 o numero 8,056, Dispondo como na — 300
pralica e operando como ficoy dito, temos o reslo : 84,871

196. inli =
decimfes“_‘fltlgll_cagao. — Para mulliplicar numeros
H mulliplicam-se comao se fossem inleiros, se-

parando-se ao product ;
0 lantas cas ] NG
em todos os Jactores., e decwftfwb A

427

L]
=W

(4]

dnwistgnfrirl::l\;‘nlp :'1.muI!iplirrzu- 0s numeradores ¢ denomini-
Comms dax J.et.gutés ‘l_elnlwas._ Com elleito, seja dado — mulli-
serd oblido 350%31}1,9.5'?. Pelo que ficou dilo o producto
teriamos : 92 A U070 = 2,02400. Sob a forma de lracgilo,

O (A

;..)2 575 _ 832X 575 909400

: - - 202 S
00 ™" 1000 ™ 100X1000. = “Togo0p = 2:02400-

197. Divis3 N dicitas
G8R0E. A consid(?r?l}?_ Na divisio dos decima s ten 05 . €3

198, 1.0 Cas =
mo numero dep ?;'——'Dw'de"do e divisor ém o mes-

asa i N -
mem-se qg Ui"gu!asedz'su decimaes, Neste cuso — suppri

inteiros, tdem-se os numeros como se fossem

Com effeil
e ay 0, su h !
mulliplical-o por umg potent a8l a0 dividendo equivale &
polencia de dez, correspondente ao nu-

aes, confor 4 .

: do por essa’ ne o n.e 191, logo o quociente
a virgula ao di\-FSOPe;f“.I{O:en01n de dez; qu,n“(h) e ﬂ.ul,p,.ime
uma polencia de deg, o (uivale a tel-o multiplicado tambem por
080 0 quaciente ficy d(il\l'l'lc‘lr'?jleme a0 numero.de casas decimaes,
E" ¢laro, pois, que mulli']JIIie,?Jl’lm‘ essa mesma polencin de dez.
eSO nUmeroy o quaciente nio so g c"90 € © divisor pelo

199. 2 e altery,
. 2 C v )
Casas ‘lL'Cill‘me;l 33"'0 dividendo tem major numero de
que o divisor. Este caso reduz-se av

-

“dente a uma fraccio. cujo numerador ¢

e e . S SN A

precedente, pois ¢ [acil lornar pgual 0 numf}l‘ﬂ d‘f casn'v
decimaes do dividendo e do divisor, escrevendo zeros a
direila desle. até que ambos Lenham 0 Mesmnio "f""(-'ill?
de casas decimaes, depois do que se supprimen Elfi;ms'
gulas ¢ opera-se como se 0S NUMLTOS I_O,h,foznll-nmtml«;:
Na pratica. porém, se prefere operar do hf:ll:I.l ll i
supprimem-se as virgulas (sem egualaro nltlll.l..l‘U ( 'ul ;r,:u 'Lo u
decimaes). dividem-se os numeros como se / N Icci‘-
~ e d direila do quocienle separam-se lanlas casas ¢

©maes guantas o dividendo excede ao divisor.

porque esle processo for-
approximagio correspon-
a unidade e c{

y ' ario egua
denominador uma potencia de (lu.z;—_— ('Jesmc?obdi\'idn?ndo
a0 excesso do numero de casas decimae

sobre o do divisor.

Prefere-se operar assim,
nece o quocienle com uma

5.7k ividendo len-

Exemplo : dividir : 36, 472629 por 0-"1’:15'00 (‘]]111:;11tt11'ilg ke

do seis casas decimaes e o divisor quatro, . -y

i | pividindo e separando @

uma approximacio de 5 O o e, ot

i T F 1) S
direita do (quociente duas c.-ts."l.?_rieum.ms, lemo |

approximade alé cenlesimos : 6,33

200. 3.° Caso.— 0 dividendo tem naenor‘lrlrull'::ﬁf&dg
casas decimaes do que 0 divisor. Neslle_ rlll?)(; 1'%,(50:1';5;_:6"’
numero de casas do dividendo e d-o |l|\ :’)is !Sl‘lp[)l'ilm_‘lll-
lando zeros a direita daquelle numero.t ep s sappaRel
S¢ as virgulas ¢ opera-se como ¢ 0 nu £
mleiros,

, quitte obler

sego do n.o 199 permitié
m)u;rminmqﬁo desejada, bastando
PP ndo, de modo @ dar-lhe

vceda as do divisor t!c
acio se desejd

201, Observagdo. — O pr
Sempre o quocienle com wma approXIE
accreseentar zeros @ direita do dl\'nlh.
Um numero de casas decimaes quc

Linlas quanlas easas decimacs de al?l):'(:).\icl:;]ml“o: dividir
obler par .jenle. Assim, sejn _como ©¥& até deci-
para o quoc . yroximado ate dect

) 3 rap ;
22,5 por 7,35, devendo o quociente scﬂg] ecimaes de approxi-
Mos millesimos, isto ¢, ler qualro Cassd, ©5 . ¢ decimaes do
Magdo. Para isto o dividendo deve ter mmbl 4 sun dircita cinco
que o divisor, jsto oblem-se acerescentando 3 leim-se 05 nuMe-
“eros; depois supprimem-se as virg l'tms't g :'im;te geparan
08 como se fossem inleiros € & direita do quocie

Se & casas decimacs. de-se
eros sio inteiros, POCET

2019 r o s num C aximado.
202, — Mesmo quando 08 m quociente approxima

Applicar este processo para obter u




¢
%
%
y
]
{
-§
| &

- 00 =

Exemplo : diridip 29 7
ahj:ml\-i?u.q,fl’e thf!r == Por 7, de modo « obler o quociente com
Para islo, f,""-’l"'.c. millesimo, islo ¢, de fres casas decimaes.
Ze105 (-ll'l;ll‘-:q'(‘lll fff‘a do dividenda (22 acerescenlam-se lanlos
{|11(’_||!i[:}ll‘l‘ o casas decimaes de approximaeio deseja-se para 0
goci ]m;‘ - l:.b {m px(.l“l,!ﬂ em queslio — (Iu-]m]"q divide-se
dem_)_mms ]:":i‘)‘.}:ialﬁ_n;lt;-se ﬂ,;{ilicilﬂ. do quociente [res vasas
A - Isl ale a multiplicar ¢ dividi ienle por
mil, o que nio o altera, Ry G
Assim, ohlem-se 0

millesimos, uocieale : 3,142, approximado alé

203. Potenciaczo, — Sendo

ducto de faclopes eo i polencia um pro-

' UG — 1301 14 ety | .
polencia — multipfy, ALS—para elevarum decimal a uma

: ca-se esse
veses quantas sio as unid,
rando ¢ dire

decimal Jor si mesmo lanlas
e e rdes do grio da polencin, sepi-=
gl ulll'ph'crr(lm- ){'J;OOI m,'ln lantas casas decimaes qran {as
£eros G esquerdn [fﬁrmg;c;"}“l! @ polencia, completando com
or necessario. Assi ! -

) teeessario, Assim, 0 (Ui

drado tem o ¢
uplo dus cosns dno:
tem o triplo; eL(f das casas decimacs da base; o cubo

Lxemplo ¢
(0,37)r = (lj 97 X 01:; c_harm- 20 quadrado  0,37. Temos
Some (U,,:ﬁ)n_.___ 0 ;37_‘ 0'1-55-';9' — 2.0 glecar ao 'r'u!w 0,37.
a0 cubo 0,07, T‘»‘ITIO‘; : 9.—:1 ¥ 0.37= 0,05065. — 3.0 elevar
- 1 (0_-01)-1 =0,07 ¥ 0,07 % 0,07 = 0,0003453.

204 R B

="t. Radiciac3

fracedes ﬂnlinm'ﬁsa?' — Todas as regras relalivas s
applicam-se s [-].f“;.i‘ S €as0s previslos nesse estudo,
U8 raizes nos de(;irﬁ'atl’gz gﬁf;l|-|;}ns;;qssi].]]_ ira exlinceao

£oes ¢ operar ¢ L2 Yasta dar-lhes a'/Jbr-mn de [rac-
ticar Omo ficoy ( ' J

- - s z ’ A / !
Como se segue ; 1lo; mas ¢ majs simples pra-
C}O--
V. = Papg
: (que ) '
perfeita do gy 11(13 . UM numero decimgl seja polencia
0 numero (o ooy p“'_"';ljuug 8 exiraliir, ¢ negascarin ntio
rie o ar, U8 CASAS deCimaas oty 7o ooLSSATI0 G
Oal’ ai. q extrahir, Nig f[lll‘l'n"l-r”?‘“:{ﬂ divisivel pelo indice
fecimal seja potencia porfaicl” J4CF que assim sendo.
sel—o-n_ttnnm 6 faci] dic‘ ‘|1)u leila, mas o sen b k2
potenciagio, Popianyg. o " PECer pelo que ficou dito na
qualquer de yy I'Illll"l(‘;‘l[)]‘lllla extrahir a raiz de ym erdo
suas casas decimane 1: o SCCIMAl — 16r04- 2 g
centando = ‘"'"-05',::'i”:;ir({{:'us“ml pelo indi{:earzrf :?ri’;i”’::.:-!(i;fif
¢xlrahe-se a raie co:;ou; depois supprime-se g virgula e
= =S¢ 0 numer SO ! bl :
‘mero fosse inteiro, sepa-

| p

«0 de casas decimaes egual

ran v direita da rais wn namelr ¢ eqt
oo dice da raiz ).

as.que o numero conlem divididas pelo n
a raiz quadrada de 3,635 Para

ixe ¢ 1 Extrahir la de 3,6 i
i g g s de 3.635 seja divisivel por 2,

que? numero de casas decimad ivisivel por
indice da raiz, aecrescenlasse um 2eros ug:;n‘_l l;m;:;l 3:‘6.,],:1[]);
isto niio allera o seu valor, vislo como evos, .lI£ ir vint % e
decimal nio lhe alleram o valor. :‘,ﬂlp]!!"lillllll Of‘lrii.ioge‘s'.c'p;\-
tahindo a raiz do maior quadrado conlido ‘J“’l“)l(j}{] e :qu -
vando 4 direila duas casas decimacs, islo c: n:.l("\i‘h"ldol ;:ou!ido
numero encerr, abtem-se par raiz llO maior quadrs
em o numero proposto : 190 . ‘ N
9.0 foxlpahie a vaiz cubica de 35,4223, 1\;.'531"_0:-:&\%!:]&\1:112;?
zeros @ diveila para lornar 0 numero de caani ll:ﬁugl‘lr:\llindc; .
vel por 3, indice da raiz, supp,.qm!ml_n a \1ltl;_,u %,’q .01;'1‘; g
raiz de $45422300 e separando d direila della tres casas
maes, temos : 3,280,
‘acesso nos conduz —tanto pari

206. Observagdo. — Lsle 1 eghgp 3 e

raiz gquadrada como {mm raiz uulm'.:' O S o Beooh-
approximacio desejada; para islo ndo lemos | S riamed
cenlar — (anlas vezes dois 2eros quanlos ,'9.1 c..m"l. "; i b
decimaes e approximacio que quiserine ’):m..; u]wn;'i'snws
drada; ¢ tantas vezes lres :m-os,.1|1m|‘lloslflil :_.m“u_.? ("lﬂiil'i‘l.
decimaes que se quizer de approXimigio p.n.f’a .1.u. s
Exemplo 1. Ohier & sal quadids e com aPDIeS Lk
40 de win cenlesimo. — A APProOXIMagao €e to mais do que
Fesponde n duas casas decinuies lage 2“? I-L-:;:-'-:l‘:ir‘:l- paiz do
acerescentar quatro zeros & diveita de R € SSTEIL G0 ai
maior quadrado contitdo em 20000, SEPArAE:
obtida duas casas decimaes; eslaraiz ¢ 1:"-' e i L
2.0 Obler a raiz cubica de 3 cOm ﬂm.w.l-\‘:? i:lriilr::n':ln A uma
Ciino, — A approximacio de decimos L.rm’l .',“! e i
tusa decimal, acerescenta-se @ diveit de 3, P08 2000 T g
s8¢ a raiz do maior cubo contido em 5000, "?u'-jll-hl Lo
da raiz oblida wma casa decimal; 0sla FalZ ¢ 2 S5

207. Gonversdo das fracgdes ordinarias €t
deCimaes_ - Fracqaes per]odICaS- '"'{ll'dt'ldinll l;lll
que uma fraceio ordiparia pode ser conver .:1 que uma
numero decimal exacto; ha oulros, p”"‘“}.l".ﬁ:l-ull;]un'llll‘.-
al Leansformagio so pode ser feila a4pprox; tcominen-
Porquanto o numero decimal resullante ¢
Surayel,

———

i pumeros;
as Ci ecimaes do ¥
(1) Para a raiz quadrada — metude das casas o

DAra a raiz cubica — a terga parte; cle.
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208.1.* Caso.— Conversio e,
.gem]}r'e que no denominador da
irreductivel sé entram 08 factores 2'ou 5, ¢ enlio 0 numero

de algarismos decimaes ¥ ] ]
o naes é egual ao das unidades do meior
dos expoentes dos faclores 9 oy 3, ‘ '

vacla. Islo tem logar
Sraceao ordinaria (1)

Exem 3 . 3
T e plos : {.0 Converfer =y em decimal. — Para lazer
se l‘l':\l:'lssgo(?s; 1’:‘)1];9[2::0., Ompl'eg;}.se 0 processo do n.o 201, como se
nio contendo 20 xlmum quociente approximado, Mas 3 unidades
temos 30 decimos a c]i]: .-'l(lll'"-a vez, veduzem-se a decimos ¢ assim
representa decimos e‘;c:é-vlzozfui para ll][]i(';l[' que o quociente
v R e - VE=-5C no sen Quar zop » viroula,
0 ulo ¢ ar zero e virgula,
l]gglgongbti;llﬁuslg ._11 T{z:rgum. Dividindo 30 decimos 20 :0
W ot CUMO. para quocienle e pe =
t'ly:fe:p dccnp‘os. Reduzem-se 05[ 10 dc(.-iﬁ“;:.'s.l 100 |75 15
pois ¢ :12101% Stb!lescema“do um zero 4 sua direjta ,
Lusimj)s po gglﬂg’llljflie\r'r:lllem 100 cenlesinos. Dividindo 100 cen-
para reslo, o qu,e indh—se 5 cenlesiiog para quocienle e zero
equivalente 4 st L,a. ulm-a transformacao exacta. O decimal
decimaes ou fantas (Iiopo"’m € POIS 2 0,15; conlem duas casas
3 quantas unidades contem o major dos ex-

poenles 2 ou 3, pois : :
: DOIS que 20, denominador (g fraceao, decom-
gual a 22 % 5. Logo, a trans-

formacio faz- e
A dZ-se aLC?CSﬂL’ﬂlﬂ?ldO um zero 4 direila do nuwmera-

dor, escrevend y i
diui,dindo; a Zif-c;:-?.]c ;'“f{lda no logar do quociente e depois
4 €0 7reslo L'Sr?ru'_-endo zero e dit‘f(“”flﬂ

novamenle, prosegui
t - ii ;
i Juindo-se assin, alé obler wm quociente

209. 2°Ca
formagio incxagt%: gf:an-vformagag inexacta, A lrans-
fraceao ordinariq ipy d @se quando no denominador da
de2es, C-'Ombinadasm- ucliel entram factores diflerentes
a destinguir, confor " #8468 ou nac. Temos dois casos
8 12 tonlorme os fagigpes [H'EIIIUSl(l-ij]-l.!l'l',‘l'lll'fs

de 2 ¢ 5 entram j
; am isolades e
algum delles > 0u combinados com esles ou

210. N ;

=AU No dey

differentes de E?Z}ggmloqf da fracedo s6 ent ram _factores

ellqll ransformaecio in-(:\‘—:j!.tl:slllc curo (emos para rosullado

slituido por wina dyer . - W quociente illimit OIS

riodo ("')lcor l"",a disima P"-’l'm:[al('r: stmple -”““!llldo’ ‘don_
=) comega logo depois 1y \'irﬂ'ulfl = HEAgR

oiitle.
—

(1 Consideraren,
() Chama-se
duzem senipre ny

03 sempre y My = i
= hf.‘f'imfol s -‘:un‘m‘:"" ordinaria ireeduetivel
— 10 con; = 3
mesma ordem, iunto de "'#T-ll'l.-mns_ que se repro-

(|

— 03 —

no denominador so

2 .
Exemplo : seja a ?racc;:’w -%— Como E Y
entra o faclor 7, differente de 2 ou de 5, 0 l‘[}}?t?lt‘lll".‘: :11::: slﬂnl?.-
mitado e conslituido por uma dizima ou [rac¢io periodic:
ples.? A conversio ou (ransformagio 20 _7__———
faz-se do mesmo modo, accrescentan- 60 0,285714...
do zero A direita do numerador, es- 40 :
erevendo min zero e virgula no quo- 50
ciente e dividindo: 4 direita de cada 10
reslo acerescentando-se zero e divi- 30
dindo-se, como in(llica olcnlculo. l(i) 20
quocienle ¢, pois, illimitado e consl- oo cnio
lluido Dalh &[‘I:im:t periodica simples :.‘,0.‘_28‘)’1[1..8-)41!.. cuj
periodo ¢ formado pelos algarismaos 0,"307“' 00476190476«
As fracgaes _nl—ll e % diio as dizimas simples: 0,19017
e 0,230769230769....

- 2ou

211. No denominador da fracgdo, {“"f”‘,i."f-_{%f.meéasn,

Souwambos,entram faclores dufferentes G els mado por uma
lemos ainda um quociente illimitado, for '

5 : he-
BT ol o , composta, porque 0 |
dizima periodica, mas a dizima € €0 t.[-)"]n, islo ¢, ha uma

: a0 comeces 5da Vv ‘iodica, e oulra
tiodo nio comeca logo depois da virg seriodica, e oul
parte que nio se reproduz ou nio © : ‘
que ¢ periodica.

N y . a fracciio -
Exemplos : 1. Converter a fracgio =7 ifre-
: plos iores 7 @ 2, sendo aquelle diffe
denominador 14 enfram os faclores a ;
rente dos da base, logo esta fraccao 44 L

4 lugar a uma dizima periodic2 g, 0,2142857 Ll-e-
composia, Fazendo a divisio, COMO 4o

S¢ vé no caleulo & direila, sem 40

ue o algarismo 2 logo 4 direild 120

(A virguly se reproduza, © periodo 80

¢: 142857, formando, assim nma di- 5 400

zima composta : 0,2142857142857.... 20

que se pode decompor em (luuls G0

PE""-L'S — uma pUl‘iOdwﬂ e oulra wrae

o periodiea. .

2.0 Exemplo: A [racgd
Composta 0,17142857142857...

3', em decimal. — No

4 dizima
6 4 locar fambem & “
—_ da logar

(6] 7 d o

[ Tt me-

i 50.—A direitadont
212, Regra para conversa%ulafno logar do quo-
cador escreve-se zero, & Zero @ V"S assim formado pelo
tienle, depois divide-se 0 MUMETO A0 .o esereye-Se

denominador; 4 direita de cada resto S(;LD fossem intet=
Zero e opera-se a divisido como se 08 R

eros




ea Xy

- T

=

ros, proseguindo-se ats
riodos, . . ‘ v oxlrahir
Quando a fracedo ¢ Impropria. comeca-se ['_"”_"_._:‘L:_l ltn'u'
0s inleiros nelly conlidos, e opera-se com a [racei

pria restante como ficou dito,

P 5 pe-
& reprofduceio de um dos |

213. — Conversio dos numeros GQC'Taﬁi
em fraccdes ordinarias, — A [racedio (n‘tlmzn':."lptluu
Produz umgy dizima, denoming-ge L fracedo .(/t.‘f'ill-{ff-"“l ”
original, A dclm“min:u._-ﬁ.u dessa wegio, quando se t.‘)m_
dizima, (3 logar ags Mesmos casos constiluindo o [

lema invepsq

214, 1.0 Gaso, Decimal limitado. — Tsle caso ficow
explicado em Nuimero 20,

Escreve-se o dt_-.cimul, sem
da Iraceio, dando-I1y0
Seguida de fangos zer
contem ; depois (orny
lante,

: ador
avirgula, como mulwl_tll}li'm
Para denominador uni :)”(.
05 quanlas casus ‘["t"'-']‘ll'?.-l;]—
Se irreduclivel g [racgio res

Exemplo : g0, a frae

' imitado
630 geratriz do decimal fjf;“t =
" 228 114 9
8. Pelo que ficou dito, temos. ; =2

10000 = 7500 — 20

0,22

215, 2,0 Caso. Disimg periodica simples, — ll“[' S
obler o fraceio SCralriz — dicse eome wamerador wm dos
periodog p COnin (!r’.rwfm'mulo.r- lantos nopes quanlos alya-
rismos e 0 i

L periodo, depois lorna-se (rpeductivel «
11ACean assim oblidy.
Exe}mplo': A wizima simples . 0,285714. Temos cn-
285714
“anngg e Procurang m. ¢. die

Le Seia
Lo :

sor a seus dois lermos
[T 2]
¢ dividindo-og por elle, oblem-ge 5 geralriz 5
"
) =" 372 qo4
2.0 exemplo 0,37287a, lemos ; 2/= _ . laceiio peralriz.
! 999 = 333 T

216, 3.° Caso. p
¢a0 geralriz oblem-g

tsima Periodiea composta. — A frac-
€ — dando-gp prra numerador o nu-
mero formado rela parg, a0 periodien seguida de um dos
reriodos, mengs @ parte neg, pm'iorﬁm, e para denomi-
nador tantgg noves quantog $do og algarismos de um dos

5=
0 {!Ig(l

‘08 114 $ 840 0 ris
1 , (I -! (le .?” 0! £ero! ql’

" 2 04 { -

ID rLodos, S [ (o8 f los » § nf [y 8

=~ vadion.

mos dea parte ndo period 21521... — A pacte

7352152 1... - calriz
ja a dizima *’-""”‘.P?::{[a- ?62‘.'0, a fracgilo geratriz,
1'3""!"';-‘” : f’:.“f-'ﬁg‘e 0 hnt'in!lﬂ GGy

nito periodica & 7 i &

pelo que ficou dito, ser bua

73448 18373

72521 —T3 :—"Jl_.]"jab— -W

y | l'a“'iz que:
oMy [ i ']'{‘(1“3“ 'Ll é e“? i ce
in fl’ﬂl.‘-('l\(} u A ooy
' esln ||“Il'll"l : ) o Vi a o
o ‘1';;.‘[‘[1' cl LlUL-'il“ul, Pl Udu& a d Zima | UI osta




se -guardar
3 rocurou-se g
P e alculos, ]'HOU. e losdto
ilid: OSeC(d)S]LU liplos e submu 1PlOS, U
il[i\' -r:‘[( l]ll]lnllltllz (;]t]‘ ; l]][]lL[l)] il
Juma Ulllh)l'lll" ade ¢

- QT@%%

i for-
: esma lei de for-

I e e & v o 1o

; syslemng 1T cimal : assim dez

, . iy ]mhh‘?!}gl?‘rrl')la”dc numer a‘:"“:ladgfdvtn superior. 0

‘. e A o e ma ordem formam ; peries egupsa, SCOSE;
| Ve I 1 ur i abem dividido em df-‘zblmultinlds. Emst‘g’u'l:l(l
¥ Met Ologla EONE B e lu[1 t‘ugn«;lirtuin(lowt)sseussu metro, observando

sivamente, consli
] . .

tiplos do me s latinos
damos os mull.'l[ﬂ‘tJS S :é‘]éﬂ:;ﬂ-eéam Pﬂ"ﬁxﬂfiﬁousndgo metro
; A » pulros o 08 submu Por e
: : . que para uns e outrossee ara s -a 0s multiplos :
; ' , 1o estudo l Fos gregos Os prefixos ille ete.; e para. 0s multy
217 E a parte da Arithmelica que fracla do est S_oou 1;;? centi. mille, decimille, s eit.
J i . ; idas 2 30 2 1, C # W) P 1 1
- dos diversos systemas de pesos e medidas. _ e TR ¢ : Leilot, i
‘ i : ‘ . idades da vida hecto ‘ ez mil.
H ; Desde os lempos mais remolos (que as nei?{*xﬁlf]‘lf]‘-]-‘ilt“]ﬁ, por r]Pt.‘fr, cem, ~ mil §
'-:"li determinaram. a frocn gy permuta divecta de um PESY o netes- ; E . adgs —_——
b 'f[ “oulro e posteriormente pela- moeda; d'ahi originou-se valiar o ! 919! Medidas de comprime 10000 metros.
il sidade dos pesos e das mcdidas,_ como ‘meio de 2 ldade de _ - 219, Medi 1 fetros + « v+ 3 1000 »
| medir' os objectos produzidos. A “principio a d1f1||1um_]=1 o . -Myriamelro: . dez mlerS- R .
. ” transporte restringio os mercados fazendo com que Ve an ] Cilomelro. . . mil me PR 10 »
i :‘n v ‘logar houvesse um sysiemy, de Pesos e medidas C_Fl?eﬂf‘:a;g en ﬁjzgi?nwtro. . cem mctt‘lofg- i 'R
it quaes sendo s Vezes as mesmas linham Jomes diflerer edidas Decantetro . . dez melros . IR T 5
sk pontos proximos gy sob a mesma denominacio lla\'lﬂ_l'" aiaus Uetttro . unu.luded o o e &
il diversas. Com 9 desem‘olvm}enlo_dos metos de transpor c('].a um j)e.“ wetro. , . decimo 'Odo ik S L A~
[ | causas determinapam A necessidade iy organisagio et C?L‘rira e ‘fcnws-lmo(lo melro : .. . - 0w'0001 »
' 5[\ syslema de pesgs- e medidas que devesse sop univer ba:'ebido : , JIL':li'TP:C'l"O . mm-esnm'llesinm do melio. e
A adoplade — foi assim organisadd o Syslema decimal conh A TR (o decimo mi j .,
” i Por— systema melrico, g 9 e Decimillime : - 3
| . b . B tado en i ‘ :
Wil 1o 203 occuparemos delle. visto que se acha adop 5
i | nos, ¢ do nosso anfigo Systema de pesos e medidas ue, embo
:}' abolido por ej desde 1874, ainda g

seido.
a ¢ empregado e ¢ conhect
sob a denommacﬁo de compleyo,

218. Systema metrico d
tema de pesog o medidas g
unidade principal. 6 ¢ .

fro. = medida e compri-
menlo, ot

R Praap -adas do
. T arficie. — Siao derivi e
rficie. sescentando
: ; e supertic , accrescentanco
220, Medlda.slgs-e suhmulll[‘lf.]-% quadradas : con
metro, seus m.ult[lp porque ellas sa ¥
palavra quadraa -.Ol, atko(1] s quadrado, eujo ‘.;‘l”l]lo y
Slam do resumo abari? DU::Ié’}"’q' egual porti o,

10 “metros; e

; m(0 § . yp X 10m =

Decametro quadrado 100, 103

ecimal. — 'Neste 5y5-

To0me, que se 15
adrados.
cem metros quad leJ lado tem
sujo lac
adrado, ¢
Thn quav

] 1.m200 m melro. sm um de- H
; idade 1, u ujo lado tem um de i

Metro quadrado wid Idem, (;l‘]-ﬂl al:.enlvsimﬂ parle
ameltro, 1y & adrado-
i Irado (2) 0,‘“‘“" (]Lml:lh metro quadras
Jecimetro quadrado (=

e
s 0= l"l
o ¢ essius I

1 segunda potencia €

4 ses
! St il ‘

j0 de quadrado pte a0 numero : = i
(I Dahi a depominagio

dig |
)

|

|

4

|

O metro ¢ o decima milljo.
nesima ‘parte dq, quarta paple
do meridiang terrestre, jsiq é
— dividido o meridizg em j4
partes eguaes, uma destag par-
tes foi depois dividida ep, dez
milhdes de parles Cyuaes, sendg
uma deslas ultimngg partes de-
nominada — mefpg, A figura ag

lado. mostra o quarto do mepj.
% L . diang lerrestre,
!

I

ccinielyo 1}
pot s oo o dectmel e
- como expoct sados, log \sle motive §
45 8o representadas escrev L;:;Slﬁccinlclms d”EIrl-ll'riO E por u:L (
o.odo representt 5 m stro (quadrado. is @ :

20 metro fl““‘!""m.-t;tc de um 1m“:}mln:rl'tci‘d AL qr:I“)! pepresentim
Tuadrady ¢ ccnntl‘slfl‘]'flcf; que indicam S
que g tros decini enis
I!r’r‘in':'w;]lllv'[::"ll‘C'bu.['l easi; isto €,

-t LLLH iy 4l «

|
ire a vir
5 doi i direita da =
S G
. ese
‘ = s repr
; uinte
||

. ; L
arisines

ant l.(-llil“cl s ele.
nlar ros ele




, X e
(  Idera, cujo lado tem 1)1:1‘1}‘2‘0\.1_-
i g 2y ! I T
Centimetvo quadyads 0.572000 1 5 timelro, X a decina

adrado.
ma parte do metro quadead
- idas de ssu-
221. Medidus agrarias. — Sio as medidas de

: ; . s lerras: as
perficie, quando applicadas & medida das lerras:
usuaes sio ;

i ; nelros
Heclare,,., symbalo : TA..., 100 ares (}“ “,gﬂ?“:mmdo
equivale a cem’ares e oscreve. quadrados, 1 um
se 1004,

eujo lado lem 100 melros.

Are. — Unidade :... A... 14 Corres. o
ponde 1o decametro quadrado, pois cad ;__
lado tem 10 melros, como indica g figura |2
na qual cada divisio equivale a um me- 2
tro quadrado, .jrz 34 s

-
Deciare. ., da.., decima parte do 45

| TR
cenliare, ., CA...

0
centesima parte do ars ou 1m2,00.

222 Medidas de volume. — So/ides. — Sio as
mesmas com designacig

ok
— Cubico : L s N

Melro eubico unidade (1)
1,m2000,.,,

Cubio cuja aresla tem

metro, como indjeq 5 figura, ng
qual cada  divisso Ciuivale o
um decimetro cubjeg, :

melro. Kquivale 4 millesima
parle do metro cubijco. .
Cubo cuja aresta tem um cen-
Cenlimetro cubico, 0,m300000 ; L

»

. Cubo cuju aresta lem um de-
Decimetro Cubico,, 0,map0 ci

metro. Equivale i millione-
sima parle do metro cubico.

(Ver a figura ao lado do litro).
e .

(O metro tendo 1 decimetros O metro cubico tem 1000, ou
10 % 10 % 10; portanto ps ni

wm freg aly
virgula ye
cubicos,

meros que reépresentam
428 para eada casa, isto
telros cubicos, os frey
— millimelyrog cubicos, ete

Arismos decim
Presentam depiy
05 lres oulpgs

as medidas de vo[umf:
¢, 08 Lres 4 direitit 'da
seguintes — centimetros

2 ¥ 4s1no "l'ﬂ
illl 3 = l_ m ]l“[on Sl do me

r r
i " ll cuhic nﬂ.' "0(","] )000' ‘ |I 'I
l“j nelro e r '“ (

idade. — Para .swrr'r‘)ﬁ;

Si ’2:-21::' lmg‘ﬁli:?sa?lcd\?ohcl:l?lgaf as usuaes consbim
[.‘:::“;];’ ulmix:-][;u-o»: o i
el 100 i, Eaate . oo
Decalitro.... 10 lilros... bl -
Litro — Unidude... I“l]mvll'ﬂ

3 siro cubico,
Sunivale a um et e
[L‘Im\ll]l:_'i‘mo do mel. L-th:t.f)_
t |,..;i|]|n|it'llr?. r-ubno,

_—

i de de wm
& millesima parte de Ay
cubico; ¢, pois, um deeh
e v oum
Meio lilro... melade de
litro. T
Decilitro...... 0,1... Decit g
parte de um litro,

| orcimerRo ousico.

ou ¥
| LITRO

3
UNIDADE DE VOLUME 4

i Ll
{opesad's L \
agl:drl (ein A gramimoe

| — liguidos.
991, Medidas de capacidade. —Paraosiig
|

Sio as mesmas Len-

do mais algumas

Subdivisdes.  Para
05 seccos as medi-
das sio de madvi-
'a, em geral; wo
PASSO que para o0s

liquidos sio de me-

&
25
al ¢ tém a forma o
. e
Tepresentada na fi- 5.
(=]

. o z

gura ao lado, figura

ue tambem repre-
Senla  as  subdivi-

SO0us usuaes.,




— 101 — ‘
’ . .1 grammo. | v
s oo unidade. .. .. . 0,Em ] i =
= 100 — Grammo (1) grm. . " decimo do :_U.u:‘lmo: " oEmol i
" s " a0 l!m‘.iqr-:unnm. aa R centesimo :}u T pEmoot i
225. Medidas Para o peso. — As medidas pat J‘{'l",ul;l!_as;r:a;;a’;;aoo C 0T millesimo do
i tagrar e = 1c
peso, geralmente denomina- s ==
- =] - . l:. :.
das — pesos, sio de duas es- 52 &
pecies — ung Pesos sio de me- ‘-: E y |
tal amarello, cylindricos ¢p- ;-’—3 5 d.-: g
H 9 % _:._-E T
mo g ilg-l_n'a a0 lado; outres £ 2%
840 de ferrg fundido, lendo

226, — A medida para 08 pe-
a forma de um lronco de pPy- R y mor i s
08 faz-se vulgarmente pL" ' -
lrumento (ue se denomina —.-_ .
langa; & direita damos lllflt\ s
balanca decimal — que Serl‘_c |[,:-1is
a8 pesadas dos armazens. 1 ‘: e t:ssus da-
oulros typos de balangas, en ' "
Mos a de Roberval, ou de ph‘l ':;‘;::(’Ins.
Mente usada para as pequenas pe:

ramide, como vé-se ng figura

abaixo, sendg 0 maior peso

geralmente de 99 kilos ou 20

Abaixo damos
08 mulliplos e submultiplos
da unidade pr

kilogrammgg,

incipal, que ¢

0 kilogrammg,

as.
227. Medidas para mac\ls_iiu eslere.
=80 da forma da( igura abai

As usuaessao:

: 10.m3000
10 esleres. equivale E 5:11:3{0]33
Decastere , . . . U o 0 © g
| Meio decastere. . ") ‘; ) » a.
Duplo estere. . . 2

% ESTERE=1metro cublco.
Estere . . unidade. q
Equivale a uwm metro
Cubien, 2

Tonelada melrieg |

Decistere. . decimo
T o g - 1000 kilogrammos. do estere, " istillada 2
Quintal melrico | Q. ..., .. ’ 100 " & S imetro cubico de ag“: :.;alximn de
Myriagrammo, o 10 Kilogrammos 10000 grammos. ' () O grammo ¢ o peso de um ccln]l]l;n a agua tendo 0 ¢
Kilogrammo, : - unidade. | . 1000 » & grigs centigrados acima de zero, qua
Hecloymmmo. A R 100 Ul
Decagrammg NG

axima densidade. 6.
€ontracedio tem tambem a maxima d
£ 10 "




=
Da
s

=a’

=

SR -

— 102 —

9298 ] H .
. =28. Medid
simal. a dos angulos {l) — dwisdo sexage-

Grio,
Minutos . . 60 minulos
Segunda . . . 60 segundos . . . . . Al11,p00
TEI‘Ceim ; « .« . 60 lerceiros . D R 18,m51
. .. 60 quarlos. . . . . . e
. 00514

229, O -
o angatas Lo es soli
1celar este es re os nume ;
melrico decimalwudo' cumpre saber l::)?_ fec:maes. — Antes
. serever um nuinero

230. L

=u0. Leitu

fosse inte: ra. — I'a

sse inleiro. d; z-se de L

i Adro, dand e lres modos :

}.l{lillmr; subdivisio d?.l 30.53"ﬂunnr a lcllL]L?':.- L:I L &

da ?jel’“"ﬂdﬂmente cm‘nnl. ade principal, 2. ]a\ MR 2 4

i o 80l 5 danomtunen designaciio 8¢ a pare intel

eparadamente cud-ll'";iluwm;:'uo da ﬁll:lgu"lu 1?1 :li'UI'wH R e
{ a subdivisio. 3.0 Leé-se

parle decir raris

Z nal) segui garismo do n ¥

relalivo. guido JL nome do mulllll;;:‘l'aoo(m('l anluenlc dla
u do submultiplo

A
Antes de qualquer exe

enominagi ;
io nplo, d:
e cada casa : plo, damos um numero metrico ¢ a

w

57- S b 4.9
— L
= = o y =
BEhop eos o S
2 = = @ = o
TR e 5 @ = O 0
=y = o = - & = — o )
8 B 2 5 2 g =2 = & 5
= B = = 7 = o = = =
2 F & S E g B 8 7§
3 8 5 2 S 8 8 B 2
L . 7 8 = 2 = =
® * Z &8 8 = =
m . = S
s =
g &
e =2
w =]
@

1.0 [ix
lise . sempls : Jep
o8e : 572857 millimetogn 1670 : 572m,857 — P
metros, inalmente, pelo (¢ pelo segundo 572 ela 4> praniands
s 2 melros, § rleci;el'cﬂll'o lé-se - 5’,“ melros e 8§57 milli-
231. Ob netros, § CEntimuflfme-.ct"‘?s' 7 deca-
ou SU])el'iicifegvaﬁo- _"(.ﬂllurd (ros e 7 millimelros.
0 ., 1 0
pela segu u - O numer
e ndo mero representa ared
licou dilo em Processo, tendo-s ume, ¢ lido un[- -!'If-ln o
L as notas o 88 o euidado d ais geralmente
op‘de mil to X orden ¢ (08 numeros 930 ¢ 999 g R
liguras do [:l:!m;a . “°I“me‘3l lcllwda ¢z com (para e o)
etro s) de ordem inf, ara as superlici
& o anetny L Sundrad vdem inferior posilon
e et e g e Lo com e s
; A 5 i " elros quadrados
refere iSSemos, qua en.- Coimelros cubi Juadinna
lume t,;:f; fl superficie tqcI:L cada casa dgfi:-u-hlms’ I por este
res a]gu"iSmosE dois algﬂl‘isnign‘g deru m numere
Y ecimaes s e referente a vo-
(1) Nio & us

ada a div FEHT Ce[ltesl"[ﬂ de xamos d J
y Por isto i
0 s de dal-a

— 103 —

Dot sy @ g — .

" t‘ﬂ se¢_completaracom zoros & dirveila os decimaes reli

par ¥, uperhicies, de modo (ue 0 numero de seus decimaes seja
, ¢ os relativos a volumes de modo que seja triplo.

] A - Qg 5
'lnil."r Exemplo : ler o numero A74,m*8562. Li-se :
b 74 melros quadrados. 83 decimetros e 62 cenlime-

s quadrados ; 2.9 174 melros quadrados, 8362 cenli-

"‘B“,’Ux quadrados.
ficio “I‘itji_t-l:, pois, um
Bl { iide-se a par
i ismos da esquerda pa
tﬁ-'f.’!’l”l““d” com um
nmjl,.l.Jm alearismo: dep
o _:1‘ptu'mlrmum!r-. danc
isdo que ella representar

numero decimal referente i super-
te decimal em classes de dois alga-
ra a diretla, a pm'lir' da virgula,
zero quando @ ultima classe s0
ois lé-se @ parle inteira e @ deci-
lo a cada classe o nome da sub-

o : ler 0 numero 853, m°783962. Lé-
785 decimelros cubicos e 962 cen=
lo-se : 875 melros cubicos,

oun ainda : 875785962 cenli-

Cy*
56 2‘.{32 — 2,0 Exempl
I.r'.rn.f-}'f'.3 melros cubicos, 199
78.‘}';‘-’.;” ,-u[furos. Ou, enlao.
m ,',"‘ cenlimetros cubicos ;
o fas cubicos.
[ul."l(f““ J‘jl" Ul numero melrico decimal relerente a vo-
rism‘n—‘— ivide-se a parte decimal em classes de \ves alga-
Sitirend Ibf a partir da virgula e daes nerda para @ direila,
G Candn K S a ultima classe ¢aso nio tenha
e gurismos; dapels £ 0 fulol e inlelra &t eto da
subdivisi cimal, dando @ ¢d a classe a dene ¢
ivisio da unidade que ella representar.

mero metric
des de uma

o decimal. — Se 0
6 dimensio. isto &
_se como umn decimal commin,
pirghla tantas casas dectmacs
abdinisao da unidade decimat.

Tlun?(?:}' .‘Esr'r'ez.'er' um nu
"*'cor] 0 1._0,p|'esenLa unida
P, _llpllmentqs, escreve

parando depois com nmnd

qu L .
quanias indicar a wliima $
g vinle e

nor: Exemplo : Liscrever & (rinta e sele mil seiscenlos
e millimetros. O wilimelro sendo 0 millesimo 0 melr;,
e losse inleiro, separando
- m(20, liscre-

numero como
4 mf

t -

a'le 2;10" ;|UL‘_ escrever 0

\.e_q‘}‘ ircita Lres casas decimaes; ¢, porlanto : 37,

unil(]l' acima do algarismo das unidades um m pa
ade empregada — nielro.

- indicar @

o unidades
cies, escreve”

991 :
23k, — Se o numero represent
observars €0

B s ‘
;;}?“S‘"?S, quadrados ou de superfi
nal commum (cumprindo apenas




0k — 105 —
— 104 — i . wneipal e opera-se
T e : ‘ a uma mesma divisac da mml’rzf{e i d
tengio. que cada casa decimal lesn dois algarismos, e [ Ao lecimaes communs.
preencher com zeros quando faltar aleum delles) ; depots . como se fossem de g7 o 310987 3 103 vabas
separam-se a4 direila lantas casas decimaes quantas indi- | Exempi : Semmar .]03,1 a;nan'os o 872 millesimos, refe
car a denominagio da ultimq subdivisao (1). tros & 87 centesimos e os 31 dec

b’ ¢ necessario
idade principal, é 1 :
: . it iversas da unidade pr lade. que
E lo. E il rindo-se a divisoes diversas da a unid 1
aemplo.  Escrever o numero : 973 melros quadrados

79, Os 103 hectome-

A = wloril-08 @ nlﬂﬁll’_ '
: Yeanal. as homogencos, isto'é, 1:\:‘!‘9-'10;;0337"“00 visto tf)gloml]nn
427372 millimetros quadrados, O millimetro correspondendo a ade ser o melro; assim, 103, 'h"mm = 318,m72. 10-}_ s
millesimo, corresponde @ terceira casa decimal, e como cada Leclmuul:-o lem 100 metros; 31, yeferidos a me-__ 818.72
casa tem dojs alyarismos, esereve-se a parle inleira 275 ¢ a \ Sommando agora 08 nuumeros re . 10705,72
decimal como se Tosse inteira, e A direiln separam-se 6 casas | . X § o oare MY cn0s numeros, ob-
(lc::nna(,ls; 0 nuniero, ¢ pois : 275,m427479 ! tros lOlllO‘H i H.lllllll.‘:. :;u.hll'{‘lhil'im“ 0§ IMesmos
Seja ainda o numerg - dvis metros quadrados e (rezentos e Identicamente !"'e,,,r','.; y

vinle ¢ sele millimetros quadrados, ste nunero nio lem deci- tendo o resto : 10068,m28. adueto da especie do
metros quadrados, pois cem millimetros quadreados formam 997 liplicacio. — Sendo 0 prot l]'.arcl.‘c eslia ope-
um centimetro qum}rmio. logo 327 formam 3 centimetros (qua- =31. Multiplicagdo. uldade offe i
drados e restam 27 e tamlon nio lem dezenas de cenlimetros :

- - H il .(‘
multiplicando, nenhuma difli
quadrados; logo o nume .

sgem sin-
it neros f{)bb 2
ragio, que se pralica como se 08 nut

0 serd : 2,m20p o3 97,

__ Ples decimacs. seraes da
: 9..].).*——_8(- 9 numero refere-se a unidades de Lres G ecom . cenianoe OF ])"Ob]fl]3-?1?:b
dimensges, isto ¢, unidudes de volume — escreve-se como oS, Divisdo. s dois casos a consider: -
um decimai commum, separando ¢ direitq lanlas casas WVisao (n, 87) temos ados sio de especies
“eetmaes quantas indieqp g denominacao da ultima sub- | 239. 1.0 Caso. — Os numeros dac 1.0 87, divide-se 08
divisao da unidad,. Cumpre obseryy que cada casa de- : Hillrrtn. lio, como ficou dilo Ho clos, sendo o quo-
cimal lem Ires algarismos, igio ¢, 0s lres primeiros alga- ,,,,,:;glj" [U}' Jgg' SETG 58 fossem abstraclos,
FIsmos & direity |y virgula representam respectivamente {| (,-[L.,,,,; ?[L :,:f wneis do dividendo. 14,0M17 (1). 0 quo-
"_lli%‘:lg!-;cga, dezm}u ¢ unidades (e decimos; 0s lres se- Exmripi é . dividir 35,0145 por 14,
Miiia :ie fﬁ??‘.ffé’.‘,‘ﬁfg ele. Quando nio for triplo o nltll vl ciente oblido é 2,UL501.
” - el 4 £ ]erescent: -S0 70108 i3 4
alé tornal-g triplo, S acerescenlam-se zeros 4 dire

; na

sio da mesnt

os dados sio ubdi-

meros dados. sma subd

| 240, 2.0 Caso. 0;“‘]]]‘]'}1.0 referil-08_d .gl;;cn ficou dito
sl i B g e Specie, Neste dc‘lsocn'ectlla" . operagio ¢

natios VICOS, trezenlog o setenta e dois mil quinhentos e ‘ ' L i &

selenta e (peg cenlimetprops cubicos,

% a
- peduzindo

) 0 R DLEHT. et .
Cenlimelros cubicos relerem-se § sepunds bdivisio, logo | o #d ;
CSCIeVe-Se a parle jngejpy ¢ it pounda subdivisio, log -

Exempio. Esey

» 3 ¢
o - Semple s i 5100 i 5 g 2 ke
e o S g (3 a6, g el O N com o el 7 o
) P H.DLRy~ |_ = a ='\¢ | =58 -.7.\..: ; 50 08
suhﬁ%ﬂtiﬁﬁﬁr&ggﬁ?&a Addigao. JPara addicionar e y ez ?ll}:o_; .'l:j?i':“ciflz:ﬁtlﬂqil ,dl\'lgié(i)t:nttg E:"’?Ts' 32. 5
08 deciriaes — referem-se esses | lossem abstraclos, temos 0 (qU o5 numeros me
mims il

e ¢ : e
e meingao 8o s,
: 241, Potenciagio. — A pole s dec
decimos, os dois s Fidl s logo de

cgimple
] / a dos sumj
CxUINtes oy Pois da virgula representam lricos decimaes laz-se como d s
" S cenlesim wdn enos i iolilro
b dezenas ¢ unidudps, 0% ele. Cada casa tem respectivamente o li-se: 35 hcc.«:}fi‘"u_
; b 4 1o 10-3 0, €
(D) As tres Drimeiras eqs; 4 e ¢ o nume samelldy
A84s decimyes referem-se, eamo 4 s a i litro, jea decd
ades. doren: g ! -§ 10 ji sabemaos ; a heclo lica
! unidades, dezenys € centenas g decimetros a0l .; i tj:‘ H --uinl.cs i M0 symholo nL, Infhct symbolo M km. e
=N referem-se g unidades, dezenys . e 208; us tres sey ¢ 15 centesimos do heelolitro; 0 S) .imos do deci?
centenas (e cenlimetros cubicos; ele. Merg 1g-ge - 14 decamelros e 17 cenlest?
|
|
|
b




|

242, Radiciagao. — E (eila ci/mo para os decimaes

» Y -

communs, conforme as regras precedenlemente ex
postas.

2i3. Systemas monetarios :
unidade ¢ o Franco, mo-

Frances. — A

eda cunhada em prata,
lendo o titulo de 9 par-

tes de prala e uma do
cobre (1).

k. Ingles. — 4 unidade ger
a Libra sterlina, moeda de
ouro, correspondendo a 20
shillings o o shilling a 12
pence ou dinheiros. A lihrg,
vale 23 francos o 21 cenle-
simos, ou 83889 reis.

almente conhecida é

245, Allemao, A
unidade é o Marco, moeda

de prata — | Marco equi-

vale a 100 Pfenings e 20
mareos a 88723 p

¢is,

246. Portugues, -
—Em rela¢ioag nos-
80, 0 syslema monp-
tario  porl uguez ¢
forte, islo ¢, 20 cam-
bio ao par 1000 réis
nossos valem apenas
500 réis portuguezes,

_—

1 No lim daremos gy qu
relagio

adro dog vy s em
10 nosso dinhejpg, lores das diversas moeda

.

— 107 —
OR [ ':.
247. Americano. —a A unidade

0 doblar, moeda de ouro.

Q

I — Y
U8, Jiwiiuno. — A unidade é a Lira, q
L) . # ~OnRR vt

cenlesimos. 20 liras valem 73066 rets.
estmaos. 20 lira:

" 4
ma monelario ¢
ido & unylude

—
249, Brasileiro. w ) ”"‘55?1“1"8.”153‘, ~d unit
Um dos mais perfeitos do mll'L i insigmllvunu.l]io
o iy e velor I”:l/[:;:’g\-pi‘-‘m curso forcado —1
0 real. As nolas ou cet $.
CHTVIS que se denomina
napel e, que ¢ uma
fola converlivel em ouro
f’--simplcs apresenligio.
Nao gosamdo do privilegio
0 — curso obrigalorio.
Quasi lodo o nosso di-
Mheiro & em moeda papel,
tmbora (enhamos a mov- ——
L ouro do valor de des mil res.
Par, vale 27 pence.

0 nosso 1000 reis: a0

0. 30,
a 9200. 100- b %y
res de 500, 209: “F 0T sis
" 5 s valores de i e g P A
As cedutas S0 ll‘?_j ‘h'l“'cﬂ']o [‘lml)l:n' de prala, de
20, 10. 5, 2. 1 mil réis, b s moedas
ara os 'ln-rluunn.q valores lemos
Nikel ¢ do cobre.

ﬂfjﬂ_ Ao —d////

! o
Ao dg- |Franco . 1831,000
o @ g B —
ol o o 6,155 | 20 Shillings
¢ ;ll :All'l"(‘]p Margo: . ¢ s o 5 SSRSS"??? 12 dinheiros-
: Dalew. - 5 = 5 =0 K4h,45%
96 valp~ |y A
Shilling £ 370 0
Dinheiro ou penny. 353,015
YOos (a5 Lira . e Wi

30 cambig ao par.

O
201
e 2 m
1874 esto systema nio_se 33]‘;
% nés, wmas ninda hoje fazen ondentes €M
:]"’ln Conhecel-as e seus corresp
45 do systema melrico.

artir do
Systema brasileiro. — A%is offi

sas Me- o medi-
p-se S0 UCSS0 ) od0 &S !

- M':"z\;. )

—
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a % . 0
252, Medidas de comprimento :

., N A 2 Vitlore s
Nomes Notuaciio Submunltiplos em melrns

Linhe: . & |1 2,mym2y |
Pollegada. .| pol 12 linhas . . . .| 2,e/m750
Patmo . . | p 8 pollegadas. .| 2,d/m200
Vara (1) . .|V 5 palmos. . . .| 1,m100

Covado. . .| to 3 »

. v | 0,mGE1
Braga . . .| roup 2 varas , .. .| 2m200
Fdis i ol B 12 pollegadas . | 3,d/m300
Mitha . . .| dri

8540 Br . . . .| 1851,m85
3 milhas. . . .| 5555,m55
33,0100

Lequa (2). .| L
Govda . . . Ca

253, Medidas de super ficies :

Legun quadreada., L.q. |9 Mi. quadindas. . 30, km.q.86° 1
Millia » Miq. | 708563, Lr, (. . | 3 kma 4293
Geira » G. 400 Br. quadvadas. | 1936,m°60
Braga » Br.aq. | 4 varas » o G mERS
Vara ¥ Vage | 64 palmos 1,m2]
Palmo B P.aq. |64 pul, » f,dmegh
Pollegada  » Pol.g. | 144 linhas 7,¢/m#56
Linla » Lq. 5. m/m25
P 3 D.q. 144 pol. » 10, d/mg86
TSRS S

e A SN TR

- : -
=% Medidas de Voiwme — solides :

R CERU

?{”[’“ c“h;‘t‘"" I ‘)’-G- 125 palmos cubicos 1,m3331
Jaimo cubico, . | pg 212 pai. » 10,d/m?648
Pollegada cubica | pol.e, | 1794 linhas 20 ¢/ mT07
Linha cubica , | | L, 19 mymsons
-

e T

(1) Corvesponde 40 compriment
3 g 0 do Pendy aitl segunide
na Ititude do Rio de Janeirg, uto que bate um e
2 Legua de 9% a9 &rio, isto &, o vigesimo g £1hg

— 109 —

] 08
De capacidade — para sect

4176200 i
. 15 Fangas. « | BPEL0 0 it
Maio . . . .| Mo 4 Alqueires. . 1’!,&{,“3280_-;5 11280
l:zlltllluggir}. (1). 4| % Quartas. . - 38 dmsg70— 9070
- el 4 Sellamins. . " d/m3250
Quarta. . .| @Q : 2, S
Sellamin . .| Sl

e

rquidos :
958. Medidas de capar:idmle — para ligt

—

1 m#507200=1597, 11200
)

79&“}600
'I;_onel. .o 7;0 15 Almudes. 31)(:_!9'1.0
Pipa . . . .| Pi 13 Canadas . grh_l|.l193
élmu(l]c. & _'C\:f 5 Quarlillw"" 0,1i1666
anada (2) . a v

Quartilho - & G

i W B————
256. Medidas de PBL//
-'-——-_

~0n k162
1 intaes . .| 793:K10
Tonellada. .| Ta |13 Quin 58,K752
; & Arrobas. - - ol Glkegs | am.
Rmnllal. - QU 35 Libras. R .::gg, a
Libra. - b |2 Marcos .« - ey
Marm:o' (En: | mr gg:ﬁﬁ e 3:58.?3
1 e X J .ﬂ.]'
O?l?lzla -3 3%& 3 Esci'nlpulnh- W (1)’1‘392
sl g9 2|6 Quilates. . - 0.0408
Licillflpeulo. : ‘5;59 o S ots - ; y
Gl'fl(;_ . o :g‘/

_ numeros

Q . am—se . l‘l‘l‘ls,
— Denomin or unid
257 lexos. o oslos %
. iplos, ¢ exo C s
- ke Submur l|1l|m ’numef‘ovc?irliaprcdumndo 0s
w facil transformar W no 5B 2 s
incomplexo equivalente, co!
: o OULIOS
i

waros tom 12
(1) Algueire — em alguns m—";'lwl c:ﬂt.hcuhit‘“s- afas — cere
A& mesmo 80 litros. E‘l“imletﬂ ali'fl;iillll;]. enn 8 garral 979 da Oitvd:
2) A Canada ¢ geralmente avi jrale @ 0210 L pesar
eig, idade 0 grammo eﬂ‘l:l‘v e serve P
= nidade. = = T otein
Quila‘i’z eﬂﬂrnﬁ cor?u;cl:'lto de Karat, semente

Pedras preciosas,

€m

7




= A==

. . . R 2ol L AL SANY
multiplos & ullima subdivisio indicada; assim : 58r =10V,

10V = 50P. Identicamenle @ 2V — 107; logo, o numerc

dado equivale a 50 4 10 4 8 = 632, Do mesmo_modo
podiamos transformar csle numero incoraplexo, 630, em
O numero complexo : 5br 2V g,

258. Transformagio de um numero complexo em uma
Jracgdo da unidade principal. — Seja como exemplo : —
transformar o complexo : 58 2V 3P am uma eXPIessio
fraccionaria da braca.

Regra. — Transforma-se o numero conl-

Hbr
X; plexo em outro incomplexo equi- X-lg"
2V valente, referido & ullima subdi- +2
X{gp visdo da unidade, como no cal- X‘g""
. _X_g__ culo ¢ direita; e tambem esla U;J”
N ?glh unidade em sen correspondente, +-:q|’
160 igualmente referido 4 ultima sub- th
80 divis@io, como no caleulo 4 esquer- 50400l
960t da. O primeiro dog numeros ¢ o _X 12!
numerador da fraceiio e o segundo 5‘,8(28
0 denominador (1), 6048!
Explicagﬁo. — 1.° numerg

mulliplica-se 58

: 5 bragas (ém 10," por iste
prefazendo 12V ; g vary

e :;s 2¥ que o numero conllszllé
! ' 9" multiplicam-se as 12Y por
assim lem-se 60P, agg quaes sommam-lse as gP exislenter; em 0
numero dado Brefazendo 63" ; 0 palmo tendo § pollegadas, mul-
uphcam-sg 63" pors obtendo-se 504pol. Finalmente, a pollegada
::elilrggr?ilr:a};r?as'lggt i lent pol. por 12 oblendo, assim, 0
uivalente : 0485 0 — a
unidade, que é a brar;g— s g eel0m 0 2.2 numero

opera-se do mesmo : o indica
o calculo 4 esquerda, ¥ modo: com

A fracgao da unidade Principal é ; Ggggﬂ

-

) A ultima subdiviszg das medidas de comprimento é a linha.

— 144 =

il ero
9 Y @0 em um num
39 ao de uma ﬁ acg oo -
259. 1 ;'an.‘a:f'url?lﬁ’»b Para isto, ppllca se a Sse-
complexo equwalente. — 0, da

guinte :
v

: i
inleiros conlidosna racga
X m-se 0sinleiro
Regra. —Extrahe

: b H ira
.“Jeb da pl'l"'IEl
3 Ub‘:lml.ﬁ unld‘ v s t ara
. ciente repr! sufliciente p
= ontll:l% dessas unidades SCIiIO(LO ;orma—se. 0 nu-
.?Shccmi ?1&“0;1 mais de ordem Suggli‘da(l’es da subdivisio
ormar uni i .l —s¢ em umero
; q converle R o-se pelo n
Jaradin ca l.estteo inferior multll?"can,i fornqar uma das
1mmedmlt}!l.!llin s, que & necessario Pahem_se os inteiros a
dessas un_ldd. e Esenl&; depois exlra nta unidades 513
e o_restq ]ci;:: e 0 quociente I‘BEY(;_Se até a divisao
e l‘%m(‘l]' visio. Assim ]?I'osc"li)divisﬁo da unidade
i Sut)' l(},h.c‘gar—se 4 ullima su
exacla ou ate
principal. 37890
: , o T
Exemplo : Transformar’ @ [racce o temos 0 nUMETD
, Extrahindo 0s IS, doo
complexo equivalente. BXUT f0 02 Converten

a fracglo ggg= =
de bragas que ¢ 3 fieand® lemos 104" visto cada

ol 18047 Extra-
numerador do resto, 9  caras: 1090 %ﬁ' =
. a duas o ! s &
braga ser equivalente a d 844 : logo, lemos ¥

' w0s : 1Y -+ a5 {emos
hindo os inteiros, temos o cqiio em palmos,
g

em um numero

020, em VAras,

e o reslo

+ da fra 3
- Convertendo 0 numerador da le 5 palmos. A fraceio
960 ° ' ma vara vale 5, :
; islo como u P
Bi&vx 5 = &220"! \lSlO '4220[' . Exl]'ﬂ]]indo 0s ]ﬂf-elros?l das'
g—%%— ¢ pois equivalente 455 + resto em pollegs

ador d .
4P +@"_ C onvcl‘iendo 0 nume!"'l‘d o b vale 8 polIEga
; 960 g =30%0 pol. visto come 381 0pol f<trahindo 05
T a0 38 ¢ equivalente & g0 — amerador da
das; logo a fracgio 960 460pol (=opyertendo © ﬂl <ty o
inteiros temos : 8 pol 1~ 550 . 160 12 ="19204 V50 1 ogo

Jinhas, temos : inteiros, temos =
fracqdo, 160 pol. glﬂnhus. Extrahindo 030 proposta & ¢
apollegada tem 11;\'0 equivalente 8 fracg
0 numero comple? g8 17 4P gpol 2! o

1exo0s-
comp o as
dlcio dos numelrozs . mmand
Eff 2?0' stdcor‘rilo a dos incompie>
ectua-
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unidades da mesma especie e extratiindo da somma 0s
multiplos formados, afim de addicional-os aos da especie

correspondente, como [az-se com as dezenas, ele.

Seja, como exemplo, sommar os complexos abaixo : _
3 Moios 12 Fangas 2 Alqueires 1 Quarta

0 7 4 2

1 3 1 3

h) 8 3 2

A somma das quartas ¢ 6, mas ¢ uartas formam 1 alqueire
e ficam 2, que se escreve n

d somma, levando o algueire formado
para sommar {s unidades dq mesma especie, Assim, temos :
1 alqueire e 2, sip 3;3 e 3 si06; 6 e 1, 7; mas 7 alqueires
formam 1 fanga, que se leva para sommar com as [angas e
ficam 3, que se escrevem 1 somma. 1 fanga e 12 sio 13; 13 e
7 siio 20; 20 e 3 sio 23 fangas ; mas 23 fangas formam 1 moio,
que se reserva para sommar com og moios, e ficam 8 l'm'lgils

ue se escrevem na somma. 1| moio e 3 sio 4,4 e 1 sio 5 moios.

Somma €, pois : 530 g Fa 3 Al gq,

261. Subtraccs

) 0 dos numeros complexos.
— Identicamente faz-

[ S¢ a suhlracgdo, como no exemplo
abaixo ;
20 Quintaes 14 gp 12 1y 1 Marco 3 ongas
17 13 19 0 5
3 0 25 0 G

lDe. 3 r.&lng-.ns nido podemos tipgp 5, por isto tomamos 1 marco,
reChemo -0 a ongas [vale 8 Oncas] e sommamos s 3 existentes

11 ongas, das quaes subtrahindo 5 ficam 6 oneas,
0 minuendo nem um marco e nem no dimi-

 isto ot es 0 !l)e 12 libras nio se pode sub-
; » POr 15 1a-se rma dag 14 arrobas 1 e reduz-se a
}'.'-'P'i?ﬁp-[‘s"lﬁfm libras] e somman-ge as 12 existenles, prefazendo
ek odréslgs uaes lirando gtst‘lg do diminuidor ficam a5 libras
i Y iminuid.- 0 'eM agora 13 arrohas. das uaes
:.lrﬂﬂqﬁ as 13 do (llmmu]d(?p lica Zel";para 6 I'GSI.or [')os‘QDtiluin-
taes tirando o0s 17 (g diminuidor fiegs 3 para o resto, que é :
3 quint. 0 ar. 25 1. ¢ mar, 6 ong, slo,

262, Multipllcagao dos
— Temos g considerar (o;

1.°Caso. Mul;
POT um incomplexg Seja [

S I *NO. cor en Hlecluar
multiplicagns ol ] N0 exemplo effectuar a

2pol

e oY 1F 2pol

4 10 pol. que valem
"0 producto de 2 pollegadas por 5sg‘leslfre]\3e ”, producto,
I palmo ficando 2 pol. de reslo, que r a0 producto dos palmos
levando o palmo formado para somma 15 palmos e 1 de reserva,
por 5. O producto de 3 palmos por 51-8 D.lpnlmo que se escreve
16; mas 16 palmos fazem 3 varas e 011?23 élg varas e 3 de reserva
S e e 1 vara o %
no producto, O producto de 1 \f‘l rg a8, loro lemos 0 varas para
prefazem 8, mas 8 varas valem & brags 108 e 4B de reserva, pre-
o producto. O producto de 20 por 3 é
fazem 148,

: 1). — A operagio

les aliquotas (1). — A operasio

2063. Processo dus partes a ocesso das partes,
a(‘il;;(')l pn]:lcot;or feita facilmente pelo processo das f

aliguotas, — L 5s 7d por 6.
]E.’L‘Bﬂlpio : maltiplicar sbbsat p
gL 43 7d
[}
—_— 18-
ol ] P B 11 48
ol L I %
TBYE . ovov s EL
371(3«...--‘-" 2
-'ﬂ'.----;__-—-—i-g—L— 75 ol

45 — parte ali-
oducto de 4 b
i éisl'- O plo ‘"'] 5 — pOl \
saducto de g+ por 6 20 shilling: e
0 pmh"‘lm- : forlina, que Coan quinta parle de uma
quota da libra st te modo : sendo 45 & e do producto
obtam.se do Sug’llllll 8 por 6 serd 2 qgﬁn'-'lll-lsobl'a 1L que \-;}I:u
ilw"‘:’ 0 P"Od'wlm éhe. N quinta parte dle tobtle 5 por7é 1L @ e
N ¢ ¢ o > | s
0‘1 por 6 ou de o 6 43 logo 0 troc TE-nm Jondo 7d em parles
205, cuja quinta parte sor 6 obtem-se ‘.‘-"l ill‘..q. assim podemos
ar p; ClHPDS 8
liquding d shilling, ue R e
quolas do s S divisores de 12, que STOE 5 0 o mais f
gy -isores Wna-s 5
ecompor 7 em dois ditll;[% de gl e il l‘m('., b’q::o G 6% : agora -
Para termos o produc 15 por 6, s copd @ quark
obtep ll‘}‘rilmtbil‘ﬂ o IE"Odmlw 1(3 ) (igu prc]}dm!l(l) Pol:'eﬁésf; e sghl':i::
s { arta. parte de 15 520 0 a parle q o de 3¢
'sen'clo A quarta p:\ﬁ ou de 65 , u.nl;l tiiﬂ'i logo 0 producto
l:;l prebe (|lu lhorl()lmcuj'i quarta parle ¢
=7 que valem 24t ¢
Porg é qs ¢ gd .

L, T ————

U} Parie aliquota ¢ um phwic o
2 Producto que se dcg nio deve s€
Darentheses para mostrar au

1mero cnmp]c.m

10 ] erl’ e
e llll(, sC Ellc‘“ﬂ. en

1
divisor de um n.-
a subsidi :
I' Sl'lrllll'liH O
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O producto de 4d por 6 é 25 | visto“como 4d sendoa lt!l'fi":
parle de 15 seu producto Jor 6 é terca parte do de 15 por 6 ou (’L
6% lerca parle que é 25. Sommando os productos parciaes (m;.-
n0s o subsidiario) oblem-se o producto (1) pedido : 191 78 6.1

264. 2.° Caso.— Multiplicagiio de um numero incom-
plexo por um com plexo. Pode-se operar conforme ficou

dito em o n.o 262, visto como a ordem dos factores nio

altera o producto, embora elle seja da especie do mulli-

plicando. Ou entio applicar o processo das partes ali-
(quolas, como vamos fazer :

« Exemplo : sendo 118000 o gy

e¢o de wma vara de cerla
fazenda, qual sers o de 3V 3r 5pol?

»

115000
¥ 3r spol,
Pregodo ov. .. .. 3U8000
i iiaa s s 282
g 3P(" i . f.g'.gg
i k 5,,0,( “pol. . . | 15100
bpal: . ., . . 8275

HNYso

O prego de 1¥ send, 118000 o de 3% serd 338000, Para ler-
mos o preco de 3° Joeq

J'Domos 3¥ em partes aliquotas da vara
(1e2); avar tendo 5p € claro que 1P geps g (uinta parle de 1V e
0 Seu preco serd o quinto de 118000 ou 28200, Sendo 28200 0

pregode 170 de 2¢ sepf o dobro ou 48400, OE § Sredd
de5pol. decompomos 5 ol 84 ara termos o preg

] POl em partes aliquatas do palmo que
tem 8, 10 &, decompomog dpol. em 4 pol.clla 1pol. O pl'eco de 1P
sendo 28200 o de 4 pol., que é meio palmo, serd a metade do 24200
951.201%";0 ;ql‘iaotprecotde&i pol. serd a quarta parle do de 4pol.
vadid, jos PATle de 18100 75 réis. cto
pedido é 40$975_p $100 ou 275 reis. Logo, o produ

263, 3.° Caso, — Multiplicagdio de um numero com-
plexo por outro, 4 ;

Exemplo : sendo o pre

! CLY M P, Zi f.'.!
3L 48 2d, qual sey 0 .de 1 vara de certa fazenc

& 0 preco de 7V gp Spol?
A resolugiio do problema reduz-ge 5 :

Lo — Determinay o prego de 7v
9 — Idem

[I
3.0 — ldem 3

Spol

— i 4H =

: u dilo
: miname-se como ﬂ(’:o

isses produclos parciaes llt'l}!’ e or 7 0 custo
: ]-J-}?Ls ]3I~‘f:-]ttll:-r|f'{es ii‘SlO ¢,0de?" mulpp]ltdizﬂgog’usw de 17,
e 19 que < 1 45 20 O do 37 — determinando o ¢ 5 pol. deler-
qﬁ'r!(nq;::t:‘r;é-('!e 5 refwlindao[-)oolh(‘!ci \fflzif:}ldo 4pol. a metade
- " ( 5 ol. ém . | 5. il ‘105 yarclies

do 17 :Eld[‘;‘;{”'?[:[?ﬂi:ftja I1)lm'l¢3 de % pol. Estes productos |

§il0, respectivamente :

9
99L 0s 9
De 7varas . . + « - . R ?
» 3 palmos. . . . . 5 .
» B ]J()Itla-[g'i]ltlals. 5 o o = o
Total. « s «» « &

ider: mesmos
266. Divisao Temos a considerar 0s
200, =
casos da multiplicagiao. .
1.° Caso. Divisio de um numero complexo p

incomplexo. N
4 P 5pol por o.
Exemplo : dividir 12°1" 4 apianplv aropol |3
Dispondo o calculo como 2= oYt IS
faz-se na pratica. s d“":d(ll':l%o ‘onte ndo contem
o " s 4B pard = uoct e Vg
tl'i-p {n.‘ll 3,17?‘?;330‘ 1\'- por 3 vi-se que oﬂcll!"w' l{cduzlndo l. ‘:
m-;f‘qz'pulr‘ isto escreve-se zero dPDvdil;do temos ‘J",l 05]"‘11::;“
daras, & o dO ivide .‘.' i iﬂﬂ
palmos ¢ st)lnmﬂ_l'ld?puo,?r: o quocienle. Dmdme.! ¥ onbee
i pRTEOE 1 esobt-mn2pol.ouill“' ‘[ 1108
. 2 15 . WHl
Spol. nociente ¢ 1 po : e assim (el
e 101'-3 : qﬂ llegadas do resto & hlnh;ll‘il o quociente, que
gfll'eduz“ % :1}12(Iit 1‘, por 3 dariam 8! pard
il as quaes as

entiio seria : 4% 0¥ 3" 1 pol 8L esullﬂ-do‘ ela
267. Observagdo.— Podia-se obtergfa da unidade
e ividendo & fraceo OB GiisTo de uma
reduceio do dividen e regra da oy
rincipal, applicando depois '-{ilm Seduzindo o comy
P'aca'-ﬁo por um inteiro. Assim 12T o esta
Lt |

dado a fracedo da braca, temos © —ggh : o
L et % chﬁo e um nui

. s
mos em 0 n-o..e"."’

um

BB. Transformando esta fr

H60 me vi
omplexo equivalente, confor

Obtemog : 48°0V ¥ 4pol 8L

lexo
iamg de um_ﬂl'.‘r,rem.e a
9238, 9.0 0. — Divisa0 je dille "
por ((J)uu‘g,' sgg:o o divisor de especte =

dividendo.
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Exemplo : Dividir 20t 175 5d poy 3#3r qv 5 pol,
O meio mais pratico consiste em transformar o divisor em
uma fracgdo da unidade principal e applicar a regra da divisio

de um inteiro por uma fracedo, isto ¢, multiplicar o divideado

pelo denominador da frac¢do e dividir o producto pelo numera-
73928 =
dor. Transformando o divisor, temos :-———35;;; . Multiplicando o

dividendo por 960 temos : 20044, Dividindo o producto 20044
por 3732, numerador da fracgdio, temos o quociente pedido :

: 12 T :
5L 75 5d 732 OW 5475 50,00322. Estas operagbes praticam-se
tom o conhecimento dos cases precedentes,

269, 3.° Caso. — Dividendo e divisor sio complexos
da mesma especie. A operacio effeclua-se como em 0s
€asos precedentes, apenas cumpre observar que o quo-
cienle representa enlig o

1140 0 numero de vezes que o divi-
dendo contem o divisor, send

0 portanto considerado
como abstracto; conforme g problema, porém, elle
poderd oy dqvera Ser concreto e sG entig 0 caso parti-
cular determinard a Sua especie

270.' Conversio das medidas. — Tem por fim
deferminar as re]

acoes exisienioes entre as medidas de
um systema e as de oulro, tomadas para termo de com-
Paragio; a essas relacges denominam-se — coefficientes
de conversdo.

271. Medidas lineares, __ Se compararmos ou
medirmos a vara com '0, chegaremos 4 conclu-
sdo de que (1) 1V = 1,210, logo {m — 0,V909090...

Assim, o coefficiente de tonversao de varas a meltro 6 :
1,710 e o0 de melros 3 varas ¢ :

0 0,V9090... Para transfor-
mar, pois, um certo numero Je varas em melros — mul-
tiplica-se esse numero por 4,m10 ¢ para transformar um
cerlo numero de metros ppy, varas multiplica-se esse
outro numerg por 0,Y9090...

A vara sendg 1,10, ¢

claro que 10V — 44w S mas a
vara lendo 3 palmos, 1V ! 11,005 1

terdo 50 palmos, logo 501 —11m,
e

(N A relugio ¢ incommensuravcl

i #pproximadamente, porém, ¢ 1,210
o comprimento de uma yary, ' L

= i =

londe 1P 1% —-UO m22 ¢ 0,22 ¢ o valor de um palmo
5 s 1 g ——

vAanie H0 .

expresso em cenbime Y g

ff‘li{]t:ﬁn de palmos em 111'1(,}:::_.:;‘,% :

resumo dos coellicientes lineare:

Qmao Pﬂlano LA Omo;)-"?i
Braga . . . . . =" llegada . . . .« U,"0=6
w mlo PO LD(
Yara. - « 1,

ici ranslor
4 o coelliciente de lral i
N Abaixo damos 0

0,m22

d v 40 emometros.
Problema : converter 20 1V 4

| wens = 4740 1V =17,10;
o a 27,20, duas hracas '__G: =l
22; 0s 4" equivalerdo 1 Pyt v
xo dado equivale a 47,40 + 1%
6= 98 =281 1

A hraga equi\fnlcnil
1 palmo equivalendo 07, .
logo, o numero vmuple.\p
= 6=,38. Identicamente :

i gendo 1Y =1m,10
i s superlﬁciﬁﬁb:ignggunldmhi a0
2i2. b wr-se-i elevando e e =
q Vadra :1| m“ll(l;:'lflrdll{']gh;l -;;.["":321 H reciprocamente = 1.
(quadrado, log =4,
V1 \
o Abaixo damos o0s €OC

e adradas e vice versa.
metros quadrados a varas qud

Y l|- e
(licientes des reducgao d

100V*

t lm'-’ ,—_:-——!'.2_";"2_'
coee 100V*
— lOOX"fF-;"l——_

1V2 = {,m22|

1P2 — ( m20484. . - ( Are = 100™

o m metros
27 Problema : 'l‘rnns{orm:ll‘ti'lj:?‘? geiras ¢© -y
gy o submait L uadra

quadrados, seus 'Puglﬂ:.lf;;: :;:lmlmtluf e L—dl}’ Olalgacabﬂt quad-

A geira \'a.lﬂ "g ei‘rils = 400 d;'ld-: basta n"'ll(lll'izs‘a

}';-11? o 'Il'og? . 31?--1n§fm-m:1r en? mclll"t?_lso Hc yaras quadrada

:—;;’223385: l]ag;f: C(;elliuiull}c anqf'l'{";:,?ianto, temos :

melros quadrados, o qual é 17,215

a __ 8QIIA 8.‘\_
480000 V2 X 1,m*21 = 580800m= = 58
’ 3

ad. seus
acas quad.
Problema : Transi‘ormg;-z c:.n‘uml_ns ¢
27"- ” Sk oy B0 --v\-,l 1
i inlos, o numel i
multiplos e submultiplos, o oo 12723675‘ -
e - sty
1272,m23675 ¥ -——-——-——'121 = 1210
YD A

= 1051V + —3100 .
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Reduzindo esta fraceio da vara q&ad. a palmos quad.,
ebservando que a vara quad. tem 25 p, quad., temos :

6575V X 25 164375P2 0750
== =132
12100 12100 o 12100

Reduzindo esta fracedo do palmo quad. a pol. quad., obser-
vando que 1M= ¢4 pol2, temos :

075 X 66 532300 B100pol:
e e r
2000~ Tz =M g

Convertendo esta fracedo da pol. quad. em linhas ou cm

ecimal, temos para resultado : 175v 13" 37 polz 421 on 2628
%% 13¥2 37 pol?, 421,

275. Medidas de volume. — Sendo 1V — 1.m10,

temos, elevzmg?r esta egualdade ao cubo : 1V3 = 1,mig3 1.
1 va

Sendo 1m — T i — LiﬁT' Abaixo damos os outros

coeflicientes,-obtidos do mesmo modo

= 4087 1nal3

1V3 — 4 miggy y qus . 1000V
1P3 — 0,m3010548 1331
10913 — 0,m3000020796875

276. Proble
iros.

O alg. tendo 174400 o o110 1pols — 0, m0p0N208
4pprox. temos : {alg. — 474, X 0,000208 — 0,m30362752 ;
portanto, para termos 10 alq.

basta multiplicar este
resultado por 10; logo 40alq. — 0,m3362752 ou 362,752,

ma 1.2 Transformar 10 algueires em [i-

. 277, Problemg 2.° Converter fuim. 7can. gquart. em

litros, seus multiplos e submalliplos,
1alm. tendo 42ean. gopy 2,662 % 12
As TN conterig - 7, X 2litgen

1avart- serd o quarta parte de 2,liL662, 1,
tanto serd 06635 Logo : gauar
3 X 06655, , | ;

Resultado ; gor 20 591 7el g ou :

31,0944
18,1634
0 b

(IR ]

1,11L9065
52,IL5745
278. Problema 3.0 Seja 30m o1 g1 4a1

em canadas e sepg submult;

; para converfer
plos,

— 119 —

7 da
Um-litro equivile a_ 0.375 difms‘,‘%';g L jpp,ns
logo 30m- ou 3001t = 300 X 0, 9plit. ou
“0s 2 decalilros equivalem @ 20 ou
209X 0,cn-375 = . . . . . c'nn:B'}ii.: W 4’can.1:7,a
0Os 3! equivalem a 3 X0, 0ix03Ti—  0.can 1300
ilite iv au,- R
Os 4 decilitros equivalem a 0,4 X0, 121,0n a5
R
ciaes, lemos para res
: s resultados parciaes, lenios para resul
t 180;]1[1:;11{1:32”8:_[ _— 121,60.275 ou 1(2{:',1:“[';“1:];
arc 0 50 . ” ‘ . .
c‘f;ll(:'(;r%cndo a fracgio da canada em g

B —  —
"-mﬂ‘_
- - g
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Applicagoes

979

y add), — nfl”ﬁﬂ v ofy T

differenca que oxion differenca ou arithmetr,

-y GITI ql‘m. existe enlre duas qua L'!:]?m“ca A é‘ .
a razio por differen [uantidades, Assim

se representa por ¢ — o, i que, de um modo geral.
280

- — Raza
£do L
por quociente ou geomelrica g

quociente da divisio de dy .

e as quantidades. Assim - ou
A razao por differenca e se o T esta -
G e se 182 7 estd para 3;

esenla-se por a
® I' =0 .
b ua:hb.

281. E P
=o1. Equidiffere ’
entre duas razg NCa. — 4 relaed
o a _.[; f_rgzoef[ PEI' dilferency ‘t ;‘:ilr;}l(,f«t(; de ggunldmlu
: == il PR T g e —3=9—5
g:i{u?vgzleA?s pr"m’iI‘”-‘is"f'.t'zlz:.h:l mm] 3 assim como ) esta
edenles (7 e 9 g s de cada razio chamam-se
O ' 23 a4 graeans SLnTA
% ¢ € =L

consequentes (3 ¢ 5 —
s hies (3 el oud o g
e L, - ey e :
nos; finalment 0 ")-":('“‘: L;‘;nm-n-o ¢ ao ullimo

=" e 305 — nefos.

de um
modo zeral repr

9Q9
202, — B toda a

P é o equidi ffop
mos € equal a sommg do-*!m;?;{{"’””{'“ a somma dos evire-
283, 0 .
=09, Quar .
geralmente rlt-’-?c d"””"_‘-”?f-‘ml. —
sconhecido — e ymg ﬂfllll_l(]’l_l;{.o termo —
E . Qint s € 1T .g
xemplo : Seja a equidifferen. I erenca.

41 — 3=~
l —7=17—x. O termo

_‘ L ¢

— 121 —

¥ 6 a quarta differencitl; obtem-se 0 seu valor pela proprie-
dade conhecida de que a somma dos extremos ¢ egual & dos
meios: 11 -+ x =7 + 17, donde: 11 + x=24, logo x =24 = 11=13.

] O8%. — Média diflerencial ou meio arithmetico —
o meio de uma m]uidilim-(-ngu conlinua. Diz-se que
uma equidifferenca ¢ conlinua. qu:lmlo 0§ Scus meios ou
08 SCUS eXTIen0s 80 eguaes; assim §—x=a—4 0va-
lor do meio ou média differencial ¢ : 84-4=3z0u 9r=12,

12
donde & = - =6.
~
Logo. a média avithmelica entre duas quantidades —
dos extrenos.

;,' egual 4 semi-somma (melade da somima) e
D, se ¢ exlremo, como na equidilierenga s &—2==" - T
lemos : 2 22 = 10. donde x =, 0 valor de @ ¢ enlio @

Semu-somma dos metos.

283. Proporgdo. — I a relagio de egualdade entre

15 00, . o
0T = famben
as equidifle-

(0 esta para 20.

y . ’ . meios €
.. 286. Em toda a proporcd® prodic s~ GOXS.
Jual ao producto dos exlremos.— Assim: =

— ('! 0
uma propo

duas razdes por quociente. Assit

eScreve-se 13 1 5 ¢ 1 60 : 20 e Jé-se, como B

rencas (1) 1 43 estd para 5. assint oMo

ol . . rmo —
i _28"' — Onarla pr-opm'monm’ fll'mrt(f_].l(:c Exem-
’l""h;ﬂ[ll'l'(l‘vnlu desconhecido — de mwmﬂl" Por ser 0

HE (RN AT - gk o it ropore . AT
82y & agquarla D IO los meios 5% 32,

broducto dos extremos 16 X @ egual 86 10y :
kK o2 —8; assim

Loty ’ o
mos : 4 X 32 = 16 X x, dondp T= T

ra
woduclo Jdos metos

- @ quarta proporcional ¢ r'_.r/mtl ao pt

oy,
tdido pelo extremo conhecido. —
: po( em-:

meios e 08
oducto
{emos H

T Bneas

f|-nn?"”'10 nas proporedes como nas m-lil-l:jn::‘;;: ‘P"‘(,‘q,

igia por os termos, islo ¢, passar 0% G ' qglo como 0 il
dos o hara extremos, 0 que 4% ndo allerd, VI Fycgim,

S meios conlinua a ser egual a0 dos extrem '?‘X 32 - por-
LLE R _lm\,:;__,:.,_—._-s.lﬁ
-.-\‘:Ji,dundc’nxﬁizlﬁxlv 0g% - 16

remos

\-_-_-_‘——_

melcg) Os termos ainda tém as mesmas
s antecedentes, conseruentes, elC-

inacoes ext
dcnomumquca de

i S L il Sl S

!
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tanto, se a quarta proporcional é um ‘meio — ella é egual ao
producto dos extremos dividido pelo meio conhecido.

. ] % ¥ 5

288. — Média proporcional ou meio geomelrico — &

0 meio — desconhecido — de uma proporeio conlinua,
isto é, que Lem os dois meios ou os dois extremos eguacs.

Exemplo : a propor¢io 18 :x :: x: 9 6 conlinua e x éa
média proporeional entre os exiremos 18 e 2, Delermina-se 0
seu valor pela propriedade fundamental : 18 K 2= X pon

36 = x?, donde x = /36 =5, Logo, a média proporcional entre
duas quantidades (18 ¢ 2) é egual a raiz quadrada do prodiceclo
dessas quantidades. )

A proporgio podia ser transposta: x : 18::2: x e ainda
o valor de x seria 0 mesmo, como ¢ facil de verificar. "

289. — Em loda proporeiio pode-se mulliplicar ou dividir 08
quatro lermos, somenlte os anlecedentes, somenle os consequens
les ou somente uma razio porum numere, sem que a proporgio
deixe de subsistip, embora a rasio se allere, ldenlicamente,
pode-se mudar o logar dos meios ou dos extremos,

290. Regra de tres, — , regra de fres lem por
fim obler uma quantidade desconliecida e cujo valor
depende dos de lres quantidades conhecidas — d’ahi 0
seu nome; divide-se em simples ¢ composta,

201. Regra de tres simples, — A p

egra de Lres simples
resolve-se por me

meio de uma sg propor¢io, eslabelecida
entre duas razées. Uma razio ¢ formada pelos Lermos
conhecidos da mesma especie

Lhec — por isto denominados o
principaes; a outra razig & formada pelos oulros dois
termos da mesma especie, sendo porém um delles desco-
nhecido ou incognito — chamados — relativos porque seé
referem aquelles. ¢ "

A regra de Lres, tanto simpl
Ser direcla ou inversa; ¢ direol
decrescendo os nencipaes e os relativos tambem crescem,
ou decrescem; ¢ inversy — quanslo crescendo os princi-
paes, os relativos decrescem, on pice versa (1),

Toda difliculdade da solucio de um problema consisle
em armar a proporgio ;

B tom a applicagio da regra
abaixo isso forna-se facil, PR e

es como composta, pode
A — quando crescendo ot

———

1) No primeira easo diz

=S¢ que a 1
relativo @ directa, no seg

a0 entre eanda principal e o seu
undo easo diz-

S€ que e inversa,

— 123 —

292. Regra. — Escllevem-se os principaes uambgigglﬁg
do oulro ¢ s relativos, & direita, “lmh'f-”l-i]ig]do os dois
outro; depois arma-se o O I8 i iR
Primeizos entre si e tambem os dois u tlmo,-sa se a regra
ordem sc a regra ¢ direcla, em ordem inve g
¢ inversa,

clita 38000, quanlo
293, 1.0 Problema. Cuslando 5m.d? ,;,l:?:f;; gﬂs}mec‘.?ios o
Custam 7my Qg principaes sendo 08 df!l:? ¢ R s
valor MApEall, 00 o § My £ relalivos, .(ue se om cuslam
Yalor se procura. A regra € dll‘{‘_cul"‘"!mﬁvéceudo o principal
P00, 6 CI'L”'” (que 7m cuslardo mats, 1050
cl‘esce 0 seu l'“lﬂ”\r’O.
5" 38000
7 74
A=
w5 a segunda serd 3: x on

e v baixo
‘mau de cima pai 53]
forn 00 Assim, {emos apro

218 _ 1g200.
]

A primeira razao ¢ 5: 7 ou 7 P
3 <3 conlanto que se a primeira st 4
& segunda Lambem forme-se do mesmo mo

POreio: 5: 7::9§: x; donde: 5 X x=3§XT U=

g reram um {i‘JIIU
294, 2.0 Prollema. — Cinco trﬂ"‘“l_lﬂ'qg] c;aﬁ::-ﬁo 15 leabo-
SerVico em 7 dias pergunia-se ‘I“.‘"“.,Ob,l' rincipacs sio 3¢ 19
"adores para fazer o mesmo servico? - valor (jue se procure.
£ 08 relalivoy respeclivos sio 7 dias e '\'1 “trabalhadores. pard
E g are que augmentando o numero [" o de servigo decresce,
fazep ypp mesmo servico, o numero de ¢ lgfu relalivo e a regra ¢
80 crescendo o principal decresee © na pralica, lemos :
Moepgy | Dispondo os dados como faz-se na P

A

5t i
HNeoaem———"

= z
19— a
. : 515, n segun
bai N Primoiva razio sendo la"qvcl'gﬂ. e enl
X0 pa g cima, islo ¢, em ordem "\'_ . 7: donde
§ s B Rl 1y

S8im, (emgs g proporgdo : §: 19
5 X7 id)

15 15

a seri ﬂ"m"‘da.dqg
Joserd : ¥: %

5] ol —
— gl 4 —0UZ" g
=20+ 19

L=z

orresponde &
0 dia do servigo sendo de 9 hora
1orag, Portanto : x = 2d. 3h.

. e.
i unidad
R, 293. Methodo de reducg‘{i(?h_i‘?m pe

dbscs Problemas sio facilmente N isle em ob
® educeg 4 unidade, o qual cONSIE
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tivo da unida

de e multiplical-o ¢ dividil-o pelo numero
de unidades,

296. — 1.0 Problema, 38 e corda custando 78000, quanlto
custam 3¥ ¢ 4P

? Comega-se reduzindo tudo & ultima subdivi-
sdo indicada, que ¢

, ks v
0 palmo; assim femos 30 — 30! e_? r?l
P =19%. A resoluciio ¢y seguinte, observando-se que a regr:
¢ direcla :
. 78000
Se 30" custam 78000, ¢ claro que 1P custars : 30
233 réis; se qp

custa 233 réis, ¢ clapo que 19 palmos custario
19 vezes mais oy 233 X 19 = 48437 piis,

297. — 2.0 Problema, g lrabalhadores fizeram N
cado em 17 dias, em Qtanlos dias 14 trabalhadores f-’”"“"‘q;‘
mesmo cercadoy A TSAra sendo simples e inyorsa, mso[vo--ll:

0 seguinte mado - Se 8 trah, gastaram 17 dins ¢ claro f‘l‘q;
1 gaslaria § vezes mais dias oy 17 X 8. Se 1 trabalhador B
taria 17 X 8 dias, ¢ claro tamben, que 1% gastariam 14 vezes

: 17%8 146 / 5
menos dias ou —_—

= =%l ougal Seo dia

& 14 4 / : e

de servigo fosse de 7 horas, por exemplo, a fracgio do dia seria
€ 5h. e assim terjamoyg - 94d. 5.

298. Regra. — )

2 eg) [ultiplica-se o0 pri
relativo e divide-

€ 0 produclo pelo oy

299. Regra de tres composta, Nesta regra 0
valor da :]uanlidadc dnsconhnci{la, ouinrogniln, di‘l“”"h_
de mais de (pes Quantidades e por isto su o obtem pot
meio de mais Jo um 1l

. & Proporgio, desdohrando-se em
duas ou majs regras (

¢ tres simples.

SQO. Problema, — 7 trabalhadopes gastaram 19d., 1’? Nj
fazer 123m (o Ui muro, Suantos diag “Jastaviam 21 h‘-’*”"lé":
dores para [azer 199m 0, A0 que a souciio do prohlema e
pende de doig elementos — numero de metros de muro ¢ numero
de lrnlmllmdores—logo, de

- il L]
! WIS regras de (pes simples ; por ‘1“_:
sendo dois os elemenlos (o que depende g incognila, a regr

composia desdobra-se ey, duas simples — fazendo varjar ora
um ora outro dog elemenlos. considerando o oulro como cons=
tante, 1.0 S¢ g Servico em amlyos 08 €asos fosse o mesmo, lerin-
mos uma pegra simples : 7 trabalhadores gastivam 19d. em

inm 21, para fazer o mesmo

meiro principal pelo seu
tro principal.

um servigo, quantos dias gastor
servigo? Isin regra é in\'crsu; d

s ispondo o5 dados e armando
a propor¢io temos -
The e g {gnstarimn “Mum sepyieg), .. 19d.
Wb, . ., (sastariam pe mesmo g
Logo:?l:?::l!):x

(a)

~= 485

i ivo A
incognila x relativo
. p valor da incog ‘es) consi-
"ica assim determinado o sabalhadores) ¢
\"'n'i'z;l'%g f;zq:im dos elementos ( ”“”;i ::l]‘ie“;ll o mesnui»]. -‘\E‘-'U"g
Arie: s N ronsii com
ro (servigo) como ¢ ; o aquelle
:!.L:n‘l‘do ?,w%l:.h\g.u(;m. e,';"m elemento co.nm;l‘ercaer:-(tlo nuqm. de trab.
condlante.” Com efleito, temos O anion dlas Tesls 'lg’inl? Tie-
K v T m qu 3 0 elemento,
27 123m 1ro em x dias, e elaliy outro
f;:)slgilrf ?‘Jt],‘.:ll'a:osimplcs e dirvecta, relaliva ao

& qual se resolve pela proporgio : balhadores). . xd
; : v um certo n. de traba o ?). o a'd
;g?rmn " ﬁ:orfu]?g:t:s dias pelo mesmo numero ?) (b)
am, | v .
Logo: 123: 194 :: x: x 1) entre si, temos :
Multiplicando us proporgdes (a) e (b) Xz’
21 X 123:7 X 194 1 1 49XL: &
91 X 123 _ 19X
——
X196 & ) 3
ok segunda [racgdo por X

Ou:

i da
Dividindo ambos os termos d

a1 xss _ 10
temos . TIX A0k -

dos meios
, produclo
Um extremo . desconhecido egual a0 |

- ido, logo :
dl\'ldido ])L‘IO extremo conhemdo. g

2 d
7 X 194 X 19 ’_9_11%_03_39, =
W > tendo 8 horas e—-re:i“‘
Consi do o dia de servigo como temos : 9d. 7h. 59M.
zindg zngg]ceg?(;] d?: dia a horas ¢ minulos,

. ler 10
- amos de mas, con
0. — Podiamos CE T as,
da _EM' O?Se{:!r?OQ?a) o S"bl'.““f‘,;;’_sg na pratica.
“Zem:)];l g‘n?g:% ;‘iml’Ies g lt es fazem mntastc:i‘;':lé
5 .abalhodores uantos
2 — 10 hﬂbal. ia, 15L. e.m . 40t. em
ém ggfl 12:&[;-'1?}?:31’3; 8 horas poiqfi'z lp'egm simpies ¢
g"g’éiam ’irabal(lmndn apenas G .
t]

15t em xd, donde :
15:10:: 925 «

«d, 6h. €
% regra simples: 8h. em xd,

coes
Multiplicando as duas proporsoes
O valor ge 5 temos :

G0 X 25 — -121{15
.. D'onde Z' = 139
60 '

A
°d. logo: 8: Tl
m“-i%(l])’liﬁsando e L
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- ri%t{)é’,.j%rcentagem ou regra de tantos por
s ? commercio ¢ commum dar-se um abati-
Shieild v Jpreo das mercadorias.compradas em porgio
toﬂ[lsl ge:,l a \t.f)la, como tambem os negociantes. rerre-
pr'I;‘, ,Ouc., c‘(’ﬁ‘f”‘f“?"’ cobrar uma commissio pelas com-
c‘sfuhelccw:n as feitas em nome de ‘um lerceiro. Para
o e rﬁ_l ES5d commissao, costuma-se referil-a a um
ce:lu' al lixo cem, assim diz-se §o/0 — que se Ié : 5 por
addi?:’io(l[ut-i(f-lendo lstor‘mgni{icar que se tem de deduzir,
quantia e hagar 8 relativamente a cada eento. A essa
Jonke -I;O,i;f. 3:1\[’;1 :} cada cenlo, se denomina — laxa;
ax - & n ¥ i . " }
e L 08 por cenlo ou a quantidade fixa
Principal— i
PO*'cgqucnf ﬂ_flléﬂnha total a que se refere a porcentagem.
addicionar ou a deduzil?' ]\(llﬂ":m fo jolal ou a somma lOiElI' -
so, porcentagem, ote, B0 ente denomina-se— commis-
304. — I3
1.:13:-0]1715;:111 ;egBa (EESP_IVG-SE por uma simples regra de tres.
zindo-se 6, de 3:;/87$ﬁ501tt)~”|. . T/G o d i L e
i quanto se deduzird ? Temos ¢

3787500 © * o.c - deduzse,
87500. . . quanto se deduzirs ? -

Logo: 100 : 3787500 :: 6 : x W8

Diande 2 = 3787500 X 6 &

. i — = 2274250,
diusdc-ée—p_m-ﬂfugufaofx slguzllt.i,f’“““*se O principal pela laxa ¢
ot b Separam-se dois algarisinos 4 direita do

For iva 4

ormula relativa 4 porcentagem : p = -
” 100

BN, o s oKD
P

= »

o
a0 principal : p — —M_ﬂ_

306. Observa =
€a0. — Nas fop g
porcenlagem, P o principal e tl'?]a l{'l;;l‘;as acima p representa a

307. 2.0 Problem
; a, — i
3’31 ta em 10:8578 560, tendo 1[5”"1/;1 ({ad&um iy -
juanlo € o liquido a pagar ? o e desconlo, 12

Seguindo a e

- gra do n.o 21714720
Rgﬁizl}ﬁ::ednéaf;?s;’:;02338.3. impgglsam?:?:ﬁmzs 108.;7:;4110
Rs: 0:5508477, 8360, dit para o liquido — 1302883,20

(1 Quando a ta
4 laxa & fraccionari
opera-se a mulliplieqcs raccionaria, redyz-s .
4 multiplicagio conforme 5 l'éél':lc:-]é::ilf\el 202"(‘1‘7.‘“0 a decimal 8
4 408 decimaes.

— 4% =

308. Juros simpies. — Juro — ¢ o aluguel de um
ital ¢ wrninado.
capilal durante um lempo determinado. LI
l(,'ap;'ml. I3 a quanlia que se da a JUiglgéli]:;;p;;?é ~
Dasa. B o juro de um capital fixo — g

unidade de tempo.

300. — A laxaé convencional e depende ‘datxgs!&gl\;
de quem empresta ou de quem pede e
dois conlraclantes fixam a fara aque & ¢ 1o 5 b e
timo. O juro pode ser simples 0w COMPO oo do em-
ol uando o capilal ndo varia dur:m.[.qr,ldoo é 'ulro o 18
prestimd ou praso; ¢ composto = (I u‘Ese aoscapital que
4 cada unidade de tempo addiciona
enlio vai augmentando-

- a queslio de jure
o da formula. Toda qu mposta € 0

310. Delerminagi o uma regra de tres €0

1 o v * m i g v du-
simples resolve-se par mel obler w0 do capilal ¢

: / ero juro
problema geral € 0 qﬁg“:?!&.t i ofo. O capital 100 em um anno

y gt et : y _s@ enldo conhecer
:Jﬁl{ig Oi !-'(:;:.ppclﬁ delini¢io de tg.xa. [:LO%u;.“:;:S-
o juro j que rende 0 capital 3 ( :r:}n el
. so i depende de doiS CI% : 8%
¢ ';\l ]Iluf?gmglmf‘aidcI!-;mdo o lempo como constanle e
apital. 1.0 — s

vari: capital, temos : .
ariar o caj R | e ;

O capital. . . - :.00' © 077 quanlo renderd?. X &
" :c::i:xOulOD.x:a:.
g ol e 0 capital cons-

» » .

Sendo directa, el

fiav
- 9,0 Considerando 0 tempo como vl
tante, temos : . . ey
) capital ¢ vence. . . - - X
et len’:po. ' : oomcs]:no cap. quanto vencera? . [é)
; : 5 .xo i, Ouilx=j
i s o lixy.
Sendo directa, lemos : O
ividi bro a membro 2 egualdade (2) pela eg
Dividindo mem A
dade (1) e simplificando, temos : g5 ot
o cit X)

Ou — a formula geral © J= 150

. i ,s multiplica-
__Para obter 0 juro S'"‘P'&) e divide-se

311. Regra. 2 taxa () pelo tempo ()

se o capilal (¢) pel

o B e
{*) Ou entio pelo producto da taxa pelo lempo




=498 —

0 produclo po i
r 100, islo ¢
ducto os dois nltime: 0. & Separam-se 4 direils
lug ois ullimos a&'y(u'wmols se i direita do pro-
por cem. »0 que equivale a dividil-o

312, 1. pp, z
durante 3 am:::":";‘- — Delsrminar o juro. de 1-'3-';:33875
. y @& taxa de 6 o :
Applic [o ao anno. 1
pplicando a formula geral ou " o
a regra acima, 6

observando : . e
tempo, obt que ¢ Be capital, i ataxa e t o 8105250
» ODIEMOS 0 Juro, que é : 2438157 —Tm'-’g—_
‘ TR

313. Determinaga
[RY acio do | _
valor do tempo, pois tenm:’:‘ggbj __D‘::xz_ {ormula geral tiramos

D'Ond[} g 100?
2

ci
Regra. Para obler ¢ tempo — multi

eo N P u
producto divide-se pelo producto do plica-se o juro por 100

capital pela taxa.

314, Determi
P eterminagio da laxa, — Da for .
j = ecit, donde ; — _100i. mula geral, temos :
el 3)

315, Determinacs (
100f = g3 tnagdo do capital, — Da formul
= cit, donde ¢ — _190i mula geral, temos :

—
816 ! i

. - A unid
ad 4
Islo ndo se di gy a 0 a um numero exaclo daqu1 L
fere-se tambem ao 4 uj"daae de tempo ¢ o e annos; quando
nez a formula 6 g mesma’-}‘s"é’. Ste a tux? re-
15 se a taxa refere-

se, porém
ao anno
que um !I{e' . » cumpre modifj
Z 6 um doss e modificar a form s
¢ avos do anno, logo : ula, observando

5 ; t
j= O X _cit
‘ Y -
Formula na 100 1200 (5)

mezes referg "al.‘ repres n
s elerindo-Jo vinda 4 ang g s, " "I exaso 0
3 . t . J
ac anno duranle eterminar o jur
¢ 3 mezes Jure de 1:5008000 4
168 n, . 0 4 taxa de 6 °fo

Temos : j = 1500000X6X3 97000000

1aa0 “Ia0p = 228500

3lf. l el (=
& H")dlfdﬂ (IU te]npo é o diﬂ LITI d-a

YN

— {2 =

f{nlos e sessenla arvos do anno (1), devemos na formula geral
X) substituir ¢ por esla fracgdo, e assim temaos @

Eo el X —— il
j= 60 = m“
100 '

Nesta formula ¢ represcnla wm numero exacto de dias.

Problema. Calcular o juro de 3:6008000 durante 60 dias a

laxa de 7 ©[o a0 anno.
. 0000 X 7 XG0 1512000000
Temos : = 300 ot L
J 36000 ST

o tempo ou ambos sio fraccionarios,
tes aliquotas Emrn ellectuar a
se o tempo a ultima subdivisio
decimal, e opera-se como licou

318, — Quando a taxa,
applica-se o methodo das par
multiplicagiio; ou entio reduz-
indicada e a fracgdo da taxa
dito,

319, Melhodo dos divisores fixos. — L 0 meio pratico com-

Geralmente é empre-

munmente usado para_caleular 08 juros. Geralmen
gado quando a unidade de tempo 4 o dia, isto é, quando, se
uer o(L m dado capital durante um certo numero

obter o juro de u _ nu
e dias. Abaixo damos uma tabella referente a0S divisores

fixos relativos ao dia.
A formula geral que s€ cefere ao dia é, como ji sabemos :
s termos da fracgio

¢it _  piyidindo por i ambos ©

e
36000
esentando por D © quociente da

temos : '=._——-——-ct —. Repr
i =gt ¥
o de 36000 por i, lemos, finalmenfe : j =
divisor fixo relativo 4 taxa i

- ot ,
divis R (x)

D ¢ o quese denomina
m capital — multiplica-

o juro de u - T
ucto divide-se pelo

320. Regra. Para obter c
se osse capilal pelo numero de dias e 0 pro

divisor fixo relativo & taxa.
calcular o divisor fixo relalivo a wma
o divisor relativo

00 pela taxa se se quer
pﬁxo relalivo a 5 9o ¢ 36000 % 5="7200.

391, — Modo de
taxa. « Divide-se 360
ao dia.» Assim, o divisor

(1) O anno commerclal tem 150 dias, e cada mez 30 dias.




= =

Se i .
tn\'-?? eql;ﬁ:‘at?ng:l‘t:;m? []-7:10 relativo awmez, divide-se 1200 pela
S , divide-se 100 pela taxa qus

divisor fixo em relacio ao anno. pela taxa quando se quer 0

99 , -l . :

an ,3,';5 fsib)‘_[{‘.‘ ?’os df.r.'.:.s'ore_.‘:. fixos relativos do dia }3ﬂr'a 0

it BomoL:’,- f-éﬂ de 360 dias. — A laxa refere-se a0

apprf;ximur'ﬁo ?lmn(}u-m’ e o divisor esld caleulado com

approxim-ﬁ‘-’:r‘m d e duas casas decimaes. isto ¢, com

S 4 uni l"dx e cenlesimos. O valor do div. [ixo refere-
nidade monelaria, que ¢ o real.

Taxa | Div. fixo | Taxa| Div. fixo | Taxa [ Div. fixo
;0’//" fggﬁ?-”" 89/0 | 4500,00 [120/, 000,00
= 2 D00 | 8/, | 4363,63 |12/, 2938,77
3‘/0 12000,00 | 81/, | 4235,20 | 127/, ~2880,00_
4;., 13(‘;33;{11 8%/, | 4114,28 |127/,| 2823,54
'/, | 800,00 Tgilé' UM RE L S
O 91/, | 380191 [137/,| 2666,66
T/”_m»—,g 9%/, | 378955 | Tho/,| 2571,43

._@;/—; ——f)ﬁma% _?1;_ 3692,30 |14/, 2480.00
EUA m ‘10*:/(, 3600,00 | 450/,| 2400,00

VAR S 1077 3512,30 | 157/, 232,59

T a0 | U857 165/, 330,00

o i oLi| IS8T | 167/, 316188

W—-ﬁ _l_:’/_o 3271272 | 170/o| 2117,63

i 27 |11/, 8200,00 | 189/, 2000,00

TV, | AS00.00 | T/
i 0 | 114/, 3130,43 | T90/,| 189478

AT TR T R e
ol Mo 2 3063,83 | 2009/,| 1800,00

323. Problema.— gy
oblema.— Obley o jyn 7 :
durante 90 dias e 4 laxa l’.?:! (?2]1;;0(:' ggﬁf;’sgsﬁﬂg 3789633
; . B ...
Procuranda na tah;]ltemos.' ERmDIGAdER: : . Jeipnn
5538,46. Dividindo o Pl-Odi‘it‘o div. fixo relativo a 6 § acha-se

para o juro pedido : 61858). to obtido por este div. fixo, temos

— 131 —

221. Regra das:partes proporcionaes. — Tem
por fim — dividir um numero em parles proporcionaes
a oulros numeros dados, Tem grandes applicacoes na
pralica, taes como : distribuigio dos lucros ¢ p
SOCll?f\lillll?S commerciaes. distribuicao dos dividendos,
dos impostos, ele. Daremos aqui apenas o processo

Pratico ou do factor constante.

Excinplo : Dividir o numero N em parles proporcionaes a
4 b, ec. Seja § 4 somimd dos numeros a, e G lemos res-

Peclivamente para as partes relativas &, 2 beac:
N N N -
= MEVY - — Xe
S X a IS X b g X

N .

Ao quociente constante —= 5@ denomina |

. 325, Regra. — Para dividir um numero em parles

Cionaes a putros — divide-se aquelle numero pala sonl'l "mo:'l g::gg
Iel 0 quaciente constante multiplica-se successn'm:;!‘:lnl f; p

Umeros, para ter as parles relativas a cada um delles.

f o . 0l0=
896, Problema. — 1o Dividir 498980 em paries 1(91’001;",’,“;25
naes aos numeros 2, 3,5 ¢ 7 Applicando a regra €8 7

CMog 1y A
Mos para quociente constanie.

g = 19080 49980 — o000
sFfsfot?

A parte relaliv 9 (o 99450 X 2= 5880

% p nle 101‘1”l|\u :‘1 - ; 2040 X 3= §§'20 — 408980

Ny » y 5 2940 X gl==1 1500

2 n » w7o» 92940 X 1= 20580

708 .cantractar?m
0 2.2 fez 7 €
que cabe @

90 Tre ,,pecl')‘az _
)z = do 5ervigo:

qual é @ quola

A 327, Problema (1). —
™ servigo por 5:0008000. 0 1

0 3.9 fez, ﬁnahncn!g, _E_:.' pcl'g[tﬂiﬂ'se
Cady i, 9 24
s 9
quociente constante ¢ :

5880000 _— 5880000
ses0000 _ _ 98—

g = 2 | &
Tigt™
\__—_
qﬁo.

mm"m 3ppllca

) Esses problemas sio 05 dé mais €0

yerdas das

faclor constante.

propor-




s IR ==

A parte do 1.0 é: 38808000 X - = 39208000
Poow w295 58808000 X - = 7355000

» v » 39 58808000 X ——= 12258000
Verificagio . . . . . . ... ... 5:8808000

328. Problema. — 3.0 Tres pessoas obliveram um premio
de 17:8558200 para ser dividido entre ellas, mas em razio
inversa de suas edades. A 1.* tem 17 annos, a 2.+ lem 20 e 2
d.+ tem 22 annos, pergunta-se quanto cabe a cada pessoa? Sc
as partilhas fossem em razio directa das edades, teriamos que
dividir 17:8558200 em partes proporcionacs a 17, 20 e 22; mas
Como sio em lrza:z‘u; inversa, temos que dividir em parles pro-
porcionaes a 1, a gy e a %, visto como eslas siio as razdes invers
sas respectivamente a 17, a 20 ¢ a 22,

O quociente conslante ¢ :

17855200 1785520 740
- - = et = 17855200 X o=
s + A + e 1 __;_‘ D/
17 0 T % 3740
66778448000 .
= = 115733878,682
A parte da 1.3 ¢ : 115733878,662 X —— = 6807§875,216

moo» w23 115733878,682 X -::Tz 57868693,935

»oo»oo» Bl e 115733878,682 X — = 5260§$630,849
Verlleaghe . . . .« « TP . 17:855§200,000

329. Problema. — 4.0 O activo da fallenci ' 08
Pro Lol . allencia de uma casi
commereial ¢ _cteni?(a‘ﬂa?iSOOO; 0 passivo compdae-se de 4 divi-
das sendo — a 1.* de 2357988000, a 9.0 de 5003728520, a 3.* de
66a30?$00?) e [i?zahncn!tc‘-a 4.3 de 3728578000; pergunta-se
quanto cabe a cada credor lendo si y ! ezas de
iy do sido de 12 ¢/, as despezas de
Aclivo ) 527
O s e e e . . 12605278000
1 % 5 il 185’13532520
Deduzindo do activo, antes da i B.:
. i partilha, 12 oy, temos :
(1]5126?‘3.2’-9. conforme o n.o 305. Subtrahindo esta i{"l)lp()l'lanciil
0 aclivo resta : 1109263$760, numero a dividir em partes pro-
porcionaes aos qualro credores. O factor constante ¢ :

1109263760

g 1864257520

= 0,595

~mos obler capil

— 133 —
Parte relativa a0 1.0 credor. . 235728§000%0,505= 1402688260
» » » 2.0 » L. 09372 520)(0,595:35]27]S750
» » » 3.0 » .. 6633008000 0,595 3958558500
e v A9 » L. 3728578000X0,595— 2218493010

330. Regra de Companhia ou Sociedade. — Tem
por [im determinar os lucros ou perdas resultantes de uma so-
ciedade commercial, industrial, ete. Esta sociedade pode ser
em nome collectivo, tendo uma 7azdo ou firma social, como
Militio Bivar & Comp.?, ou anonyma, como o Banco do Ceard,
ete, Neste caso ¢ facil o problema, visto como as perdas ou os
lueros, retirados lantos por cenlo para o fundo de reserva, sio
divididos em quolas eguaes pelo numero de (itulos ou acedes,
tomando cada quola a denominagiio de dividendo, o qual é feito
semestral ou annualmente. O problema complica-se, porém,
quando os socios entram com capitaes deseguaes e ainda mais
quando ns entradas desses capitaes sdo feilas em epochas

iversas. Resolve-se a questio, em qualquer dos casos, pela
regra das partes proporcionaes, como vamos fazer.

291. 1.0 Problema. — Tres pessias formm‘am uma socie-
dade commercial sob a razdo ow firma: « Assis DBezerra &
Comp.® » O primeiro socio enlrou com 7:0008100, o 2.0 com
8:5208000 e 0 3.0 com 15:6008000; no fim de lerceiro anno obli-

lucro de 136:4008000, pergunla-se quanlo cabe a

veram um ! :
cada associado, lendo o 2.0 entrado seis mezes depois de esla-

"ei 0, ¢ 0 3.0 dez mezes depois do 2.°7

betagél%g tircs' associados livessem comecado juntos, o problema
consistiria em dividir o lucro ou perda em parles propom"ml:.mss
a0s seus capilaes; mas tendo cada um entrado em _D{l?l:l]:l (l;jlh.-
rente, os lucros alem de proporcionaes aos ca "@F” slio l_.lllll em
proporciouaes aos lempos fie permanencii l[e:-bcs'tl.n!)ll.tes ::a
sociedade. O pl'ablenaa_d1v1d3~se, pois, em duas 11:11 tes — g
em que se considera a dilferenca dos capitaes e outra em que s
considera a differenga dos tempos..

te. — Para mais facilidade, supponhamos conhe-
das de cada associado, proporcionalmente
aes realisados; ¢ clarvo, entio, que pod.e-
aes corraspondenles a cada um dos das cnlm;
lucros ou perdas na mesna pr'o.)mrq;ia,lmmo
os socios comegado 0 n'fyo‘;"?e::::?. ];)t;ssc?ll
im I lituimos os capilaes reaes -
tempo. Assim r':]z?,?,g&i:;gzs, que fornecmln o mesmo lucro o
e Osaviuﬁa, mas que tém a vanlagem de (?nln(;;_
perda a cada nsg das entradas, facilitando a solugio do prob *
eguaas o3 tb;j':x{mhca‘ reduzido 4 immediata applicagdo da regr
ma, que as B 1
das J[ill‘l(!S ]11‘0]1?}'0',?%‘532000, girou na sociedade 8 annos Ou
1.0 capital, 7 d

332, 1.% Par
cidos os lucros ou per
aos tempos ¢ 40S capil

das e que deem
se livessem lodos
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36 mezes, lago tem o mesmo luero ou perda que un 36 vezes maio?
e que girasse win $6 mez; isto & tanto tem de luero 7:0005000
em 36 mezes, como o capilal 7:0008000 X 36=252:0005000, em
um so mez. ¢ o

O 2.0 capital, 8:3208000, girou apenas 30 mezes, porgue
entrou 6 mezes depois do primeiro; tanto elle lucra ou perde
em 30 mezes, como um capital 30 vezes maior em wm $6 mez;
isto é, tanto luera 8:5208000 em 30 mezes, como 8:52085000
X 80 = 255:6008000, em um s6 mez. -

O 3.0 capital, 15:6008000, girou na sociedade apenas 20 me-

zes, vislo como entrou 10 mezes depois do 2.° ou 16 depois do 1.7

o seu lucro ou perda durante 20 mezes é o mesmo ue teria

durante um s6 mez um capital 20 vezes maior ou 15:6005000
K 20=2312:0008000.

Em resumo : 1.0 capital ficticio, . . . . . 252:0008000

2.0 pi: Y Voo e e e w . . 255:6008000

3.0 » » . e . . . 312:0008000

Total. . . . . 819:600$000

333. 2.2 Parte.—Sendo os lucros desles capitaes ficticios no
mesmo lempo (um mez, como referimos), respectivamente
eguaes aos dos capilaes reaes nos lempos differentes, niio lemos
mais do que dividir o lucro (ou perda) obtido : 136:4008000 em
parles respectivamente proporcionaes a clles (1) e lemnos assim :

1.0 associade, . . . . . e e e e e e .. 41:9388506,588
2.0 D e e e e .. .. 42:5378628,111
e B L s aw. .. ol ol 51:0238865.301

TPofal.. . - o« 136:4008000,000

334. 2.0 Problema. — Um negociante eslabeleceu-se cont
10:0008000; 6 mezes depois outro associou-se-lhe com o capilal
de 6:0008000 € 56 3 mezes mais larde entrou com 4:000$000 para
egualar os capitaes. No finu de 5 annos, depois desta ullima dala,
liquidaram a sociedade havendo apenas em caixa 2:0008000
pergunta-se qual foi o prejuizo de cada um associado ?

0 ;2 entrou com, . . 10:0008000 durante 69 mezes
» 2. »  JETR (6:0003000 » 63 »
» » » W = 6:0008000 » 60 »

O capital social era de 20:00080 jui i
‘ i . 20; 00, o prejuizo foi de
17:0008000; logo, temos que dividir 17:000’5;.0009:31111 partes pro-
ppr(clnoqaes as entradas e tempos, O luero ou perda do 1.0 asso-
gla 0 € 0 mesmo que elle teria em um s6 mez com um capital
9 vezes maior ou com o capital de 690:0008000; o luecro ou

(1) Ver o numero 323,
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perda do 2.0 para 6:0608000 ¢ o mesmo que se livesse entrado
com um capilal 63 vezes maior ou com 378:0008000, ¢ para os
4:0008000 como se elle tivesse entrado com um capital 60 vezes
maior do que 4:000§000 ou 250:0008000. Oblidos os capilaes
fiRitios nio temos mais do que dividir 17:0008000 em parles
proporcionaes a 690:0008000, a 378:0005000 e a 210:0008000.

A 1.2 entrada de 10 conlos cabe a perda de  8:9678000
y 238 » n 6 » » W » » o 4:9128900
IR » » 4 » » o o»o» »n o 3:1198100

435. Desconto. — Nas (ransaccoes commerciaes é de
praxe dar-se um prazo para realisagio dos pagamentos, assi-
rnando o devedor um documento que se denamina — letlra.
om uma lettra temos a dislinguir :

.0 — O valor nominal — ¢ o valor que nella se acha es-
eriplo: ; '

2.0 — 0O valor actual — ¢ o valor que ella temm aclualmente
— pois é claro que o possuidor de uma lettra querendo liguidal-a
agora terd que offerecer um abatimento cu desconto:

3.0 — Prazo — € o lempo concedido para o p:rya'mer.a[o.

Do exposte se conclue que o desconlo — ¢ o abatimento
feilo no valor nominal de uma lettra, a vencer-se em wm certo
prazo, para obler-se immediato embolso. Para maior garanlia,
alem da lirma ou assignatura de quem se obriga ao pagamento,
cosluma-se exigir garanlias que sao dadas por oulras lirmas ou
assionaturas, sob forma especml, constiluindo o endésso.

TMa duas especies de desconto — desconto por denlro e
desconto por fora. Lm primeiro logar tralaremos daquelle.

446. Desconto por dentro. — Nas quesldes de desconto o
que p e ‘[u'ucul'zl & o valor actual da leltra, pois este valor poslo
a jurlo simples durante o prazo € i taxa do desconlo deve pro-

duzir o valor nominal da lettra. Seja como exemplo o problema

abaixo,

alor nominil de wma-letlra a vencer-se
ra o valor actual dessa leltra, & laxa
i Hcprusenlnndo~sc por x o valor ac-
x augmenlado de seus juros em !
] ao valo® nominal ¢, logo :

337. — Sendoco v
dagui a t annos, qual se
de desconlo i oo a0 ano
tual, pelo que ficow dito
annos e A laxa @ °fo € eguz

Xt
450 =°
Ou 100 x—]—.\:it—_’iODc

PPondo x em evidencia, temos : x [100 + it] = 100 c.

Tirando 0 ¥

alor de x, temos 0 valor actual :
100¢

S T (1]




_ 338, — O desconto sendo a difleren)a entre os valores no-
minal e actual, se o representarmos por d, temos :

: - 100 cil
e Y 100 - it e
339. 2.* Problema. — Sendo de 15008000 o valor nominal

de uma lettra, a vencer-se daqui a 6 mezes, qual é o seu valor

aclual, sendo de 12 o[ a taxa de desconlo ? I necessario mo-
dlﬁcaj' a formula visto como ella refere-se ao anno, para isto
subslttue-se' t pela fraccio do anno e como 6 mezes ¢ meio
anno, subslilue-se t por wm meio. Calculando obtem-se para
valor actual 1:4108000 e para o desconto 8§000.

340. Desconto por féra. — Ii o processo empregado geral-
mente no commercio; r_.>n_1llora menos racional, ¢ communmente
usado pela maior simplicidade dos caleulos.

341. Problema. Sendo d a laxa de desconto por anno, que
abntzma_znto soffrerd uma letira do valor nominal — ¢ — paga-
vel no fim de t annos # Uma simples proporedio resolve a questio,
pois se 100 desconta d o/, em um anno, em ¢ annos descontard
gtfgl-?n g?oprlléil (i descglntar:'l x, isto ¢, mais ou menos conl'orn:ie

1 u menor do que 100. Porta ; 5
e oy e que 100. Portanto, temos uma regra

100. . . . . . desconta em t annos, . . . . . . dt

€. .+« ... quanio descontari? . ., ., ,..X

Logo : ! 100:c:: dt: x

Donde : %= 11-[— [2]
1wy

CO -+

oua=c¢—-C3 _. 100c — ecdl ¢(100 — dt)
100 w0 = 100

"
- 33'2{'1"(’-2?“."3.‘;59- — Se a taxa de desconto o for a mesma
ot ft Py dilferenga entre o valor nominal e o actnal,
poria 0 desconto, serd o jury da importancia da lettra.

343. — Em geral os prazos ni
; 2 az0s nio excedem de 3 a 6 mezes ou
sd0 de 30 a 90 dias, portanto ¢ necessario adoptar as formulas:

Em mezes : x — 4t ) ct
1200 ou x ‘—_'.-T
Em dias : & —_°4t o ct

__0s valores x' e x" acham-se expressos em relacin nos
divisores fixos : 1200 dividido por d, para o mez, e 36000 dividido
por d, para o dia,

Esses divisores calculam-se facilmente ou servem-se dos
da tgbella do n.e 322, como no problema em seguida.

344. Problema. — Calcular o desconlo de uma lelira, cujo
valor nominal é de 1:0008000 e deve vencer-se desla dafta a 90
dias, sendo de 12 o[, a taxa de desconto,

ct __ 1:0008000 X 90

X =

375. Regra. — Para calcular o desconto de uma lettra —
multiplica-se o valor nominal pelo numero de dias e divide-se o
producto pelo divisor fixo relalivo & taxa de desconto. »

346. Cambio. — Nas lransac¢des commerciaes ha neces-
sidade de enviar dinheiro de um lugar para outro alim de elle-
ctuar pagamenlos:antigamente enviava-se directamente a moeda,
hoje di-se preferencia ds lettras de cambio, as quaes sio uma
ordem escripta, com as formalidades legaes, que um banco ou
casa commercial envia a oulro para pagar a alguem uma dada
quantia no fim de um certo prazo ou & vista, conforme se acha

indicado na lettro.
Na lettra de cambio temos a dislinguir :

Sacador — banco ou pessda que di a lettra,
Sacado » 2 »  contra quem se saca.
Portador » » » afavorde quem se saca.

tinguir duas especies de cambio —
ransacgdio é feita dentro do paiz,
o é feita de um paiz para

347. — Temos que dis

cambio interno, quando a L
cambio externo — quando a transacg

outro.

348. Camblio lntgrnq.-— A qperacao consiste na' commissiio
ou porcentagem relativa & quantia que se. uer sacar. e e
Como exemplo, supponhamos que alguem quer 1 i
pagar no Rio de Janeiro a importancia de 10:0003‘0?0. e
Para isto procura un= banco ou casa commelrclnl.lu qu'{:r.‘ i
transacedes com :u[uf:nlllzi Frgga I{aiocgznt;;.:] elilll‘gl'l éeclalt'r!o I:IUL Lo
: ‘ sommerci Y iro; 8
bﬂgbﬁag‘grﬁ?ﬁt ggmmissﬂo, a qual serd mais ou l?)en?f ﬁtﬁ:\ ;l:::l
gonl‘orme os fundos existentes ali, ']30:15 se hfa ;\ élorlln;:li'isfi()lg
dinheiro n'aquella praga para ser enviado nu(ilsqd e
relativamente modica, podendo até ser lrll- i L o
Ay i« quando a commissiio e nulla a i i ?i ik
oD um[l’I ﬂ-lamr:':g)lvcr o problema, hasta saber o valor da
ao par. Pai 3

_.—rﬂ«'.'!,ﬂw
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m’ssiio, que em geral é de 3 ©fo, e caleular a porcentagem con-
forme o n.» 305.

349. Cambio externo. — Todas as nagdes nio tendo ©
mesmo padrio monelario, o cambio externo complica-se, pela
necessidade de obter os equivalentes monelarios.

350. Cambio sobre a Inglaterra.— Ao par, isto é, sem agio
nem desconto ou depreciagio monelaria, o nosso 1000 réis ¢
cotado em 27 pence ou dinheiros. Quando se diz que o cambio
estd a 28, portanto acima do par, ou a 12 e abaixo do par, islo,
significa que o nosso 1000 réis vale 28 ou 12 pence. D'ahi um
meio facil de reduzir, ao cambio, a nossa moeda 4 ingleza ou
vice-versa. Como exemplo, sejam dados os seguintes problemas:

351, 1.° Problema. — Ao cambio de 12% oller o equiva-
lente, em libras sle;‘lz‘nas, de 1:350§000. O nosso 1L00 réis va-
lendo 12 pence e - do pence, valerd 124 75. Assim, temos a
seguinte regra de tres simples : « Se 18000 vale 12,75 do pence
ow dinheiro, quanto valera 1:3508000 7 »

13508 X 12,75 _
1000
'{1?1?.5 pence. Convertendo esle numero de pence em libras e
ahlll_mgs, para o que basla dividir por 240 para ter o numero
e libras ¢ o resto por 12 para ter o numero de shillings, te-
mos, ao cambio proposto — 1350§000 valendo 71% 148 5d

1000: 12,75 :: 13508 : x, donde temos: x —

) l:}52. Regra. — Para converter o dinheiro brazileiro ao
m‘g,rcc(ez—mu.ttfphca—se o valor em réis pela laxa de cambio e 0
producto divide-se por 100. O resullado oblido representa
pence,
Obtido 0 numero de i i i

) ' de pence basta reduzil-o a libras e shil-
}jllx;lgls_, ]far:a 0 que se divide por 240, visto uma libra ter 240 pence

(ig 1eIr0s, e o quociente representa libras; o resto divide-se
por 12, \.r;s.to o shilling ter”12 dinheiros, ¢ o quocienle repre-
senta shillings; o resto representa o numero de pence.

353. 2.0 Problema. — Converter em dinheiro brazilei

g2 0 = / razileiro ou
réis : 13% 175 8d a0 cambio de 14 T[g. Convertendo a fracgiio a
c‘leulmal o cambio & : 14,875, Reduzindo as 134 178 8d a dinhei-
ros ou pence, lemos : 3332. Ao cambio de 14,875 isto signilica
que 14,875 :llmhe:ros equivalem ao nosso 1§000; assim, temos
313‘93 regra de tres simples; « Se 14,875 pence valem 1§000,
4332 pence quanto valerao? y Logo : 14,875 ; 18000 :: 3332 : x.

Donde : x— 932X 18000 _ 3332000 3332000000

e Ens T Ty e

354. Regra. — Para converter a moeda ingleza em brazi-
leira — reduz-se tudo a pence e o resullado multiplica-se por
1§000; o producto obtido divide-se pela taxa do cambio e o
quociente representa o equivalente em moeda brazileira.

oo

355. Cambio sobre a Franga. — Em relagio & Franga
nos damos o termo incerlo, islo €, o nosso dinheiro é que
varia sendo o franco o lermo certo, ao contrario do que se da
com a Inglalerra que o nosso 18000 ¢ constanie e o numero
de pence ¢ que varia ou € o fermo incerto. Temos a resolver os
mesmos problemas geraes.

356, 1.0 Problema. — Conrerler 10:0008000 em moeda
franceza ao cambio de 250. O cambio de 250 sobre a Franga
significa que um franco custa 50 réis da nossa moeda, O pro-
blema resolve-se facilmente: « Se 250 réis er!|u|\‘.'|lc'm a 1 fran-
co, 10:0008000 a quantos francos cquivalerio? y» Temos :

10:0008000
950 : 1 [. :: 10:0008000 : x, donde x= — = 40000 fr.
solver pelo methodo de reduceio & unidade,
do real, pois se 250 réis valem 11, ¢é
250 S ~
claro que temos : 1 real = i logo : 10:0008000 equivalerdo
10:0008000 X 18- _ 50000 francos.

250

Tambem se pode re
procurando o equivalente

__ Ppara converter moeda brazileira em fran-
alor em réis pela taxa de cambio e o quo-
ciente representa o numero de [rancos; havendo reslo a.cres—
centa-se zero e conlinua-se a divisio para ter o numero de

cenlimos ou centesimos de franco.

158, 2.0 Problema. — Converter §56.57 francos em moeda
br-a*itez:r‘a ao cambio cte. 850 reis. I‘cmu.s a gegumte regrai
Se 1 franco vale 850 réis quanto valerio Sa_ﬁr;g? ). Lugo ;
1 : 850 :: 856,57 : x; donde x = 835,67 X 830 = 7278084,

_ Multiplica-se o valor em [rancos pela taxa
oducto represenla o equivalente em moeda

357. Regra.
ceza — divide-se 0 v

359. Regra.
de cambio ¢ o pr
brazileira. 5 ! ;

A 50. — O cambio é geralmente dado sobre a
1 |:;‘[)D,‘.,-?bﬁﬁ.r{¥:§ a\.?czes torna-se necessario, conhecida easa

nglil e[ o) o relativa a Franga. Para 1slo O_llb'll‘l‘\'t.‘!ll(JS que, de-
taxa, O :}U '\.,tm]- da libra slerlina ao cambio dado, hasla divi-
terminaco 0 ;ncro de francos que lhe equivale, para termos o
dil-o pelo nu franco. — Seja_como exemplo o cambio a 24; a
valor de um [ran ‘i vale 108000, pois que 15000 valem 24

este cambio “3";01:3; 240 ¢ claro que 250 pence a laxa 2% é

pence e & libr:




— 140 —

108000. Uma i :
. ibra eguival
por 25,21 temos : eguivalendo a 25.¥ 31 dividi ;
sobre a an(}as .u.igg réis para valor do 31‘1-:1:1‘3:;“]'"‘1-0--56 o
s que corresponde a 24 sobre a Il;g!;'?:é:l:uo' - 3:'“'
aterra ¢ — 397.

- 361. Cambio
sobre P
guez ou f it ortugal, — -

orle vale 28000 da ngssa moﬁ:])np:;l ]_ghlqs_ﬂﬂq noglu-
y & dACa0 e, pms,

dupla e z
por meio de i
uma simples proporgio se oblem a laxa ou
(LR

Ol'CﬂnlﬂgEm s
" sobre P . .
ormgdl. I'eluin'a i taxa sobre Londres
J 'e5.

Yara isto — divi
vide-se 54000
o valor do 18000 ror'::.mUUu pela laxa ingleza e o quociente di

362, 1.0 Proll
10 quanto i;a oblema. — Fstando o ;
lor de 15000 ?ﬁ,.ﬂ“'.“...""-‘;‘“ Pmrph 1:372$60::1161?ersolgrcﬂf,o_mlres a
¢ 55400 da nossa moeda; :;:Uflsi[ilizh:] t:lm 0 va-
» ) :ando, pois,

1372300[) por 54
- T 1006 Le v A0y
valor equivalente ao p“JI?{L};,é;J“s"“‘) X 5400 = 7:408§800,000

363, 2.0 P

¢ Sy roblem q

a qui o i, = Ge 4

quanto corresponde em n?r:ffzt 14 % a taxa sobre Londres,

nossa moeda ? O v “ '

& alor a porh 3

1:3608000 por 379'?]?! do 18000 forte ¢ q‘S”TI;ﬁad'l"Jqosm i

3658199, =1 lemos para valor c;m 1I' c;wd”“lo’ e
noeda porlugueza

364.

lermo cg,ﬁoa'":.m;’os_??‘fe os E. Unidos. —

aqlnfcuo 4 taxa ingleza ranga, e nos damos o termo i
ir 49410 pela taxa so para obter o valor d ermo incerlo. Em
nossa moeda c:st.e‘l '?olbl‘e Londres e o qu % delln, banis divic
f'.omo_ fizemos p‘ara \0:\ ?l Quando a lniaof‘:ie(l]]'lf} Topraseiiln em
:'Ji';i'lcano_ basta Calcullfll;rvlm' Para reduzir o ‘::)esitalh_cnlcpla-se
P‘-]ma, ﬁ dividir a im 01"!'1:1?’ valor do dollap co;]o ?-lhe".o =0
dinh ks ter o equiva i c1a em réis pelo valor ]do aan, i
giro americang L em nossa moeda d, esta moeda.
» basta caleular o vu]cfnl- (dee uc;nﬁ b
ollar e dividir

o valor em réj
réis pelo d
numero de dollates e f. dollar; i

ollares e fracgoes ac‘;l?llll%(gc?&l!e ) i
eda,

365. Cambi
le 3 0 sobr
diI\]:%g do marco, termo :Er{mema"ha. — Para ol :
e-se 11772 pela taxa j 0, em relagio 4 obter o equiva-
moeda em dinheiro bragj ingieza e o qu stk Kotk dLAGEESH
opera-se como ficon Ji'lé"lgro. Ol)lidoq z\(:s?i?r? tg d.:11 o ‘;il e
ra o-dollar. valor do marco
366. Observaca s ’
xas i €rvacao. — Nem s £
Lond P'ms' ".11“[“5 vezes stl\c‘m sempre ha uniformid:
ndres é 24, por exe wecede que Gy ormidade nas ta-
A correspondente 4 i “Eplu’ e em rela laxa do Brazil sobre
I.)ﬂllln Portugal 2250 ’(lzzir.ez“'- comn lml-lnci:‘o‘ & utro pnik, 100 9
;e 4¢io a Londres i‘iod(e“' Vislo como a |3|n-n¢a' que seria 397,
ransacgdes  commerci m eslar acima o axa desles paizes em
grande inleresse, ciaes ¢ conlwuimel:llﬁb?}mjt dp Bk
esle faclo é de

dste paiz nos di 0
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